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AD LECTOREM 



M D E tibi tam impolitus liber , 
ft quaris amice Leclor , eum fcito 
in grauefcentis in authore, & per 
<etattm , & per infortunia animi 
Typum gerere: qui iam jolida ve- 
ritatis appetens lenocinia, bUndioris adolejcentia, 
& fchoLe cultum negltgit . Cur in hanc PaLe- 
flram ferus prodiuerim ftc accipe . Sextus poH 
decimum huius feculi, me ,vrgebat annus , jj» 
lud toto decennio anteuertentem , antequam _» , 
quid f cienti a foret >gu flare datum fuijfet , (eueri- 
tale legum patriarum , Catholicis 3 publicas fcho- 
las interdicente m Cum quid vitra furibundos 
Oceani , quibus cingit Britanniam 3 aggeres age- 
retur vifendi libido me incefsit , tranfttaque_> 
Galli a perduxit in Hetrufcam Curiam, & pacis 
bellique vigentem artibus Florentinam Ciuitatem . 
Dux itineris eomefque erat laeobus CUylonusfo* 
admmifiranda: itiner ationis fcienciarum pe- 

ritia nostratibus Europae lujlratortbus perquam 
notus , & ingenij facilitate , morumque Juauitate, • 
nulli , cui femel notus fuerat \obliutfcendus . Is 
me ad-AnUoteLicasinfituttones, primo fcientiae 
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honore ceteris eo tempore pralatas,apphcuit-. Or- 
ganum ip/ius peruolutaui , ad Phyfica A croama- 
j ta / ludium collocaui ; dtrctfriccm vite Scientiam 
ardenter perfiecutusfium . Quid multa? Conclu - 
/Iones ambiguas , multis •vitro citroque eontentto- 
nibus differtas , inueni r Ipfas quin etiam Defi- 
nitiones Principia j inter pugnantium inter- 

pretum explicationes & dillinthones> male /eden- 
tia & vacillantia , competi . . Mihi proinde pura 
enebre vtfia fiunt illa dijciplhta . Magna in- 
tere ifiama inter doftos vehebatur S ublimis ille-* 
Galilci Gahlcus , calcatis inferne vndis , penem 
irato fuperne calo , egregijs in Jellure machinis 7 
fraternorum trium Regnorum Vtttor , tanta_» 
i gloria ,vt fiudiofi nullius oculos ad fi non trahe - 
| ret, atque edam meos . Verum imparem me tan - 
! ta luci ,fouit tantifiper Dtjiipulus ipfius D. B e ne - 
! diftus a Calle Ilis , fiuh V rbano .podl modum Ec - | 
cltfia Principe , eiufidem M athematicis prafcdus 
dificiplinis machinationibus . Sub quo Ma- 
gtflro , Euclidem aggrefius » viam regiam iufli - 
tifie vifiusfium 7 firmitatis & euidentta plenam _> > 
j i in qua nullus trepidationi , velambiguitati , reli- 
quus efiet locus ; Vj non mirarer magnailla in - 
j genia , Bonauenturam QaualUxtum Bononi enfis 

i •' tSMotbc- 


i 


Digittzed b» 


T* 


Mathsjeos prafcttum , & Andream JrrigJbctr 
tum praclarif simis in Heirufca Curia muneri - 
bus prapoftum^ls* tjfdem tunc operis addi&os, 
& eadem v/os e fo magi flro . Sed vix alterum an* 
num tanta licuit fceli citate potiri . Ad patrias cu* 
ras lygrem familiarem > ty* longa beatioris illiuf 
•vita obliuia , me traxit necefsitas , donec poji plu* 
res annos, reuijens me ex longa peregrinatione^ 
frater meus 7" hornas , tjsdem difctplinis delega- 
tus , ad Archimedis libros eos potifsime quos de_j 
Sphara (y 3 Cylindro fcripfi , recolendos , impulit . , 
A fl importunus rerum Britannicarum motus * 
qui me procul patria domo extorrem in Hetruna 
& Roma vjque egerunt , propere has cogitationes \ 
refaiderunt • Sic tamen , vt eafdem , Roma rur r 
fusobutus idem frater , denuo fufcitarct, perf-, 
ceretque , 'vt meditatas de Cylindro £y* Sphara __j 
prrpofitiones etji per vicennalem propemodum. 
defuetudinem t tardus, in lucem dare , fufciperem* 
Neque Roma dif cedens delhtit per amicos , ean- 
dem mihi wctfsitatem impingere , maxime per. 
C lari f simum virum , eumque (y* in his dijcipli- 
nis doEhf simum eas colentium fdifsimum-* 
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ia tam mirabitur pofleritas , quam jndolis dell «■ 
tias colit amicorum frequentia, *\ v \ 

• Sic habes benigne Letior opuf culum hoc, cuius, 
•ut fitum ts 3 barbariem excufiari precor, fic veram 
nouitatem & demonti rationum firmitatem, tede- 
leti at uram fipero . Pratcr propofitum enim efi, (i 
quid maiorts mometi ab alio vulgatum huc inte- 
xuerim, Elementorum Euclidis qua fiuppofiui loca, 
velut nota fatis Leti oribus nonfignaui, Archime- 
deas & Apolloni anas propofitiones, plerumque-» 
•ubi quaerende fint adnotaui ; Hfiualccunquc efl 
tandem opus ,in fmum tua beneuotenti <e afiumtJ\ 
Etfi breue , prolixis tamen & tenebrico fis in Phy* 
(icas fidentias commeniarijs non pbfihabendum. 
poti quam hinc, modicum non magno tempore , id 
line , veritatis parum po fi ingentem a laborem -: , 
demefiurus. Quorum tamen author es , etiam in 
hasfcuer tj struas difiipltnas,cenfur*e flylum fir in- 
gere aliquando (neficio qua fiducia ) non verentur ; 

I obliti fibtomma in incerto efie, & modefliores cer- 
titudinem , plerumque > neque polliceri . V luant 
| in impertita fiua (^ ignorantiam maiore volumi- 
num vafl itate fiemper onerent . Adi hi tecum li- 
beat y frugi letior, breui compendio puris veritati- 
bus abieti ari . Vale. 
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Ius Hemilph*rium diffcAum Authore Richardo Albio no- 
di i AngJo, cuius fingulare acumen & fubtilitatem ingenii . 
lumma cum demoflftrandi perfpicuitate fum admiratus . 

Liber nihil cootinet contra fidem aut bonos mores , vtpo- 
te ab ipio icnptus qui praeilluftri & antiqui /sima familia, 
apud 4 nglos natus , patrimoiji; Sc fortunarum ia&uramj 
atque eitilmm a patria ob fidei Catholica Profcfsionem ea^ 
ammi tranquillitate tylit vtnullaE nubes adujerfitatis oflu/ca- 
uennt ierenitatem illius mentis , quat ceytrum ac omne bo- 
num/uumin caelo conftituit &collocauit f Proinde N/obilif- 
: limi authoris dignifsimum opus ne dum voluptate candida* 

, torum omnium Mathematicae , fedboni publici incremento 
typis dari po/Ie cenfuj . Rom* 16. Deccmb. 1647. 
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DEFINITIONES* 

ONORVM, Cyh'ndrorum,fieRhom T 

borum. Definitiones , quoniam a_, 
multis tradit$,& fatis cognitat /iint 
omnibus , qui in Geometricis verfan- 
tur , hic non traduncur . 

Se&ionum Conicarum Definitione? 
apud Apollonium in libris de Elementis Cpnicisqme- 
rantor. 

Conoidum , & Sphatroidum apud Archimedem iij 
libro de Conoidibus & Sphirroidibus. 

Conus {Impliciter, femper intclligicur de Cono re- 
& o , & bafis cuiuicunquc Coni eft Circulus . 

Conus Segmenti , eft qui habet verticem in centro 
bafis Hemilphatrij , bafim vero Circulum fadhim ex 
fedione plani , bafi Hemifpharrij, paralleli . 

Conus fe&oris, eft idem cum Cono Segmenti; dici- 
tur autem Sedtorjs in relatione ad Sedcorem^cuius pars 
ille eft . 

Conus Portionis, eft qui habet eandem bafim cum 
Portione , & verticem in polo Hcmilphxrij . 

Conus Redtangulus. eft qui cum fedhis fucric Pla- 
no per axem , in triangulo per fccHo nem fadfco, habet 
angulum in vertice Redhim , 

Segmentum , vocatur pars illa Hemi^>h«xrq,qu* 
interiacet duobus planis parallelis: Etfi vnum plano- 
rum fuerit bafis Hemifpnxrij ,tunc vocatur Segmen- 
tum ad bafim: Si vero neutrum fuerit bafis, led am- 
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bo parallela bafi , vocetur Segmentum Intermedium . i 
P Q SloHcdrirp^|ijj cft pars ^fa jjb&fla plano ad | 
bafimparallelo, habens verticem eundem cum polo 

Hemftphsrij. . ■ ' ‘ ' ' . . Cm ~ 

Sedkor.Primus, eft qui fadhjs ex reuolutione Sedto- 
ris in Cirpu|o* habet eundem axem cum Hemilphx- 

rio. .j s'f i‘‘y • • ‘ • - j 

Sedtor Secundus, eft pars Hemifpharrij , qua? ex de- , 
^udHone Sectoris Primi relinquitur, habens eundem j 
axem cum Hemiiphferip , . 

Vocatur etiam Sedtor Secundus, vel Sedtor Secun- j 
(jus Intermedius, pars illa maioris Sedtoris Prirpi,quac, i 
i ablato Sedtore pritno minore , relinquitur 

• •••• • -• ‘ i 

X. •• - ' ■ .. V 

c 4 J»:v i: ' * 

s7t.q ?unn,/ \. >■ ;1 

tii: i $ tciiiOi > ^ 

. . t :iro>Ho . r.: u - • ■ , ortoii 

j Vt rfuiem h®c. mejjus intelligincus» , Defcribatur 

j b#pmi^}«prium ABC., cuius centrum D , axis BD>: 

1 & bafis circulus circa diametrum AC, cui fint duo j 
j plana parallela • iecanna Hemifph.rrium per IN & 

! HM .’ Concipiantur iam omnia ledbiplanoper axem, j 
Vnde fadtus /it Semicirculus ABC , cum duabus lineis 
parallelis diametro AC- Dudfcr lam fine ad centrum 


i. Y4«i-'»u: >• -'M 


redbe 


redbe ID,HD,M D,& ND, &ex rcuolutipne Sdi 
' Aoris HDM pirca axem B D , intel ligat ur fa&us Se- 
Aor Primus HD M» vei ex reuoIutiomr$cA»ris IDN 
circa eundem axem B D, faAus SeAor Primus ID N . 
Jam vero fi ex SeAore IDN lubtrahatur ScAspr Pri- 
mus HDM; relinquet ur Solidum quoddam excamfi 
tum,inter lineas f vel iuperficies Conicas ex jineis ID, 
H D 3 M P & ND reuolutis circa axem B D faAas j 
comprefienium > quod vocamus Se&orem Secundam 
Intermedium. SeAor vero Secundus vocatur pars ii« 
laHemi/phzrijquz relinquitur deduAo Sectore Prini 
mo H D M , vel IDN, Scilicet quod continetur in- 
ter bafim AC Se Superficiem Conicam faAam 
uolutione linearum ID, NDjyel HD MD, Segvj 
mentum > vel tegmentum id bafim , aft pars Hemil- 
pharri j inter bafira > & Planum parallelum I N , vel 
H M . Segmentum Intermedium, eft quod concine- 
tur inter Plana IN Se HM. Portio vero pars illa qua? 
inter Polum B,& aliquod Planum parallelum bafij 
puta H M, vel IN continetur. - u; > 

Conus IDN dicitur Conus Segmenti A I N C > 
in relatione ad SeAorem I D N B , dicitur Conus Se- 
Aoris . Et fid uAx fuerint rcAzIB& NB,dcfigmm- 
tes Conum IBN , ygeabitur ille Conus Portionis IBN. 

Truncus Coni, ell pars illa Coni qu;e jnceriacet ba-» 
fim & Planum bafi parallelum fecans ipfum • 

Conus dicitur inuerse pofitus Hemilphaerio, quan- 
do vertex eius clt in centro bafis Hemilpha;nj . 

Conus dicitur Inicriptus Cono , quando vertex in- 
ieripei eft in centro bafis circumlcripti. Se bafis in- 

I i feript» 




Jfcripci tangit circum/cribentem in circulo. 

Similiter Conus Rcdus in Sphsera inlcriptus dici- 
tur , quando vertex cius eft in Polo, bafis vero ad axim 
reda tangit 1'uperficiem Sphoro in Circulo . , 

Conus Rc&us inlcriptus Hcmilphorio dicitur,qua- 
do Vertex eius eft in centro bafis Hemilphori j , & ba- 
fis Coni tangit 1’uperficiem in circulo parallelo bafi 
Hemilpharrij . 

Conus dicitur circum fcribere Sphaeram , quando 
Sphana inlcripta tangit illum in centro bafis ipfius& 
in Circulo , - 

Conus dicitur circum/cribere Hemilphariunu , 
quando bafis Coni &Hcmilphorif habent idem Cen- 
trum , & tangunt inuicem in circulo . 

■ Similiter etiam Coni dicutur inlcriptivel circum- 
fcripti Conoidibus vel Sphoroidibus , vel quibulcun- 
; que Portionibus vel Sphorarum vel Sphoroidum, fi- 
cut in procedentibus iam diximus de Sphaera , & He- 
milphaerio . 

Latus Coni, vocatur quocunquc reda linea quo a 
vertice ad aliquod punctum in peripheria bafis ipfius 
ducitur. 

Figura genetrix dicitur , de quacunque figura pla- 
ni ,jex cuius reuolutione circa axogs aliquem manen- 
■ tem.fiat aliquod Solidam . Exempli gratia , Figura_, 
genetrix, Coni eft Triangulum Reccangulum : Co- 
noidis Paracolici pft Semiparabola reda , & fic dc cce- 
reris, , 




HEMISPH AERIVM 

DISSECTVM* 

PROPOSITIO PRIMA. 

Si quadratum diametri bafis Hemifphaerij 
ad quadratum diametri bafis Cylindri 
" fit in ratione fefquialtera, & fitCylin- 

. . TT • f I • _ I •' 


drus eiufdem cum Hemilphaerio alti- 
tudinis ; erit Cylindrus Jiemiiphaerio 
aequalis. 


HcmilphaeriumA B C, in quoccn- 
trum bafis D , axis D B , & fupcr bafi 
AC, & altitudine Hcmilpbxrij D B 
i^aa confticuacur Cylindrus E C \ lumatur 
iam in radio A ! D pundtum F, vt (it 
"quadratam A D ad quadratum F D in ratione fefqm- 
%lter&,hoc eft ficut * ad z,& fuper circulo ex radidFU 
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HEMISPH AERIVM 


(cuius^aipetcr linea & altitudine B D, conftitua- 
tn^Cyifndruj HG, pico huijc Cylindrum aequalem 
efle H'ehii/ph aerio A BC : . 

(, Quoniam enim Cylindri , gudrum eadem eft alti- 
tudo liint m ratione baftumsbales autem, cum ftnt cir- 
culi , |e habeant ad inuicem quemadmodum a diame- 
tris quadrata , &per conftrudlionem, quadratum radij 
A D bafis (tylindri E C , ad quadrarum F D radij ba- 
fis Cylindri HG, in ratione lelquialtera , Cylindrus 
vero EC eft le/quialtcrHemiphsrijyti demonftrauit 
Archimedes : Cylindrus igitur H G eft in ratione i iib- 
lelquialtera ad Cylindrum EC, & ideo squalis He- 
miiphsno . quod demonflrandtmr erat. 

c:. PROPOSITIO ll 

ii$d ij'ju’ 1 j . d 1 vrn . t! dtdirijnJ 

Si circa axem Hemifphaprij conftituatur 
Cylindrus arqualis Hemifphamo , & 
“ eiuldcm altitudinis, &per interfe&io- 
a nem vtriulque ducatur planum fecans 


Lib. I. de 
fphzra . Sc 


axem 
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axem: quadratum totius axis, ad qua- 
dratum partii interceptar inter planum 
. lecans & bafim , erit in ratione tripla . 



S it enim Cylindrus D E aqualis hemilphaerio ABC, 
conftitutus circa eundem axem BG> & eiuldem al- 
titudinis, & per incerie&ionem eorudem ducatur pla- 
num H 1 , bafi A C parallelum} incedecans axem B G 
in pundro L . DicO quadratam axis B G, efle triplum., 
quadrati partis intercepta? LG: Ducatur demcuiftra- 
tionis gratia a pundo interlectionis H ad cenarum G 
linea H G , quas cum fit squalis A G radio bafis he- 
milpbaDrij, erit quidratum H G ad quadratum F Gfi- 
tut 3, ad. 1 , ied quadratum H G > aagualeeft duobus r 

2 uadraris ex H F , & F G . Quadratum igitur H' G cum 
c 3 & quadratum F G x , nccefie eft quadratum HF 
e& 1 ,& rationem quadrati H G ad quadrarum H F 
ficut 13 ad 1 . Cum autem BG^HG fint aequales , (i-i 
cut etiam LG &HF, in eadem ratione cric axis B G, 
ad L G partem interceptam : Quadratum igitur axis 
eft ad quadratum partis intercepta? inter planum Ic- : ' 
cans& bafim in ratione tripla: quod eratptqpoficum. a-r . 

A x SCHO- 
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HEMISPH AEiUVM 


Ij.lib.lj. 

I. huius . 


-1 

, .. SCHOLIVM. 

l ^ * 

Hic opportunum erit obleruarecju&d proportiones 
laterum trianguli G H F ea?dem fint , qua? diametri 
Iphaer* , latetis pyramidis, & lateris Cudi in eadem, 
lpharra inlcriptibilium . Quod licetnoh admodum ad 
rem pr alentem laciat , nec in decuriu libri ad fequen- 
tes propoiltiones multum inleruiat ■, tamen , quoniam 
Cylindri H E omnium ifl Hemiiph«rrid inicriptibi- 
li um majjttni , vti poitea demonitrabiCUr , baiis ex ra- 
dio G F , altitudo vero ex .-pce G L ( qua? dimidia lime 
lacera Pyramidis & Cubi in eadem /phitra inieriptibi- 
li um, vt mox patebit ) conii it ut* iiint i viium ett ca do 
re icerem admonere > cum pneiertim nile poifit efle 
ad multa idammaduercifle, 

Laterum autem trianguli cum tribus ditds lineis 
fimilitudo , ex eo quod modo infinuatum eil litis elu- 
cere poteft •, quia tuiturum tres linoat qua: triangulum 
dittd componunt, horum laterum lunt dimidia» lphae- 
r<e quidem lemidiameter G H « dimidium Pyramidis 
latus G F, ac demum lateris Cubi dimidium H F, quee 
omnia breuirer oltendo » 

Ac primum quod GH fit iemidiameter /pha?re 
mamfcftum cit , cum axi Hemilphacrij fiG aequa* 
lis fit. ... ■ f i 

Deinde quod G F fit dimidiam lateris Pyramidis , 
inde probatur : quia diameter Ipiuent (Vt dcmotiitra- 
uU fiudades i eil potentia ielqmaieera lateris Pyramidis 
qmtipfi pocell infaibi oftenium autem eil, ita ie ha- 
bere 
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DISSSCTVM.; f 

bere A C diametrum Iphxrx ad redfcam F E : Erit igi- 
tur FE latus Pyramidis ei ij/hztto llUctipcibilis , atque 
adeo GF cius lateris dimidium . 

Deniqu« quod H F fit dimidium lateris cubi,fTmi- 
li ratione concluditur , Cum enim in hac proportio- 
ne probatum Ut, quo4 BG, leu quod idem?ll HG 
i axis , leu lemidiamiter Hemilphirrij ht potentia tripla 
■ redhc H F , quod iplum demonftrauit Euclides de ra- 
| tione diametri iphacra:ad latus cubi inicriptibilis , erit 
H F dimidium lateris cubi : eadem enim elt ratio dimi-> 

di; ad dimidium > qux totius ad totum. 

- - * 

S PROPOSITIO III. 

Circulus» cuius radius cft linea a vertice 
fetforis ad marginem fuperficiei eius 
fphxrica?, eft squalis fuperficiei fphae- 
ricae ipfius fe&oris . 

, 

D Emonftratur ab Archimede libro primo de lph$- 
ra &c Cylindro propolitionc tricefima lexta, & 
tricefima leptima, 

COROLLARIVM. 

Vndc /equitur, quod luperficies Iphan-icar lunt inter 
lo^hcue quadrata linearum ihbtcadtntium a poio he- 
miipbatij vel le&oris , ad marginem luperficieilphas- 
ricae , vel radi i circulorum squalium luperflciei Iph*- 

f . .'Ii! • 

— * PR O- 


fj.lib.ij, 
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HEMISPH AERIVM 


PROPOSITIO IV. 

•> ' • 

Quadratum lineae minoris a quadrato 
maioris (ubtrahere- 


Irdaca tinea A 6 


JC D. minor, & oporteat 
^3 ex guadrato lineae A B iubtrahere quadratum li- 
neae CD : Super linea AB deicribatur lemicirculus 
A E Bi 'in quo apundto A appficeturliiiea A E aequalis 
datae CD, &ducatur E Bj dico quod EB : elHmea_> 
quaefitat Cum enim quadratum AB fit aeguale qua- 
dratis exAE, & EBj fi fiibdnttmir a quadrato AB 
quadratum ex E A i quod reliquum m aequale- erit 
quadraro ex E B: eft igitur E B linea quaeCca'. * - ’ 

pRdposi^j^ V. 

a - • id* ubnwqtil boup ■ 

Superficies fphaerica (esoris fecudi aequa- 
lis eft circulo , fa&o a radio cuius qua- 
dratum Vna cum quadrato radij circuli 
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aequalis fiiperficjei (phaericf feftoris pri- 
mi fimul, fiint aqualia quadrato lineae 
quae a polo ad marginem inferiorem ie- 

doris fecundi ducitur, 

& 



' 


S lf enim Hcmirphaftium ABC, in quo fic icdtor 
primus E DF, iettor vero iecundus GEDFH, 
aishD,i'a polo B ducamur lines B E , B G > ad mar-. 
gines fedrorum » . 1 ' i . i..-. 3 . 

Cum igitur circtilus fadfcus a radio E B squalis fic lu- 
perficici ipharric* fediorisJS D F , circulus etiam a ra- 
dio B G , squalis fic iuperficiei ibhsricar iedtons totius 
GD H , hoc eft letloris primi E D F , & icdboris /ecun, 
di G E D F f-i : Circuji autem cum fint in ratione qua. 
drarorum ludiorum iuorum , erit Sc lupcrficies Ipkzri- 
cm Indioris E JD F , ad luperficiem Iphsricam lectoris 
GDH, ficut quadrarum lines E B ad quadratum li- 
nes G B: Subducatur igitur ex quadrato line£ GB, 
quadratum E B & fic linea I , cuius quadratum vniu 
cum quadrato EB, fimul Uimpta aqualia fint qua- 
drato G B : Quoniam igitur quadratum E B vna cum 


j. huius, 


4. huius , 




quadraro I aequalia funt quadrato G B, erit & circulus 
ex radio E B vna cum circulo ex radio I fimul aquales 
circulo ex radio G B ; Sed luperficies fphaa-ica lectoris 
primi E D F , cui «qualis cft circulus ex radio E B , vna 
cum lupcrficie Tphxrica /edor is lecundi conficiunt lu- 
perficiem Iphxricam ledoris GDH, cui «qualis eft 
circulus ex radio BG ; Superficies igittir iphffrica ledo- 
ris lecundi GEDFH, aequalis elt circulo ex radio I, 

« quod erat demonitrandum . 

. . ■ C O R O L L A R I V M i r : in 

Hinc infertur quod fiducatur linea AB, circulus fa- 
dus a radio AB «qualis erit liiperficiei Iphaericx He- 
mifphxrij , & quod luperficies ledorum primorum^ 
fint ad luperficiem ipyricam Hemilphaerij in ratione 
quadratorum linearum lubtenlarum ad quadratumj 
AB lubtenlx a polo ad marginent Hem ilphxrij ; & 
quod fecundorum ledorum luperficies Iphxficfc fint 
ad luperficiem Iph^ricam Hemilpii^nj licut cxceflus 
quadrati fubtenfg maioris lupra minorem ad quadra- 
tum liibrenl? a polo ad marginem Hemilpherij - 

PRO- 
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fit quam lubtenlaapolo ad marginem HemUphxnj, 
altitudo vero liAei eqLalis alci Hentilph?ti; , conilitui 
potcff /celor aqualis. Ducatur ^nim tffe ^qualis ra- 
dio bri/is forti *quf Applicetur i polo HcfnHpfi^rij ad 
aliquod pUli&iim M |iipei?fici« eittlcfcm jaqu^^iairL, 
ducatur re£t* ad tenftrum Hemiibh^ri; , &;«* teuolu- 
tionc equidem circa axem Hemiijmsri;,fa<5his erit Se- 
ctet' t.\]iialis cono dato. 

-obitoquvf .* „ i * 

| -• LBAlMA DEFlNITlvyM, 

| -a 

- Si fintduo vel plura (olida vel plana eiu/dem altitu- 
; dirtii jtju?cum /effa fuerint lineis vel planis parallelis 
edartiU infinitis ,Sc per (Ingiila plana vel (olida* partes 
i linearum vel planorum intercepi habeant vicitfuh* 
eandem rationem Vel proprietatem < Dico,tom pla- 
ni Vel iolida , ta/dem rationes Vel proprietates haberi 
quas habent line^ vel plnfiaimctcepta i&quod omnes* 
ficfitigul? pittes q u^cumqlifc » vel planorum vel /olido- 
rum inter ea/dem lineas vei plana intercepi ,fint iA 
eadem ratione /eu proprietate , 

Hoc elicituri dcmbnflraoas Ab Archimede , & ali js 
infignibus Mathematicis per viam excefluum , &defc- 
eluum ,fla proportionum * & demonittari potuit per 
propoficiohem qUintam Archimedis 4e cdttoidibuS» 
/phfctoidibus>ope CorolUnj eidem propodtmman- 
nex^vbi demonllrat proportionem eiJipfts ad circu- 
lum circa maiorem elliphs diametrum * ede heut mi* 
flOTis diametri ad maiorem . 

Ah imaduertendum eoam elt> quod breuitatiscau- 

r /a/i- 
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Ia l?pe omiflq fune in conflrubtionibus, /e&iones figu- 
rarumper axem , qug licet in multis lequent-ium pro- 
pofitionum ,ficuti & in vltima prarterita, videantur 
neceflari? > attamen quoniam earum luppoficio latis 
obuia ell lectori , minus neceflarium duxi eas demon- 
llrationibus inlerere. i 

LEMMA. 

• m * . ♦ % * , . * 

Si fuerint duo Circuli in aequales circa ide 
- centrum, & ex quadrato diametri ma- 
ioris fubdu&um fuerit quadratum dia- 
metri minoris , reliqui quadrati latus 
aequale erit diametro Circuli , aequalis 



S it circulus cuius diameter A B , centrum C , & cir- 
ca idem centrum alius minor cuius diameter DEj 
, oporteat auctem tertium exhibere , qui excellui maio- 
ris liipra minorem ajqualis fit . Ducatur redtaFG, 
Squalis diametro A B , delcriptoque luper illa lcmicir- 

v • B * culo 
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culo F H G , a pundto F , applicetur lmea F H , qualis 
diametro circuli minoris D E , qus cum minor fit dia- 
metro F G, cadet intra lemicirculum 1/1 pumfto H, pe- 
ripberis, a quo ducatur H G lmea , faciens rriangu- 
lum re&angulum F H G . Dico lineam H G , aqualem 
efle diametro circuli qu^fiti . 

Quoniam enim circuli liint inter le ficut quadra- 
ta diametrorum luorum ,linea autem F G , aqualis 
eft diametro A B , & linea F H , gq italis diametro D E, 
erk {kafc quadratum F G , ad quadratum F H , ita_> 
cuculus ex AB diametro , ad circulum ex diame- 
tro DE, A: per conuerfionem rationis ficut quadra- 
tum F G, ad quadratum H G , ita circulus maior cir- 
ca diametrum AB, ad exceflitm quo maior excedit , 
minorem circa diametrum D E ; led quadratum F G , 
aquale eft duobus quadratis F H,6c HG. Circulus 
igitur ex diametro F G , squalis eft duobus circulis 
ex diametris F H , & H G , & ideo circulus circa dia- 
metrum squalem lines H G , squalis eft exccfliii quo 
maior circulus circa A B diametrum excedit mino- 
rem circa diametrum DE. 

Hoc Lemma vniueriale eft de circulis insqualibus 
licet non fint circa idem cenrrtun , vt cuiuis manifo- 
lium efte poteft ; quia tamen nobis vfiii non eft nifi in 
circulis circa idem centrum , viiiim eft illud hicica_j 
popbncro. . . .Q . ~ 



o. j • * PRO- 
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propositio vh; 

Sifuperbafi Hemifphaerijconftitutus fue- 
rit Cylindrus eiuidem cum Hemifpha?' 
rio altitudinis ,& in eodem infcribatur 
Conus re<5angulus inuerfe politus; erit 
hic aequalis exceflui Cylindri lupra He- 
mi(phaerium,& in omnibus partibus vbi- 
cunque interceptis inter ptma ad bafiq 
. parallela , partes yiciftim interceptae ae- 
quales erunt ♦ 


S ic Hemilph^rium ABC, centrum D, axisiB D,i& 
lu per bafi A C , Cylindrus £’C , eiuidem cum hc- 
milph?rio altitudinis, & in co conflieutus Coniis EDF, 
anuerle politus, habens verticem in centro D;qui f 
ciim bahs radius EB, aqualis A altitudini BD , erit 
ffcfiangul us; Secentur vrcunqueomnia duobus planis 
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A.n 


J.l* 



L ~ " KS/ 

o/N P 


\f. 

; rb V 


w-u . ; 


;r . . f ' . i 

G H, & I K > bafi A C , parellelis , & iterum fccentur 
plano per axem B D, ad bafim re<fto, faciente in Hemi- 
fphsrid iemicirculum ABC, in cono triangulum rc- 
d&ngulumEDF,.&m planis parellelis , lineas G H , 
1K. Dico partem IblidamCyhndriECjquseftextra? 
Hemilph?rium , & notatur literis A E B F C , ve l ex- 
cefTum Cylindri fupra Hemilphaarium, squalem eflo 
Cono rebbngulo E D F . ' 

Quoniam enim per inter/e&ionem plani G H >fa- 
dtuseit circulus in Cylindro , cuius radius eft r e<fta_» 
G L , in cono etiam circulus cuius radius N L , & 
in Hemilph^rio circulus cuius radius linea OL;ra- 
dius N L vero cum 'fit parallelus lateri EB, in tri- 
angulo E D B , erit ad lineam L D , (Tcut E 6 ad B D , 
& ideo squalis L D ; Et fi ducatur a pun&o O , ad cen- 
trum linea OD, erit quadratum ex O D, 'Squalo 
duobus quadratis OL,&LD, Eoe eft quadratis ex 
O L, & N L } led G L , & O D, fune squale* Igitur qua- 
dratum ex G L , squale eft quadrans ex O L , & N L i 
&ideo circulus fa&us ex radio G'L>sgualis eric duo- 
bus circulis ex radijs N L , & O L } fed & idem circulus 


J-T-J 


ex 
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cx radio G L , aqualis eft circulo ex radio O L , vna_, 
cum cxcc/Tu fadbf) cx parce GO i Quod igitur fadhmu 
eft ex parce G O , ?qualc cft ei quod fa&um cft ex radio 
NL» ac proinde circulus ex jfradw N L , aqualis eft et* 
ccilui circuli ex jradio G L, liipra circulum cx radio 
O L , fupr.-T circulum ex radio t) L , $cd N L, cft radius 
circuli in J cbht>*7eSBngnfo fc ET' >•, & quod fattam eft 
ex parte G O, eft excefliis circuli in Cylindro liipra cir- 
culum in Hemilphcrrio. Exccflus igitur circuli fadti 
in Cylindro, liipra circulum fa&um in hcmilph?rio 
per intcrieftionem ciuldem plani paralleli G H , aqua- 
lis eft circulo finfto in cono reclangulo. 

Simili modo dcmonllrabitur quod circulus fadhis a 
radio PM, aqualis erit exceftiii circuli in Cylindro ex 
radio IM, liipra circulum in Hcmilphxrio ex radio 
lcilicet ei quod ex parce I Q^fadhim fit; & fimili- 
cer in omiuEus partibus licet in infinitas le<ihi$ lueri| 
Cylindrus . Pari ratione demon lirabitur, quod fingul? 
partes inrerccpt? inter eadem plana parallela , fingulis 
partibus coni oorrelpondentes ipfis aquales fine , Icili’- 
cet quod pars Cy lindn E C > notata lueris GOQJRH 
K T,fic aqualis parti Coni rcChmguli notat? licens N P 
V S, qu? inter plana parallela G H,I K, intercipiuntur. 
Et quod totus cxccflus ?qualis fit toti Cono* quod de- 
monltrandum erat . 

COROLLARIVM. 

Patet cx demonftratis quod cum Cylindrus fit tri* 
plus coni liiper eadem bali & ciuldem altitudinis , he- 
itnlphxrium erit duplum Com m lpib inlcnpti . 

PRO- 


L emina 
przcedlt . 


io. duode- 
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PROPOSITIO VIII. 

i ' ; * • ♦ ' : ' 1 ' ♦ * '• ■ • ;; , * 

Si Hcmifphaer ium fedum fuerit pland bafi 
parallelo , fuperficies eius fph^rica feca- 
- bitur in eadem ratione qua (ecaturaxis. 


S it Hem liphsrium Ali CJ, tectura plano c. r , 
parallelo , lecante axem B D , in punito G i Dico 
quod ficut B D ad B G , ica /e habet iuperficies lph?ri- 
cahemifph?rijABC , ad iuperftciem iph?ricam por- 
tionis E B F ! Ducantur enim line? B A , B E } & quo- 
niam Iuperficies /ph?nca ABC, teft ad Juperficiemj 
jph?ricam E B F > ficut quadratum line? B A , ad qua- 
dratum line? BE; eft aurem quadratum line? BA, 
?quale reitanszulo ex dupla BD, in BD,& quadrato 
linea B E,?quale eft reihngulum ex dupla B D , in BG; 
rcitangula autem fiuper bafibus ?quahbusfiu.nt in ra- 
tione altioudinum ,reibngulum igitur ex dupla B D, 
i«BD,adre&angulnm ex eadem dupla BD,in B G , 
le habet ficut B D , ad B G : («1 & quadrata A B, & E B, 


Per CoroI 
huius. 


cum 
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cum fine aqualia pr?didis redaagulis, lunt in eadeuL. 
ratione, icific?t Jmc? BD,ad BG: Ex aquali igitur 
fiiperficies /ph^rica ABC , fe habet ad iuperficiem., 
iphgricara E B F , ficut B D , ad B G, : Si igitur iedunu 
luerit Hcmiip%rium &c. guod da monftr. 

LEMM A, 

| Curp ab Archimede demo/iftratum fit, quod ledo- * 

res equales firiteortis, quorum baleslunt ^qqaJesiu- cyiindlo 
perficiebas Iph^ricis ledorum ,& altitudines aquales prop ' 
radio iph^rs ^Sequitur Sedores eanquam conos ciul- 
dem altitudinis e fle inter le ficut luperheies eorutru 
lphgrit? {eu bales : ad Hemiljxhfria Vero eam habero 
rationem, quam iptj ledorum luperficies habent ad lii- 
pcrfickshemiiph$riotum quorum lUnt partes . 

PROPOSITI.0 IXi 

^ * . < 

Si conftituatur Cylindrus aequalis Hemi- 
fphaerio circa eundem axem, &fecetur * 

> v tcunque plano bafi parallelo; pars Cy- 
lindri intercepta inter planum & bafim, 
aequalis eft Se&ori fecundo in fegmento 
fpha?rae inter eadem plana intercepto . 


fpha?rae inter eadem plana intercepto . 

| * * ' ' • «... 

S it Helphgrium ABC, cui ^qtialis & circa eundem 
axem BD, fit conilituais Cylindrus EF,&le- 
c&mbr Jmbo plano G H , bafi A C parallelo , lccante 


i. huius | 


axem 


Digitized by Google 



tS HEMISPH AERIVM 



Per $, hu- 
ius : 


6 . huius. 


1 , 



axem in pundto I , & hemilphxrium in K L, vnde fa&i 
fine ad centrum D , duo lectores , Icihpst primus K D 
L B , & Sctior fecundus A K D L C : Dico Cylindrunu 
GF, qui-eltpars Cylindri E F, intercepta inter bafim 
&: planum parallelum G H , squalem efle ledori lc- 
cundo AKDLC, 

Cum en ina fic ficut B I , ad B D > ita liipcrficies 
lph?rica K B L , ad luperficiem hemilpharrij , & fi- 
cut luperficics lectoris K D L B , ad luperficiem hc- 
milph^rij , ita Jettor ad Hemilphxrium , erit cx arqua- 
cjinidendo ficueBI»adlD,ita luperficics Iph?- 
rica KBL,ad luperficiem lphxricam lectoris lecun- 
di AKDLC, & ita lector K B L D , ad reliquum, 
Hemilphxrij dempto ledtore , hoc clt ad lectorem le- 
eundum A K DL C ;'led ficut BI, ad ID , ita etiam pars 
Cylindri E H ad partem G F . Ex aequali igitur > cum, 
fit totus Cylindrus E F, aqualis Hemilphfrio ABC, erit 
pars G F,xqualis ledtori lecundo A K D L C.quod erat , 

. corollarivm. 

Manifeftum eft etiam, quod Cylindrus EH, fic 
> aequalis 
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squalis icdori primo KBLD,& quod ex certus eiu s 
lupra portionem K B L I, videlicet qui notatur literis 
EGKBLHR>fit squalis Cono K D L . 

^ t • . 9 

e* ■ ; Mf »*% f '• fi r •• • t 

- ’ E l »* 

G H 

/ \ii . <: 2, / \ . 


d : vf r 

' ; '\ • .* / • 1 I 

Quod fi iterum lecetur Hemiiphsrium alio plano 
parallelo vtpote M P Ndecante hemiiphsrium in MN, 
axem veroinP,&rfacicnte in Cylindro E F, partem.. 
G O , interceptam inter plana GH,& M-N ; lequitur 
lectorem lecundum vel intermedium MKDLN,squa»- 
lem erte parti Cylmdriintefcepts inter eadem planai. , 
videlicet parti GO;t, . , • , t .. 

CumenimfitficutBI ,adID, ita Cylindrus EH, 
ad Cylindrum G F * & ua ledor KDL, ad ledorem 
lecundum A K D L C ; & fiam B P , ad P D , ita ledor 
M B N D , ad iecfrorem fecundum AMDNC: erit fi- 
cut B 1 , ad B P ; hoc elt ficut Cyiindrus E H , ad Cy- 
lindrum EO, ita le&or K B L D, ad lectorem M B 
N D i .Sc diuidendo ficut B 1 , ad I P , vel Cylindrus EH, 
ad Cylindrum G O ^ ita ledor K B L D , ad lcdorem le- 
cundum M K D E N i ied ledor K B L D , squalis eft 
Cylindro EH , Igitur lector lepundus MKDLN,squa~ 
hs ericCy lindro G O . 


C 3 
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PROPOSITIO x- 

Conus in Tegmento vna cum cdno re<3an- 
gulo eiufdem altitudines , aequales funt 
dimidio fe&oris fecundi . 



S it enim Hemilphaerium A BC, centrum D, axis 
BD, Cylindrus EC,lupcr bafi hcmiipharrrj , 8c 
eiuldem altitudinis i conus rcdtangulusED F;Cylin- 
drusvtiatn GH, arenalis hemilph;erio,& eiuiiicm al- 
titudinis; & fit planum K L , parallelum bafi,l«:ans 
omnia , Cylindrum G H , in RjdfcQ^conum redfcan- 
galum in O, &:P, hernilphxrium in M , & N > & axem 
eorum communem- in pundbo I ; Dico quod conus 
M D N in legmento, vna cum cono redbnguio T) D P 
fimul fiumpti «equales fint dimidio Icdfcoris lecundi 
AMDNC. 

Cum enim dcmonftratum fit quod conus redfcan- 
gulus fit «gualisexceflui Cylindri luper legmentum^ 
intercepti inter eadem plana parallcla;erit conus ODP, 

aiqualis 


PISSECTVM. xi | 

squalis cxceffuiAKM NLC,gui eft excelTus Cylin- 
dri EC, 1'upra partem Hemilphsrij ABC, interce- 
ptam inter planum KL parallelum & bafim hemil- 
phsrij A C ; Si igitur addatur conus M D N , erunt fi- 
mul liimpti conus redlangulus ODP, cum cono /eg- 
menti 1VLD N , aequales toti exceflui Cylindri K C , iu- 
pra ledtorem lecundum AMDNC: lector vero lecun- 9,iluias - 
dus squalis eft Cylindro R H , qui pars eft Cylindri 
GH, squalis Hemilphsrio&inter eadem plana in- 
tercepta ; Cylindrus etiam K C , cum fit eiuldem alti- 
tudinis,le habet ad Cylindrum RH,ficut bafis ad 
bafim Icilicet in ratione ielguialtera , hoc eft ficut «. huius.’ 
j ad x i igitur Cylindrus K C , eft Cylindri R H , 
vnumcum dimidio, & ideo sgualis lectori lecundo 
AMDNC,vna cum dimidio: Sed lector fecundus 
vna cum cono legmenti M D N , &cono re&angulo 
ODP, fimul , squales lunt Cylindro K C ; hoc elt tri- 
bus, qualium ledfor lecundus squalis eft duobus; reli- 
qui igitur conus redfcmgulus cum cono legmenti con- 
ficiunt vnum , & ideo squales lunt dimidio le&oris 
lccundi AMDNC, quod erat demonftrandum . 

PROPOSITIO XI. - - 

Conum legmenti ad Conum re&angulum 
eiufdem altitudinis in quacunque data, 

: ratione conftituere ♦ ^ 


data fit ratio E , ad F , in qua oporteat conftitucre 


conum 
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tur 


x x duode- 
cimi. 

i. duodeci- 
mi . 


conum legmenti ad conum re<5hngulum eiuldem al- 
titudinis: Sit igitur G, media proportionalis inter E, 
&F,&fiac triangulum retfcingulum H IK, cuius ba- 
fisKI fit squalis E, & latus H I, circa angulum redtum 
squale G ; Fiat iam angulus BDL, squalis angulo 
KHI, &per pundoim JL, in fuperficie Hemilphsrij 
tranieat planum bafi AC, parallelum, faciens leg- 
mentum ALM C, in quo fit conus legmenti LDM: 
a pundfco edam N, inter/e&ionis plani cum axe, in pla- 
no lumatnr punctum O, ita vt O N , squalis fit N D, 
& ex reuolutionc trianguli O N D , fiat conu6 redfcan- 
gulus ODP: Dico con um legmenti L D M, ad conum 
re&angulum ODP, habere rationem quam habet li- 
nea E, ad lineam F,: ; ' 

Quoniam enim coni. tDMj & ODP, lunt eiufi 
dem altitudinis , /iint inter le ficut hales ; lunt autemj 
bales uWupla ratione radiorum liiorum ; per conilru- 
&ionem vero fa&us cft raditis O N , squalis lateri-ND, 
trianguli L N D ; triangulum vero LND, squiangu- 
lutn ett triangulo K H I , & ideo le habet L N ad N D , 
ficut K I , ad 1 H i Sed N O , squalis elt N D , ell igi- 
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cur L N , ad NO, ficuc K I , ad I H ; Cum ergo L N 
fit radius bafis coni L D M ; Q N, vero radius bafis co- 
ni O D P, eric conus L D M , ad conum O D P, in du- 
pia ratione L N , ad O N , jhoc eil ficuc £ , ad F , quod 
erat propoficum . 

Aduertendum eft quod fi velis conum inlcripcunL, 
figmento efie minorem cono re^tmgulo in fationo 
data, tunc faciendus cfi angulusLDN,a?quaIis mi- 
nori angulo trianguli HIK , Icilicet angulo ad K,& 
fadium eric propoficum . 

COROLLARIVM. 

Ex hac propoficione elicitur etiam quod fi confti- 
tuacur conus iiiper bafi Hemi/phxrij &c eiufdcm alcitu- 
dinis cum reliquis } erir conus ille aqualis duobus co- 
nis L D M , & O D P . Sit enim conus A N C , 1'uper 
bafi hcmiipharrij A C , & eiulHem altitudinis D N i & 
quoniam radius bafis A D, aequalis cttlinex LD,erir 
quadratum ex A D, aequale duobus quadratis ex 
L N , & N D , ied ND,&NO, liint aequales ; Igitur 
quadratum ex A D, aequale cft duobus quadratis ex 
LN,&NOi & circulus ex A D , hoc elt bafis coni 
A N C , aequalis erit duobus circulis ex radijs L N , & 
ON , hoc eft bafibus duorum conorum LDM, Sc 
O D P; &: ideo ambobus aequalis erit : Et per praeceden- 
tem icilicet i o. huius conus A N C , *quahs erit dimi- 
dio iedtoris iecundi A L D M C . 


PRO- 

1 ■ ' ■ ■ ' " " ■ — 


temm* 
ante 7-hu- 
iuj. 


lo.huioj. 
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PROPOSITIO XII. 

x » ' * • \ • » 

Conorum interiptorurn tegmentis HemiC 
phaerij maximus eft ille qui infcribitur 
tegmento fa&o per interfe&ionem Cy- 
lindri aequalis Hemifphfrio . 


I j & circa eundem axem Cylindrus E F , aequalis 
Herriifphaerio per GjH , communem interlc&io- 
nem Hemiiphaerij A B O, cum Cylindro E F , ducatur 
planum parallelum faciens in Fkmdpharrio legmen- 
tum ACHG,in quo conlfituatur conus GDH. Di- 
co liunc e fle maximum omniuniquiin Hcmiipbarriq 
pofTuiifinlcribi : Ducatur enim aliud planum bafi 
A C parallelum, faciens legmcntiim. in hemiipharrio , 
in quo fit conus L DM , qui fit vel maior vel «qualis fi 
fieri potelf . . > 

Quoniam igitur fedtor fecundus A GD H C, «qua- 
lis elt Cylindro GF, eo quod pars fit Cylindri EF, 

«qualis 
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squalis Hemilphsrio , ciuldem altitudinis ; fi ex 
ambobus dempta fuerit pars communis GNDHF, 
reliqua pars Cylindri, hoc eft conus GDH,reliqus 
parci lectoris iecundi , qus notatur literis AGN, 
H F C , squalis erit . Sed conus LDM, iegmenti A L 
MC, lupponitur efle vel maior , vel squalis cono 
G D H ; eft igitur vel maior vel squalis excefliii AGN 
F H C . Cylindrus vero l F ,eit squalis ie&ori fecundo 
ALDMCs dempta itaque ex vtroque prne commu- 
ni , qus notatur literis NGLDMHF, erit reliqua_, 
pars lectoris iecundi squalis reliqus parti Cylindri i 
hoc eft pars A G N F H C , squalis cono LDM, vna_, 
cum parte GILMKHiconus itaque GDH, maior 
eft cono LDM, excedit enim illum quantirate par- 
risGILMKH. 

Iterum fi ducatur planum inferius O P , faciens feg- 
mentum in Hemdphsrio A O P C , in quo fit conus' 
O D P , dico etiam hunc minorem efle cono GDH: 
Cum enim bafis coni O D P, maior fit quam bafis 
coni GDH, lecabit latera Cylindri E F ; iecet igitur 
in Qi&t R , & iedfcor fecundus A O D P C , squalis erit 
Cylindro QF, ex quibus dempta parte communi ,rc^ 
liqus partes erunt squales hoc eft AON , FPC, 
squalis erit cono O D P , dempta parte inter O , & 

6c inter R , & P , quibus vennque additis erit totus ex- 
cefliis A O QN , F R P C , toti cono O D P , squalis , 
fed pars A O C^N , F R P C , minor eft cono GDH, 
quantitate partis O G Q_>_R ^ P > minor igitur eft co* 
nus ODP, cono GDH : maximus ergp eft conus 
- GDH, omnium qui inicnbi poterunt in Hemilphs- 

D rio , 




9. huius. 
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rio;cam omnes qui vel fipra vel infra inlcnbuncur 
minores fuit . Conorum igitur micriptorum &c. 

. . V « , / . . ' J ' 

’ SCHOLIVM. 

- Ex huius Theorematis demonfl ratione duo Ic pro- 
bent obferuatione digna. Primum quod proportio 
laterum huius trianguli GDS, ex cuius reuolunone 
fa&us cft comis G D H,eft ea quam nocauimus in Co- 
rollario ad fecundam propoficiancm huius, fcilicet 
diametri fph«r« , latens Cubi ,& laceris Pyramidis in 
catdem fphata inlcripubilium , fune enim eorum di- 
midia * Vnde etiam lequitur, quod cum conusGDH, 
fit maximus mfcriptibilis , Cylindrus G F , cric maxi- 
mus Cylindrorum qui eodem Hcmiipha-rio inlcribi 
poterit. 'i • • - »*•'- 

Secundum, quod licet conus GDH,ftc maximus, 
qui in Hcmifphxno infcnbi potent ; attamen trian- 
gulum GDS, ex cuius reuolutione fa&useft , non fit 
maximum triangulum . Ponatur enim quodm trian- 
gulo LDT, latcfa LT,&TD, taCta fuerint «qua- 
lia , quod fieri potuiflec, cum in triangulo GDS, la- 
tus G S , mahis fit latere S D : Cum igitu r latera L T , 
& DT,fint «qualia, fi ab angulo T, demittatur per- 
pendicularis in latus LD, erit perpendicularis «qua- 
lis dwnidi« LD, Silpacium contentum in triangulo 
LDT, aequale erit quadrato ex perpendiculari: In 
triangulo vero G D S , fi a puncto S, dcmifla fiicrit per- 
perdicularis ad bafim G D , non Cadet in dimidium^ 
ba/is G D , Seideo minor erit perpendicularis quam li- 


. 1 nca 
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nca qua: ab S , ad dimidiam G D , duceretur > linea vd-i 
ro qu» ab S - ad dimidiam GD, ducetur i aequalis erit 
dimidie G D : ipatium igitur contentum in triangulo 
GDS , arqualc eft redbngujo ex perpendiculari & di- 
midia ba/is GD>& minus igitur quam quadratum ex 
dimidia G £) i vel perperidiculari iil triangulo LDT, 
& ideo triangulum G D S > minus triangulo LDT. 

• ■ ' £ £ M 

Coni funt inter fe inn 

bafibus & altitudinibus .* 


trp. : , .v i 

tfjmi r * 

itione compotita ex 



S int duo coni ABC, SeD E F, quorum altituditiel 
fincrecleB G,&EH;Dico rationem coni ABC, 
ad Conu D E F velle copofitam ex rationibus balis A C 
ad bafimD F , & altitudinis B G , ad altitudinem EH. 
Fiat enim ficut balis A C, ad balim DF> ita linea E H, 
ad lineam G I , in recti B G , fi opus produ&a i & erie 
conus ex bali AC, & altitudine G 1 , aequalis cono 
DEF: Quare conus ABC, eft ad conum DE F,Ecue 
linea B G , ad lineam I G ; compolita autem eft ratio 
B G , ad I G ,ex rationibus BG,adEH> & E H , ad 
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I G •, hoc cft altitudinis coni A BC » ad altitudinem co- 
ni D E F , & bahs eiultiem coni A BC , ad bafim coni 
D E F . Compolita igicur «11 «tio apiorum ad inuiccm 
licut enuntiatum ett, • i wi 


; t * 

PROPOSITIO XIII. 

I • . - ‘ . . ' i % . 

• 

i 

Infcribere Hemi{phamo duos conos in 
ratione data. 

; y.j i ..t m ft- * •• • '. i"/. 

i • * * * « " 


s 

. . i.: %* r», 

R* 

?««, .• .v..i 

G 

F 

i 

i 

l 

1 \ 
K 'XmX 








1 

t 

1 

/\\ 

A/y 

E 


f 

aI ^ 

/s li- 




] 

D 



O It ratio data R > ad S, In qua infcribendi hm He* 

| i>milpkaauad<ua coni. Fiat igitur triangula rc&an- 
guium E F G, cuius latera E F, Sc F G, circa angul&re- 
£l!u P, finr «qualia lineis S, & R & ex radio aquali G E» 
deiaubatur lemicirculus ABC, cujus centrum D , a 
quo perpendicularis erigatur Dii: ta<5l'a iam angulo 
| BDH «qualiangulo FE G, ducatur liucaD Hi Ite- 
rum fiat angulus B£>I, aequalis angulo EG F, Sedu- 
cta hnea DI , ad penphamm aecuii , a pundbsl,&s 
bi demittantur ad lineam B D., perpendiculares I L , 

i 

i 

&HK; 
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&HK ; triangula iam fa<3a I L D> & HKDj lunt ambo 
lTmilia& aequalia triangulo E F G , quare etiam ad m- 
uicem lunt aqualia . Reuoluanturiam omnia circa», 
axem manentem B D , ynde fkila fint Hemiiphxrium 
‘ ABC, & duo coni ineo inlcripci 1DN,& HDM: 
Dico conos inicripcos H D M , D N , efle ad inui- 
cem ficut linea R ad lineam S. 

Cum enim conus HDM, ad sonum IDN,ficin 
ratione compofica ex bafi HM ad balim alti- 

tudine KD ad altitudinem LD i bales autem HM, 
&I N , fine inter ie ficuc quadrata H K ,&rl£, radro| 
mmluorum; H K, yero aqualis fit LD, & I L,ae qua- 
li$KD,bafis HM»adbafimJN,lebaber ficuc qua- ; 
dratumLD,ad quadrarum KDiaitkudmcs veroca- ! 
norum iuntiplx LD,& KD, quajre proportio coni 
HDM,ad conum IjDN, compolita eit ex quadrato 
E D , ad quadratum KD » vel ex dupla ratione L D, ad i 
KD,&ex linedKD,ad lineam LD,hqcelt racione 
fimpla KD,ad LD:dedu&a igitur firapla rationo 
LDad KD,(vel quod idem clt addita ratione KD, ; 
adLP jc* dupla ratione LD, ad KD,qu* remanet 
erit fimpia ratio L D ad K D „ & ideo coauyHD M , 
ent ad conum ID N, ficut linea L D, ad lineam KD , 
vel R, ad 5 , quod laciendum erat . 

PROPOSITIO XIV. 

Dato &3ori in Hemilphaerio facere 
Rhombum arqualem . 
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, : . : , Itvtr. ; • ;( T M .!. j I 

S it in Hemilphafrio ABC, cuius centrum D, fo- 
dior E B F D , datus , cui oporteat Rhombunu» 
xqualem conftitucre-, Sccetur igitur Hemifphsrium 
per E,& F, plano ad bafim parallelo , lecanre etiam 
4xcm BD,in pundo G;produdo iamaxe quantum 
opus ad partes B, fiat ficut BD,&G D,tanquam vna 
ad duplam BD,itaBD,adHD;& abH,pundo in 
a*e produdo dudis Irneis EH,& FH, concipiatur 
Rhombus E H F D, guem dico «qualemefic Sedori 
EBFD. 

Quoniam enim redangulum ex dupla B D , in B G, 
zqualc eft quadratoex E B; redangulum etiam ex B D, 
&GD,tanquam vna in BG, aequale eft quadrato ex 
E G ; redangula autem quorum eadem eft altitudo le 
habent ficut bales; Redangula igitur lunt inter lefi- 
cut duplaBD,adBD, G D fimul , hoc eftficut H D , 
ad BD. Sed & quadratum EB, ad quadratum EG, 
( cum fine aqualia predidis redangulisj iiifit in eadem 
ratione ficut H D, ad B D; Circulus igitur ex radio E B, 
ad circulum ex radioE G , fo habet ficut linea H D , ad 

lineam 
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liceam B D r Rhombus vera E H F D , cum fit cora-, 
politus ex duobus conis quorum eadem eft bafis circa 
diametrum E F > altirudo vero amborum iicesu 
H E>, n*quaiis eft vni cono fuper eadem baC & emldem 
altitudinis i Sedbor etiam EBFD > awjualis eft cono i 
cuius baftsradius.eft imea E B, & altitudo B D : Rhomk 
bus igitur E H F D qualis eft lectori E B F D i reci- 
procantur enim bales , &c altitudines : Fadhis eft igkur 
Rhombus a: qualis le*ftori dato, quod &c. 

, COROLLARIVM PRIMVM. 

: Er hoc patet quod conus E H F , fadhis eft .xgualis 
portioni E BF; dempto enim ex vtroque communi 
cono E D F , reliquus conus E H F aequalis eft portio- 
ni E BF, . ; , i “ 

Iterum conftat quod in .jJk- 

maioribusetia proportio- > /\ -j 

nibus fph^rarum fit quod- / Y ' . , 

dam genus ledorum , i ve- / i r\' .7 

luti li in portione E B F ; f j£ V 
(jux iam maior fit Hemi- 
lph?rio,in qua ad centrum /J / ^\\\ 
du<5he Une linea?ED>& fl / r ^V J 
F D in plano ex .le6cione_> f ( / ( \Y \ 

per axemfafto, cx quarum ^jl^S*** 

portionis circulr E B F Vv "1 f», ^ ■ 

reuolutioncfatftumeritlo. V\ yy 
lidum mcauatum ) cuius ^ 
ratio ad ip hieram vel He- - - * 

milphrrium erit fimiiisci, quam habent aiij le&orcs 


Arch. de 
fph & cy- 
lindro 38. 
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J1 

ad fph«ras vel hemifphaeria, quorum fiint partes; icili- 
cet m ratione fuperficierum fph«ricarum iuarum > vel 
reiftarum qu« fiint axes portionum; videlicet lolidum 
incauatum , vel fecfcor E B F D erit ad iph«ram , ficut 
1'uperficies fph«nca eius E B F , ad fiiperficiem totam 
fph«r« , vel fiput re<fta B G > altitudo portionis , ad B I, 
diametrum fph«r«;quod liquido apparebit ex prius 
demonftratis ; quare eadem ratione conftruendus eft 
Rhombus «qualis ictStori E B F D , maiori , qua vfi fu- 
mus in conftrudhone minoris: Cum enim quadra- 
i tum E G «quale fit rebcangulo I G B ; quadratftm vero 
E B , «quale re&angulo I B G; ideo quadratum E G , ad 
quadratum E B eft ficut linea I G, ad 1 meam I B . Fiat 
igitur ficut I G , ad I B, ita D B , ad D H; & conus cuius 
bafis eft ex radio EG,& altitudo D Fi , «quale erit co- 
no cuius bafis eft ex radio E B , altitudo vero B D ; fed 
conus E Fi F , aequalis eft cono E D F , vna cum cono ex 
eadem bafi 3 & altitudine DH ; dempo igitur cono 
E D F > reliquus conus incauatus E Fi F D , «qualis erit 
cono ex radio bafi E B 3 & altitudine BD, hoc cft foli- 
doexcauato vel fedlori E B F D: Vnde etiam mamfe- 
ftum eft quod addito vtrique communi cono EDF, 
erit portio EB F «qualis cono EH F. 

/ PROPOSITIO XV. ; 

Data prima trium linearum proportiona- 
lium , & aggregato fecundae & 
tertiae, inuenire (ecun - 
; dam & tertiam . 

> Sic 


Digitized by Google 



DISSECTVM. 



S it data A B prima , & BC aggregatum fecunda: 
& tertia:, qua: in diredum applicetur linea: AB,& 
Hat vna linea reda; deinde adre&os angulos in pun- 
dlo C applicetur linea C E , «equalis A B data: } & com- 
pleatur triangulum ACE . Deferibatur iam circa_. 
diametrum A E , femicirculuS E C F A , tranHens per 
pundum C ; & a pundho B , ducatur B F > parallela li- 
nea: CE ad pundum F, in peripha?ria circuli , &con- 
nedantur FA,«ScFE:reda vero F E fecabit lineam» 
C B , in pundo D ; Dico lineam C B, diuilam cffe in 
Dj vt fit ficutA B, ad CD,ita CD, adDB . 

. Quoniam enim in triangulis ECD,&: AB Frin- 
guli ad C, & B , lunt redi ; anguli etiam CE D s &c 
B AFj «quales lunt, cum infiltaiit eidem peripha?ri« 
CF;erit& reliquus angulus reliquo angulo «xqualis; 
&: triangula E C D , A B F fimilia : Latus vero E C , la- 
ctum eit xquale lateri A B ; ideo , cum fint homologa 
iatera lubtendcntia «quales angulos,erunt reliqua_» 
latera homologa reliquis lateribus homologis aequalia. 
Latus igitur C D , trianguli E C D , «quale eft lateri 
FJi > txianguli A B F . Cum etiam in triangulo D F A , 
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angulus F in femicirculo re&us fit linea FB, per- 
pendicularis i erunt triangula, A F B , & D F B , flmilia; 
& flcut A B , ad B F , ita B F , ad B D . Sed B F aequalis 
cftCD, vti iam demanftrauimus : erit igitur ficut 
AB ad CD, ita CD ad DBj & linea CB, diuifaeft 
in D , ficut propofltum erat . 

Idem etiam efficietur D 

hoc modo. Sit A B pri- / \ 

ma data, & fit BC ag- S*' "'5^ \ 

gregatum lecuda? ac ter- / / \ \_ : r -- 


tue , quae fiant in dire- a/ y B j X 9 

Ctum vna linea;apun- V / J 

cto B , erigatur perpen- \/ / 

■ | - f? r-k * * r mC 

dicularys B D , qu« fit 

media proportionalis inter AB,& BC; diuisa ianu 
A B bifariam in E, circa diametrum A B , Icribarur 
circulus A FBG, & a puncboD, per centrum E, duca- 
tur linea ad extremam circuii,qu«fitDFEG. Cen- 
tro etiam E intrruallo ED jdefcribatur arcus cir- 
culi D H , qui lecibic lineam BC in H . Djcp tam, 
quod linea BC diuifa fit in pumilo H ,n fint A B, BH, 
ftHC, continue proportionales , 

Ciun enim linea D B , fit perpendicularis AB , tan- 
get circulum AFBG mpundo B, &ideore<£tangu* 
lum C D F , «quale eft quadrato ex D B; Iterum cum 
per cooltni&ionem faiia fit linea EH.arqualis EDi 
erit tota AH, «qualis toti GD ; &rdcdudtis «qualibus 
reliqua: BH.&FD, «quales erunt inter lefe iieCten- 
guium igitur A H B , reClanguio G D F , & ideo qua- 
draoo DB, «quale erit . Sed per confiruv&oncm re- 



) ' DIS3ECTV1M.--; H 

(ftangulo ABC,fa&um eft sexuale quadratum BD, 
re&angula igitur A B C , & A H B , «qualia iunt . Sed 
redbngulum ABC, «quale eft duobus xetftangulis , 
Icilicet ex A B,in B H ,&ex A B,m H C;&re<ftan- 
gulum AHB, «quale eft re<5fcanguIo A B H , & qua- 
drato B H i dedu&o igitur ex vtroque, re&angulo 
A BH, reliquum redangulu A B, H C, reliquo qua- 
drato ex B H, «quale erit. Eft igitur ficut AB, ad 
B H , ita B H j ad H C , quod demonftrandum erat . 

* • /*r ' V - . r '* * : ^ 

A i. P R O P 0£ IT I Q XVI. ^ ! 


Truncus coni ert ad conum eiufdem bafis 
& altitudinis, ficut tres linea? in continua 
proportione fimul fumptaead maximam 
trium : Proportio autem debet ede ea- 
dem quam habet diameter bafis maioris 
ad diametrum bafis minoris eiufdeirLs 
: -Trunci. - ^ : 1 ".V ;!iV .•/:? 

•J i , ... . •> • . j. V .*?•••• A. 

S it enim conus ABC, /e&us plano bafi parallelo 
D E , laciente truncum A D E C, & cpnum DBE, 
reliquum coni ABC. Ducatur iam axis BR ,lecan$ 
planum DE, in pun&o E, & fiat ficut quadratuiru 
AC ad quadratum DE, ita linea BP adlmeam BG; 
&ducfto plano per G, ad bafim AC parallelo, &in 
eo fatfta bafi «quali bafi AC , conftituatur circa axeti^ 
BG, conus HBI,qui «qualis erit cono DBEj reci- 

.1'. ' Ei pro- 
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tur iam G F; in pun&o K ^ vr Gnx. & F , F K , & K G , j 
continue proportionales j &pcr punita F, & K , agan- j 
cur plaun parallela baft AC, 6$iuper Itnguhs conlti- 
cuancur cont habentes bafcs squales bafi AG , &alti- 
tudines F K , $c K G : q ui flnt L K M , N G O . 

Et gdbnrdm conlhtuti fuhr gnatuor coni liiper ba- 
fibus squalibus , facientes fimul altitudinem BR,e- 
runr iitnui iumptt sqcaks cono ABC . Conus au- 
a-pa.HBIjVnus ex .^qatubr , per eanltru&ioncm fa- 
ctus cfl: squalis Cono D$E;* Reliqui igicur .tres, 
AFC,LKM,&NGO fimul squales fune trunco 
A D E C , Sed illi tres coni lunt ad conum A F C , fi- 
cur lines CR, 'ad lineam FR,hoc eft ficuctrcs lineae 
proporriortafcs ad maximam trium} erit enim R F 
femper maxima , vt polfea detnonftrabimus (> 

Reftat iam demonflrandum, quod proportio quam 
habet R F , ad F K , Sc FK ad K G , fit eadem qus cft 
A C ad DE, quodfic oltendem use Sccencur omma 
plano per axem faciente in vtroqtie cono triangulum , 
& in interle&ione trianguli ABC , cum triangulis 


1 4. duodC’ 
cimi. 


Hduodc 
cimi . 


LKM 
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LKM,N GQ, ducantur linea» ad puncta G,& K, 
qux fine PG&DK. Igitur cum triangula BAR> 
B D F , & B P K fine finalia , erunt legmenra A D ad 
DP, ficuc R F ad FK, &c FK ad KG: Sed cum fit F K ad 
KGj ficut AD ad DP; Erit conuertcndo &permu- 
tando , ficut A D ad F K , ita D P ad K G ; & ideo li- 
nex AF,DK> & PG erunt parailelx,& triangula AFR, 
DK F, & PG K fimilia ; & propterea lincx R F , F K, 
& K G, in eadem ratione qua /uue A R , D F & P K . 

Hoc etiam aliter demonftrabicur: Per conlfrucho- 
nem enim fa&a eft B F ad B G , ficut quadratum AR 
ad quadratum D F : Sed ficut linea A R ad lineam D F, 
ita eft R B ad B F . Dupla igitur eft ratio F 3 ad B G 
qux R B ad F B . Si igitur fiat media proportionalis 
inter FB & B G, qux fit BK, erunt quaruor linea? 
continue proportionales RB> FB, KB,& GB, qua- 
rum cxcdlus etiam erunt linex proportionales in 
C*adem ratione qua fiunt quatuor maiores ; Cum enim 
fit ficut R B ad F B , ita F B ad K B ; Erit diuidendo 
ficut FB ad FR* ita K B ad K F; & conuertcndo fi- 
cuc RB ad FB, ita RF ad FK. Simili modo etiam 
demon,ftrabitur eandem efte rationem F K ad K G . 
Sunt igitur RF, FK & KG , in eidem ratione , qua 
fune RBad FB,vel AR ad DF,bc>ceft AC adDE; 
& confiat quod K fit idem pmxfium m linea F G > fi- 
ue dniidatur prout in c©nfiru<fiion? , fiue fa<fia fuerit 
BK media proportionalis inter BG & Bf , quemad- 
modum iam fecimus. Truncus igitur A DEC, qui 
oftenliis eft xqualis tribus Conis. A FC» LKM> & 
N G O, eft ad conum A F C, ficut ad R F maximam 
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trium linearum proportionalium iunt tres Conorum, 
axes , hocell linea R G aggregatum crium proportio- 
nalium in ratione diametri AC bafis maioris trunci 
ad D E diametrum minoris bafis ciulHem trunci,quod 
erat demonftrandum . 

Quod autem R F fit maxima trium proportiona- 
lium maniffcltum ell : cum enim RB,FB,KB &GB 
fint quatuor lines continue proportionales, & R B ea- 
rum maxima i & RF, FK, & KG earum excefTus in 
eadem ratione, erit neceflario RF excefliium maximus . 

i ' ; , , . 

COROLLARIVM. 

Hinc apparet quod Conus iiiper bafi A C & in alti- 
tudine R G xqualis erit trunco A D E C i Erit enim, 
squalis tribus Conis AFC, LKM, & NGO:V nde 
fequitur quod dato Trunco Coni conftitui pollit Co- 
nus squalis . 


PROPOSITIO XVII. 

Conus ad fe&orem fiium eam habet pro- 
portionem, quam ad diametrum bafis 
Hemilphserij habent fimul (urnpti axis 
Coni vna cum tertia proportionali mi- 
nore , in ratione axis Hemilphamj ad 
axem Coni . 



DJLS5ECTVM, 



! ¥"** Sro <jaim Hemilpbaarium ABC, cuiuscencru D , 
i 1 « Si «xis B D , in quo fu, le&or circa ^undem nem 
£ B F O , cuiu s Conus £ D F , & produ<3x> axe fiat ficiit 
B O ad G P axem coni , ica G D ad D R t Dico pro- 
portionem coni E D F ad fe«5torem £ B F p , effc ucut 
linea GR com polita ex axe coni & tertia proportio- 
nali ad AC diamettum baUshcmi/phaa-ijj Futcninji 
circa eundem axem hem dphnijL &r fuppr eadem bafi 
Cylindrus KC, &in cofit Conus re&angulus K D O : 
Fiat etiam Cylindrus JH aqualis Hemilph£frio&eiufc 
dem altitudinis. 

Cum igitur Conus redangt^us KDO,diuilus fu 
per baiim Coni EOF in M, & N, vnd^.fa#up ell 
truncus KMNOj Fiat etiam io trunco , (uper bafi 
KOi fisciufiiem altitudinis BG, Conus KGO, Eli 
igitur Gcut K B ad M G, ita BD ad G£); lura enim 
ptioics&iccundi inter (e quales. Compoficum igi- 
tur cx BD,GD,&DR, cit compolitum ex eribus 
proportionalibus in r«ione KB ad MG, cpiarunu 
maior eft linea B D : Truncus igitur K M N Q , eft a^ 

Y, Conum 
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I G-, hoc eft altitudinis coni ABC , ad aititudinemco- 
ni D E F , fifi bahs eiuidem coni A BC , ad baflm coni 
DE F . Compotita igicur ett#»cioipiorum ad iauicem 
ticuccnumiatumctt, ^ 


PROPOSITIO XIU 


Infcriberc Heroi<ph*rio duos conos in 
ratione data. 

y_J : ■ *'• . . ' •' Ml* * *’ • ’• u"/. 


S it ratio data R , ad S, in qua mlcrifaendi liat He* 
milphamaduo coni. Fiat igitur triangulu t exan- 
guium E F G, cums latera E F, Se F G. circa angul&re- 
Xtt F» luit aqualia lineis S, & R- & ex radio squati G E» 
dclcBibacur iemiarcuius ABC, cuius centrum D,a 
quo perpendicularis erigatur Dii: taXa iam angulo 
BDH aquali angulo FE G, ducatur tine» DEI •» Ice- 
ram fiat angulus BDE» squalis angulo E G F ,&du- 
Xa haea DI , ad penphamam occuli , a punXis I ,& 
fci demittantur ad lineam B D, perpendiculares I L > 
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&H K .-triangula lamfa&a I L D,&HfCDjlunt ambo 
flmilia & a?qualia criangulo £ F G , quare etiam ad in- 
uicem liinc aqualia . Reuoluantur lam omnia circa_, 
axem manentem B D > ynde £wRa fine HemiiphsTium 
A B C , & duo coni in eo infcripti 1DN,& HDM: 

| Dico conos inlcr ipcos HDM,&1DN, ef?e ad inui- 
cem ficut linea R ad lineam S . 

Cum enim conus HDM, ad conum rDN,ficin 
ratione compofita ex bafi HM ad bafim IN, & alti- 
tudine KD ad altitudinem LD; bales autem HM, 
Sci M j £rnt inter le ficut quadrata H K,&r£,ractrcn 
tum lirarum ; H K , vero arquabs fit L D , & | L, «eqoa- 
Its K D; bafis H M ,ad bamn i N ,ie babet ficut qua- 
dratum LD, ad quadrarum KD ialtitudmes vero co- 
norum liinc ipii L D , & K D , quare propqttio coni 
H D M *ad cpnum I£>N, compofita efi ex quadrato 
L D, ad quadrarunt K. D , vel ex dupla ratione L D, ad 
K D, & ex linea K D ,ad liqeam L D , hoc eft rationf 
fimpla KD,ad LD:dedu&a igitor firapia rationo 
LDad KD,fvel quod idem eft addita rationteKD, 
adLJDlcx dupla ratione LD, ad KD,qu* remanet 
erit fimpia ratio L D ad K D,&ideo. conus H D M, 
erit ad conum ID N, ficut linea L D, ad lineamKD , 
yeiR,adS,quod laciendum erae. i ^ 

t 1 r ■ . •, • ' . 7 • •• ■ 

PROPOSITIO XIV. 

Dato fe&ori in Hemifphaerio facere 
Rhombum arqtialem . 
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S it in Hemifph«rio ABC, cuius centrum D, fe- 
tior EBFD , datus, cui oporteat Rhombum., 
«qualem conftitucre;Secetur igitur Hemilpharrium 
per E , & F , plano ad bafim parallelo , iecanre etiam 
axem BD,in pun&o G; produco iamaxe quantum 
opus ad partes B , fiat ficut B D , & G D , tanquam vna 
ad duplam B D , ita B D , ad H D > & ab H , pun&o in 
axe produco du&is lineis E H , & F H , concipiatur 
Rhombus E H F D, gucm dico «qualem efle Sedfcori 
EBFD. 

Quoniam enim rc&angulum ex dupla B D , in B G, 
«quale ell quadrato ex E B; redtangulum etiam ex B D, 
& GD, tanquam vna in BG, «quale eft quadrato ex 
E G ; redtangula auxem quorum eadem eit altitudo le 
habent ficut bales; Redhngula igitur lunt inter lefi- 
cut dupla BD,adBD, GDfimul»hoceftficutHD, 
ad B D . Sed & quadratum E B , ad quadratum E G , 
( cum finr «qualia pr«di&is rc<5fcangulisj 1 iifu in eadem 
ratione ficut H D, ad B D; Circulus igitur ex radio E B, 
ad circulum ex radioEG, fe habet ficut linea HD,ad 


. . lineam 
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■ DISSECTVM,. 

J ineam BD: Rhombus vera EHFD, cum fit 


. cono-. 

politus ex duobus cortis quorum eadem eft bafis circa 
diametrum EF* alcu udo vero amborum eft tinea , 
H I>, ecqualis eft vm cono lupe* eadem bafi & ciuldem 
altitudinis •» Sedor etiam E B FD > aequalis eft cono i 
cuius bafis radius.eft imea E B, & altitudo B D: Rhom.-, 
bus igitur EHFD argualis eft ledori EBFD> reci- 
procantur enim bales , & altitudines : Fadus eft igitur 
Rhombus aequalis ledori dato, quod&c. 

< COROLLARIVM PRIMVM. 

' Ex hoc patet guod conus E H F, fidus eft icquaclis 
portioni EBF; dempto enim ex vtrogue communi 
cono EDF,reiiguus canus EH Fsegualis eft portio- 


ni E BF, 

Iterum conftat guod in , A* • 

maioribus etia proportio- /V 

nibuslph^rarum fit quod- / A t . 

dam genus ledorum , (vc- / ; V , i . 

luti fi in portione EBF ; J /£ \ 
que iam maior fit Herai- /-"'7 
lph?rio,in gua ad centrum /T / \ 
dudtc fint linea? ED,& fl /f - 

F D in plano ex iediono ( [/ \V \ 

per axem fado, ex quarum ^ 

6e portionis circuU EBF vV 
reuolutionefadumeritlo. a/NC Vy 
lidum incauatum j cuius-' ^ 
ratio ad lphirram vel He- i*tit , z 1 
milpharrium erit fimilisci, quam habent alij ledores 
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S it data A B prima , & B C aggregatum fecunda: 
&terti«,qu« in diredum applicetur line« A B , Sc 
fiat vna linea reda; deinde ad redos angulos in pun- 
do C applicetur linea C E , «qualis A B dat«,& com- 
pleatur triangulum ACE . Dcicribatur iam circa_» 
diametrum A E , fcmicirculus E C F A , tranfiens per 
pundum C;&apundo B, ducatur BF, parallela li- 
nea: CE ad pundum F, in periph«ria circuli ,&con- 
nedantur F A , Sc F E ; recta vero F E lecafiit lineanu 
C B y in pundo D ; Dico lineam C B , diuiiam cfie in 
DjVt fit ficutAB,adCD,icaCD,adDB. 

( Quoniam enim in triangulis ECD,&: A BF, an- 
guli ad C, & B , liint redi ; anguli etiam CE D, & 
B A F i «quales 1'unt , cum mfiftaiit eidem periph«ri« 
C Fi erit & reliquus angulus reliquo angulo «qualis; 
& triaaigula E C D , A B F fimilia i Latus vero E C , fa- 
dum eit aequale lateri A B ; ideo , ciim fint homologa 
latera lubtendentia «quales angulos, erunt rcliqua_, 
latera homologa reliquis lateribus homologis «qualia. 
Latus igitur CD, trianguli ECD, «quale eft lateri 
F B > trianguli A B F . Cum etiam in triangulo D F A , 
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chngulo ABC,fa&um eft «quale quadratum BD, 
re&angula igitur A B C , AHB, «qualia litnt . Sed 
re&angulum ABC, «quale cft duobus «e&angulis, 
icilicetex AB, in BH,&ex AB, in HC;&re<ftan- 
gulum AHB, «quale eft re&angulo A B H ,& qua- 
drato B H •, dedmfto igitur ex vtroque, re&angulo 
A BH, reliquum redhngulu AB,H C, reliquo qua- 
drato ex B H, «quale erit. Eft igitur ficut AB, ad 
B H , ita B H , ad H C , qu od demonftrandum erat . 

• i*. PROPOSITIO XVI. > : 

Ii , i ■ ^ '*'••• ■■■>{ 

Truncus coni eft sld conum eiufclem bafis 
& altitudinis, ficut tres line* in continua 
proportione fimul fumptae ad maximam 
trium : Proportio autem debet efte ear 
dem quam habet diameter bafis maioris 
ad diametrum bafis minoris eiufdemj 

- • •• i * . ' * » . . Z • k J 

Trunci. 

. /• , . . v ; * • ; • * . • t 

S it enim conus A BC, le&us plano bafi parallelo 
D E ,laciente truncu mADEC,^ cpnum DBE, 
reliquum coni ABC. Ducatur iam axis B R , fecans 
planum DE, in pun<fto F, & Hat ficut quadratum^ 
AC ad quadratum DE, ita linea BF ad lineam BG> 
&du<fto plano per G, ad bafim AC parallelo, &: in 
eo fadla bafi «quali bafi AC , conftituatur circa axeii} 
BG, conus HBI,qui «qualis erit cono DBE} reci- 




i J. duode- 
cimi. 

1 >. huius 


14- duode- 
cimi. 


H-duode- 
cimi . 



procantur enim bafcs & altitudines eorum. Diuida- 
cur iam G F in purKfto K , w-Gnt R.F , F 1C > & K G , 

; cpntinue proportionales i & per puntta F , & K , agan- 
; w piaipfl parallela bafi A G, & fuper finguJi^ eonfti- 
. oup^r.CQim habentes hales, «quales bafi AC, &.alti- 
j tudines 'F Ft ; & K G ; <jui fini: L K M , N G O . 

Er <|iltoniann conftitun funt gnacuor coni luper ba- 
: fibus srgixalibus , facientes fimul altitudinem BR>c- 
l prnt fttmd liimpct <ecpiaks o>«o A C . Conus .au- 
^eppjHBi r vnus ex .^yatuor , jxr canftru&ionem la- 
tius eft: xqualbs Cono D # E; ‘Reliqui igitur tres, 
AFC, LKM,&NGO ftmul «equalcs fime trunco 
A DEC. Sed illi tres coni fune ad conum AFC, li- 
rat linea <5 R, 'ad irneam FR,hoc eft ficutarcs lincx 
propbmotiaks ad maximam trium* erit enim R F 
lemper maxima , vt pofteadelrnonftrabimusi 

Reflat iam demonllrandum, cpiocf proportio quam 1 
hat>ec R F , ad F K , Sc FK ad K G ,fit eadem qua: eft 
AC ad DE, quodfic oftendemus: 5«cencur omnia 
plano per axem faciente in veroque cono triangulum , 
Sc in interle&ione trianguli ABC , cum triangulis 

-o-i T” T: ~~ lkm 


Digitized by Google 



| DISSfcCTVM, g? ? 

LKM,N GG, ducantur Urw« ad puncta 
! qu# fine P G & D K . Igitur cum triangula 3AR> 

B D F , & B P K fine firmi ta > erunt legmenra A D ad 
D P , ficuc R F ad FK, & FK ad KG; Sed cum fit F K ad 
KG, ficut AD ad DPj Erit conuertendo d: permu- 
tando i ficut A D ad F K * ita D P ad K G i & ideo li- 
nea? AF, JDK, 8c PG erunc paraiiel#>& triangula AFR, 

D K F, &: P G K fimilia ; do proptecea line# R, F, F K, 

& K G, in eadem ratione q ua fu ne AR , £>F& PK . 

Hoc «cum aliter demonltrabicur : Per conltrucEio- 
nem enimfadfcaeft BF ad B G , ficut quadratum AR 
ad quadratum D F : Sed &uc linea A R ad lineam D Fi 
ita eft R B ad B F . Dupla igitur eft ratio F B ad BG 
qu* R B ad F B . Si igitur hac media proportionalis 
inter FB & B G, qua? fit BK, erunt guarupr line# 
continue proportionales RB, FB, KB,& GB,quau 
rum excdlus eriam erunt line# proportionales , &i in 
eadem ratione qua fiunt quacuor maiores; Cum enim 
fit ficut RB ad F B, ita F B ad K Bi Erit diuidendo 
ficut FB ad FR, ica K B ad K F; &: c.onuertendo fi- 
cuc RB ad FB, ita RF ad FK. Simili modo etiam 
dcmonftrabitur eandem ede rationem F K ad K G . 
Sunt igitur RF, FK 8e KG , in eidem ratione , qua 
lunr R Bad FB,veJ AR ad DF,bpceft AC ad DE* 

& confiat quod K fit idem pun^um m linea F G > fi- 
ue diuidatur prout in conftru<fiion? > fiue fa<fia fuerit 
3K media proportionalis meer BG & Bf , quemad- 
modum iam fecimus. Truncus igitur A DEC, qui 
oftenfius efi aequalis tribus Conis. A FC, IKMj & 

N G O , eft ad conum A F C , ficut ad R F maximam 


tnum 


Digitized by Google 


Conus x- 
q iulis trU- 
co dato. 


JS HEM1SPH AERI VM 

trium linearum proportionalium lunt tres ConoruirL. 
axes , hocell linea 1 R G aggregatum Drium proportio- 
nalium in ratione diametri AC bafls maioris trunci 
ad D E diametrum minoris bafis eiuldem trunci,quod 
erat demonllrandum . 

Quod autem R F fic maxima trium proportiona- 
lium mani/fcftum eft: cum enim RB,FB,KB &GB 
lint quatuor lines continue proportionales, & R B ea- 
rum maxima ; & RF, FK> & KG earum exceflus in 
eadem ratione, erit neceflario RF exceflimm maximus . 

COROLLARIVM. 

Hinc apparet quod Conus liiper bafi A C & in alti- 
tudine RG squalis erit trunco ADECi Erit enim.* 
squalis tribus Conis A FC, LKM, &NGO:Vnde 
lequitur quod dato Trunco Coni conftitui poflit Co- 
nus squalis . 

« 4 • , 

PROPOSITIO XVII. 

Conus adfe&orem fiium eam habet pro- 
portionem , quam ad diametrum bafis 
Hemilphzerij habent fimul (umpti axis 
Coni vna cum tertia proportionali mi- 
nore , in ratione axis Hemilphcerij ad 
axem Coni . 
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E Sto -daim Hemifp^aarium A B C , cuius centru D * 
jS« axis BD.in <juo ftq ic&or circa eundem axem 
£ 6 F O j cuius Conus E D F , & produ<3» axe fiar iTcuc 
fi O ad G E> axem coni , ita G D ad D R . Dico pro- 
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Conum KGO ficut BD &GR fimul tanquam vna_> 
ad B D . Eli autem truncus K M N O sequalis exceflui 
quo Cylindrus KL, excedit portionem EBF ; excef- 
lus iraque Cylindri lupra portionem EBF ad Conum 
K G O , eft ficut B D , <G R , tanquam vna ad B D . Co- 
hus autem KGO, cum fit terma pars Cylindri K L, 
eft dimidium Cylindri I P. Cylindrus autem 1 P aequa- 
lis eiHc^on EBFD. Igitur Conus KGO eft dimi- 
dium leporis EBF 19. Habet itaque exceflus Cylin- 
dri R L lupra portionem EBF, ad totum le&orem.. 
EBFD, ratioficm quam habent B D , G R > tanquam 
vna ad duplam BD, hoc eft ad diametrum bafis he- 
miiphierij: ‘ Sed Cylindrus R L , eft Iclquialcer Semo- 
tis E B-FD j hoc cft eum excedit vna tertia parte lui, 
nimirufn duantiitacd Coni KGO; Reliquum igicur 
Cylindri KL, deducto Cono KGO, a:quale elt le- 
iStori E B F D . Exceflus itaque Cylindri K L , lupra_, 
donum KGO & portionem E BF, hoc eft parsilla-» 
notata literis MKGONj aequalis cft Cono E DF ; 
pars enim Cylindri K L ; notata lateris K E M N O L 
aequalis eft portioni E B F y cUm fit exceflus Cylin- 


fc/ 
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dri K L liipra truncum Coni KMNO. 

Cum ergo proportio cxceflus Cilyndri K L luper 
portionem EBF , ad totu ie<ftorem fuerit ficut BD, GR 
tanquam vna ad duplam BD* dedudfo cono KGO 
& BD eum fignante , erit ficut GR ad duplam BD, 
vel diametrum bafis Hemiipharrij, ita pars M K G ON 
vel conus EDF ei aqualis ad le<fforem EBFD: Sed 
compofita eftlinea GR ex axe coni GD &tertia pro- 
portionali DR. Eft igitur proportio coni ad ledforcm 
liium eadem qu* demoftranda erat . 

' - rr * .7 

PRO POSITIO XVIII. 

" • ' * » 

Inuenire Se&orem qui maior (it cono 
: fuo in data proportione. 

’ « ■ , T ■ : 



K Xvf 


aL h\ 

/ I 1 r 


e _ D f G 


Olt hemifphanrium ABC, centrum D,axis BD, 
O proportio autem data E F ad F G , in qua ledror 
debeat eile ad conum luum : Fiat igitur ficut E F ad 
FG,ita AC diameter bafis Hemiiphzrij ad HC> & 
data A D prima , & H C aggregato lecundaa ac ter- 

ij.huiu*. 


F tiaa, 
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per I7.hih 

IUS. 

i 

t"» ' 

tix ,diuidatur HC in pundo I, vt fit ficut AD ad 
HI , ita H I ad IC . lAaibn dxteJDB fiat DK aqualis 
HI, «Scperpundum K tranfiet planum bafi A C pa- 
>&■'** legmdumm tn he«niJpfr£rH>-isE& M , 
dudilquc lincit. ED, & MD, jate/ligat^w in hemil- 
phxrio lcd'orEEMD>cuias conus ntEuM. Dico 
Sedorem L B M D ic habere ad conum iuumL D M , 
ficut linea EF ad F G lineam — 

Cum enim AD fic.BD finr xquales > & IC D & H I, J 
erunt B D, K D, &: J C, continue proportionales ; Co- i 
nus vero L D M le habet ad ledorem luum L B M D , * 
ficut axis coni KD, & IC tdtia proportionalis ad 
,.BD & KD.fimul lumpti habent ad diametrum ba- 


fis Hemifphaerij A C , hoceftficut H C,ad A C: Fa- 
da eft autem ficut E F ad F G, ita A C ad H C; eft igi- ‘ 
r<Sr ficut E F ad FG ita Jcdar L B M D ad conunv 
iL D M , quod erat propofitum , ‘ 

• . . - : ■ ’• .. . •/ i 

... . t . 1 

| 

m ... i 4- 
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t e m m -a. : . • 

Slftjll tres lineae continue proportionales? 
Dico quod Conus cuius bafis radius fit 
aequalis primae , altitudo vero tertiae , ae- 
qualis fit Cono cuius bafis radius fit 
aequalis fecundae altitudo vero primae . 

j» * 

A 


B 



j>f. 3'Hb 3c* ,r - ui 

S int tres Itne® continue proportionales A , B , & C, 
& fiant duo coni D,&E> & coni quidem D fie li- 
nea A radius bafis fle altitudo linea. C : ;Gom vero E > 
fit linea B radius bafis, & altitudo linea A: Dico quod 
illi duo coni D‘ fle E fint aequales: bafis enim coni D 
cuius radius linea A. adibafi m coni E, cuius radius B, 
eft ificilt linea A, ad iineaih Gilunt enim circuli, & 
ideo m dupla ratione radiorum iliorum: altitudo vero 
iconi D , elt lineas C , fle altitudo coni E , eft linea A i Sa 
ideo reciprocantur eorum bales fle altitudines» «quales 
; font igitur cani Djfls E. ri c - 

- *t yf.t ; • 

F z PRO- 


ij. duode- 
cimi. 
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PROPOSITIO XIX. 

Imienire Se&orem ad Portionem foam_» 
in data ratione maiori . ODiG 

-x « r*imi oi3 w oSmiiis , xmnq aikupas 
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N.ML 1 


Ulh 

1 * Jdl 4->J. 
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E Scoiadhnn :^c {it ratio data D E ad E L, quam ha- 
beac in Hcmifpharrio ABC, ledtor G B H F ad 
Portionem iuam GiiH- Et quoniam rodEmgukim 
-ea peripheria Circuli bteb-tt radio £ F canquacn jt&z 
ia raduim B F, aquale dt dupla baifo item^pha^ajj 
koceft Circulor radio AB, vel lupadidc» Ipha^i^ 
hetnilpliaa-ij (quod mamleihim dic debet cx. ljsqu? ab 
Arcium ede demonitraca iiint iniibrirdedinienlionc 
C1PCU11.& dc ipiwera & Gyliruim- jiupa kcics vero For- 
cionis G B H , qualis dt circulo «radio G&j 
ratione. ad fupcrliciejn hcmiiphiciij i icor B.lad #.■?> 
enc igitur rc&anguluin cx periplnaria circuli e* radio 
A F tanquam redta in lineam, ti l aquale lupcrlkici 
portionis G B H : eidem etiam liiperficiei aquale cft re-j 
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i dtangulum ex GBin dimidiam peripheriam liiam tan- 
quamredtam; &ideoficutperipheria maximi circuli 
ex radio BF, ad dimidiam peripheriam circuli ex ra- 
dio GB, itaGB ad BI,& ad dupla polteriorum,ficuc 
peripheria ex radio BF, ad totam peripheriam ex ra- 
dio GB, ita GB ad duplam BI; led ficut periphe- 
ria ad peripheriam , itale habet B F ad B G : Sunt igi- 
tur tres linea: proportionales BF, BG & dupla BI; 
Conus itaque ex radio bafisBF, & altitudine dupla_. 
BI, «qualis eft Cono ex radio bafis B G ,& altitudine 
BF: -Sed Circulus ex radio AB, duplus eltcircuJiex 
radio B F < Erit igitur Conus ex ba fi cuius radius A B , 
hoc elt ex luperficie herruiph«rij & altitudine BI, 
«qualis Cono ex bafi, cuius radius BF, & altitudine 
dupla . 3 1 ; & ideo «qualis Cono ex radio bafi G B, hoc 
eft luperficj? leftojris j & altitudine B F , hoc eft Sedto-, 
ri G B H F , 5 m r.i 

. Cum autem Rhombus «qualis Se&ori GBHF fiip- 
ponatur habere axemliium diuiliim in ratione data_> 
D£ ad. L£ i Sit KF axis Rhombi qu«fiti;64quoniam 
conflftit exduobus Coni* liiper eadem bafi iquoruiru 
alter «qualis cll Portioni , & totus «quali* Sc&ori.; erit 
axis K F , ad partem K I , ficuc fetior G B H F , ad por- 
tionem GBH. Accipiatur itaque.linea D £ proaxo 
Rhombi ; qua dmisa bifariam in M , Ai prima, 

& DL aggregatum iecund« & tertia-; iterum diuida- 
tur D L in N , vt fint D M , D N , & N L , tres liner 
continue proportionales. 

Diuidatur itaque axis Hcmilph«rij ABC in pun- 
cto I , vt fit B F ad I F , ficur DM adDN; & per I , 

jQJ agatur 
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agatur planum bafi A C parallelum , & ab interfe- 
ctione plani cum hemifph*rio , ad centrum F ducan- 
tur line* , conftituentes in Hemifpharrio Sc<ftorem_» 
GBHF, & portionem G B H . Dico quod Se&or GBHF 
fit le€ior qusefitus , & quod habeat ad Conum iuunx, 
G B H rationem quam habet DE ad L M . 

Quoniam enim DM,DN,& N L , fune continue 
proportionales , linea vero D E , eft dupla line* DM; 
er ir ficut D E ad D L , ita SeCtor ad Conum luum ; fa- 
Cfcum eft alucem ficut MD,ad NDita BF id IF, igi- 
tur ficut E D duplum M D ad N D , ica A G , duplum, 
axis BF ad IF;&ad IF vna cum tertia proportionali 
ad BF & IF, ficut DE, ad L D: Eft igitur Se&or 
G BH F,ad Conum GFH, ficut DE ad DL,8c ad 
portionem G BH, ficut D E ad LE , quod faciendum 
erat. . v rr '• j; r. • 


PRO- 
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PROPOSITIO XX. 

Senior fecundus ad GtjnUm fegmenti ha 
bet proportionem t quam habet fu- 
perftcies Sphaerica Hemifphae- 
rijad bafimConi,- 


S ic Hemifpharrium ABC, Centrum bafis D , axis 
BD±inquopun&um I, per quod fecetur plapo 
bafi A C parallelo, faciente in Hemifphaariofcgmen- 
cum A EF C ; in quo fit Secior fecundus A E D F C , 
& conus E £> F . Dico quod Se&ar fecundus A E D F G» 
fit ad conum E D F , ficuc fuperficies Spha:nca Hemii- 
pbarnj A B C, ad circulum circa E F baiim Coni E D F) 
vel ficuc quodratum ex AB ad quadratum ex Ei. v 
Confticuatur igitur circa axem fegmcnn I D conus 
re&jngulus GDH; & quoniam demonftratum cft 
quod Conus E D F , vnacum cono re<2afigulo GDH, 
aequales fine dimidio fc&oris AEDFC; erunt bis 
fiunpti aequales toti fedrori AEDFC: Cum igitur 
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EI, fic radius bafis Coni E D F , G I vero radius bafis 
Coni re&anguli G D H, cui aequalis eft linea I D > cum 
V etiam quadratum E D a*quale fit duobus quadratis 
EI & ID, hoc eft EI & IG} erit etiam Circulus ex 
radio E D squalis duobus circulis ex radijs E I , & I G . 
Conus igitur cuius bafis eft ex radio E D , altitudo ve- 
ro I D , squalis eft duobus Conis , Icilicet E D F leg- 
lohumj. m enti ,& Cono redfcangulo GDH, hoc eft dimidio 
le&oris lecundi . Sed cum quadratum ex A B fit du- 
plum quadrati ex A D vel E D , fi ex illo vt radio fa&us 
fuerit Circulus pro bafi Coni, & conftituatur in eadem 
altitudine f Icilicet ID) Conus,crit ille duplus coni 
ex radio E D , & proinde squalis Se<ftori fecundo A E- 
cimf U ° <io ’ D F C , Sed Coni quorum eadem altitudo , lunt inter 
le ficut bales , bales vero cum fint circuli , ficut qua- 
drata radiorum Eft igitur ficut quadratum A B , ad 
quadratum E 1 , fic ledfcor lecundus A E D F C , ad co- 
num EDF. Circulus autem ex radio AB, squalis 
eft luperficiei Iphsrics hemilphsrij A B G j & circulus 

ex radio EI, eft bafis coni . Igitur ficut fuperficies 

• . 
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iphasrica hemilpha?rij ABC, ad bafim coniEDF in 
legmento ; ita le&or iecundus ad conum icgmenti. 
(^uod erat propofitum demonftrarc . 

PROPOSITIO XXI. 

Inuenire tegmentum in Hemifphserio , in 
quo Sedor fecundus fit ad Conum teg- 
menti in quacunque data ratione pofsi- 
bili : Oportet autem quod fit in maiori 
c quam dupla ratione l : , J , ; i ; } . ;•«. 


■ j ' "i .«l 



E Sto Hemiiphasrium ABC, centrum D, & axis 
BD, & Cylindrus EF aequalis Hcmilphaerio 
ABC , 8c eiulHem altitudinis ; & data fit proportio 
G H , ad I L , in qua conllituendus fit le<3x>r Iecundus 
in legmento, ad conum eiulHem legmenti: GH au- 
tem. debet c/Tc maior quam dupla I L . Secetur iam.. 
G H in pundto K, vt fit K H , tertia pars lplius G H : 

G &in~ 
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de inter K H , de I L , cada* linea M media proportio^ 
nalis, defiat ficut K Fi ad M,ita DF radius bafis Cy- 
lindri «qualis Hemifpharrio ad DNjde liiper bafi ex 
radio D N , fiat Cylindrus inlcriptus Hemilphaerio qui 
litON, ex cuius tabrica etiam tadtum firlegmentum 
A O QC , in quo fiat iedbor iecundus A O D QC , de 
conus O DQ^ Dico guod fidior lecundus A OD QC 
ie fiabet ad conum O D Q, ficut linea G H ad lineam 
I L : Producatur itaque planum O Q^vique dum fe- 
cet Cylindrum E F, in P , de R i d; fit conus PD R . 

Cum igitpr ladhjm fit ficut K H ad M ? ita D F 
ad DN; erit conus PDR ad conum ODQ^ ficut 
K H ad I L, hoc eft in duplicata ratione JCH„ad M ; 
Cylindrus autem PF>elt triplus coni PDRi quare 
etiam cft ad conum ODQ>ficut tripla KH ,hoc elt 
fiH adi L; Cylindros vero P F , cit «qualis lectori lc- 
cundo AGDQC. igitur lector iecundus ad conum.. 
QD Q^ia eodem Jegmcnco, eft ficuc G H ad IL . quod 
faciendum erat. I • ...p > 
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j -jtj frj lOfeS C ^“9.^ --«vsr? 

k^otdAdtJdi autem eft quod I L poffit : efle maior 
qtitfriK fcfcKi for/art ideb dicat aliquis quod 1 media_j 
pr/^j?Stipi^i s M> poterit excedere Icmidiamctruiru 
DC^qu^- punitum N cadere poteft extra hem il- 
phxrium : quod Heri non polle fic oftendo . Suppona- 
tur 1 Inaequalis dimidiae G H , ( propofitio tamen re- 
quiritvt minor fit quam dimidia J& erit tunc I L in 
ratjone ieiquialtera ad lineam KH,& linea M,qua; 
eft media proportionalis , erit potentia Ieiquialtera ip- 
fius K H i ied ita ie habet DC, ad D F ; quare cadet 
punitum N in punitum C: Si igitur minor fitIL, 
quam dimidia G H 3 vt propofitio exigit, cadet necel- 
iario punitum N,.in lincaDC . 

PROPOSITIO XXII. 

rji, fj". ■_ *-7 .. '■ 

Si Hemifphaerium fe&um fuerit duobus 
planis ad bafim hemilphaerij parallelis , 
Tegmentum interceptum intef ea plana 
habet eam proportionem ad partertL» 
Cylindri aequalis Hemilph^rio inter ea- 
dem plana interceptam , quam exceftus 
■ maximae trium proportionalium ( qua- 
rum media eft axis Heinifphaerij , minor 
vero pars axis intercepta inter bafim & 

■ . G i pia- 
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planum fuperius) ter fumptar, (upra tres 
proportionales ( quarum maior eft ea- 
dem priorum minonfcilicet icentroad 
planum fuperius, media ^ centro ad pia» 
num inferius , & tertia minor ad eas, ba? 
bec ad maximam priorum bis funiptam. 

■* '! '••'i n !.p; * : 


T7 Stofiquidejji Hcmifpharrium ABC; in quo fine 
i duo plana DE Sc F G fecantia Hemflphieriuna, 
A: ad bafim AC parallela > quar faciant ifi ae- 

rio legmentum interceptum D-F CE*^,£rodu&is 
planis, fadfci fine Cylindri circa eundem axem fegmen- 
ci VX , Icilicet HI, fiiper bafi«gdali bafi H^mtfpha;- 
rij , Ss K E , luper bafi luble/quialcera ad bifi W fiemi- 
Jpharij » qui pars eft Cylindri «qualis Hcmtjphxrio ; & 
accncKo M bafis Hemiiphxrij duiftis jy^f,J!&N, & 
MO >conftituentibus in centro Mpqnum^rectan- 
gul um NMO,& lecantem pfanitm D E , in P , & 
vnde inter plana eadefn parallela fa&us eft etiam trun- 
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caS iconi N P QO : Ductus iam axis M B , lcdlu Jano 
pkfcj* per puncta X , &V, producatur , & fiat ficut 
,VM ad BM,ita BM ad TM,-^ iterum ficut V M 
adX M-jica X M ad. lineam 2 ; Dico quod erit ficut 
exceftus 'triplae TM iiipta V M, XM , &Z j ad du- 
biam TM,ita jegmcntum.DFGE,ad Cylindrum^ 
KLjideftad lctiorem, cuius iuperficicsiph^rica cft 
eadem qua: iuperficies legmenu P E G JE; Ducantur 
enim linea: NX , O X , conftituentes conum NXO . 
-JCum igitur TruncusN PQO, ficad conum NXO, 
ficut tres proportionales in ratione N V ad . P X > ad 
maximam trium; NV vero arquniis fit VM, PX 
vero X M , erit tr uncus N P Qj O , ad conum N X O i 
ficut aggregatum ex V M , X M & Z , ad V M ; Cum 
autem H V fit ad N V , ficut B M ad V M , ( lunt enim 
«quales. H V V,&VM:J Conus H X R 
erit ad conum NXO, in duplicata ratione BM ad 
V Ad > hoc cft ficut T M ad V M ; & ideo exceftus Cy- 
lindri HI , fiupra legmentoim D F G E { aequalis cft 
enim di<ftus exceftus trunco coni N P QjD ) cft ad co- 
num HXR, ficut VM,XM,& Z,ad TM . Sed 
cumco'nus HXR , fit arguatis dimidio Cylindri KE; 
erit exceftus prxdidtus ad Cylindrum K L , ficut V M , 
X M , & Z , ad duplam T M . Sed truncus coni , cum 
fit aequalis exceftui Cylindri H I lupra legmentum_, 
D F G E , erit vna cum iegmento D F G E , aequalis Cy- 
lindro HI;6c ideo triplus coni HXR: Exceftus igi- 
tur tripli coni HXR fiupra truncum coni , hoc eft 
jegmentum D F G E , eft ad duplum coni HXR, hoc 
elt Cylindrum K L , ficut exceftus tripla: T M , lupra 


* 9 . huius. 


16 . huius 


7- huius . 
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V M > X M , & Z . ad duplam T- 1W: Sed linea T M 
eli maxima trium jiro|>prtionaliwn r <juari*inj prima 
ett linearntercepta inceri'concrum'&l planumiUperius, 
&lccuticki eitaxB hbmifokarrij , tres ^ero reliqui pro- 
portionales dalfcefr : VBHVX M ',Si^Tquarum prima 
clt etiatti mifior prib^iiAvt, linea videlicet a cener* ad 
plaiwmplugtrmsv Jecunda X M , a centro ad ptmunr, 
mierius ,& Zad castrrmaproporcionaixs 4 Lineavero 
T M tri- iiawpca, defignac truncurn com vna cum por- 
tione' Dd 3 <3 E i tres autem 'reliquit proportionales de- 


fignant truncum coni; & T M dupla delignat Cylin- 
1’dtUni KL> cuius bafis eft fublefquialtera ad balixiL» 


Hemifpheriij i Si igiriir Hcmifphinum &c. 

■'r. :Z ii -4 V /• *'• f 

; COR OLLARI VM. i • 

Ex 1 hoc elicitur 'proporcio Segmenti intermedij 
D F G E , ad hemilpharfium AfrC/qux compprutur 
ex proportione legmefiti D F G E ad Cylindrum K L, 
it 'Cylindri K b ad Hemiiphafrium ; Cylindrus vero 
JC L fe habet ad Hemiipharinm ficut axis eiu? V X » 
id axem hemilphaerij B M • Fiat igitur, linea AB, 


>L:a , 
— T> ' -• : - 1 

Ef.k!‘i 3 # Oahi £>£t 

ii AJLfi 1 C-' 


, '•‘-U 1 
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r r:\\ uv‘:.\ L i i 


| ri •)'*(* H 

- 1 


Digitized by Google 



I .! V T&fjta 1-1 3S 

arqualis dupla; TM > & fit ACarqualis excellui quo 
tripla T M excedit tres proportionales V M , X M , 
& Z i deinde C D fiat xqualis axi V X /cgmenti DF- 
GE,&BE,axi BM hemilpharrij ABC: ex his fiant 
duorechngula AD &AE: Dico eandem efle ratio- 
nem re&anguli A D ad rc&angulum A E , qua? leg- 
menti DFGE ad Hemilphierium ABC . Compo- 
nuntur enim re&angula A D , 5c A E , e x eiidem pro- 
portionibus quibus componuntur fegmentum , & 
Hemi!j)ha:rium , & ideo in eadem ratione lunt . 
c -GS , r .. : r ,Sm .u .. • 


PROPOSITIO XXIII. 


Segmentum Hemilphamj mter balim, & 
planum parallelum bafi interceptum* * 
* «quale eft tribus conis eiufiJetu cunu 
fegmento altitudinis qijOfUiti^uo funt 
ex bafi maiori reliquus v ero gx bafi mi- 


nori. 


C : 


S Eceturvtcunquehemilpharrium A BC , plano EF, 
bafi AC parallelo , &: in Iegmento fi» conus 
EDF, iterum liiper bafi AC , confticuatur alius 
A G C > circa eundem eorurn axem communem G D , 
qui etiam axis elt iegmcnti A E F C . Dico quod conus 
AGO insana cum cono EDF fimuilumpcijarqua- 
ies fint Iegmento A E F C . 

I I — II | I . |H ■ — 

. c Cum 
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D 

per io. hu- 
ius. 

per io.hu- 
ius. 

r« ’ , . ; t ; 

Cum enim demonftrafum fit quod conus EDF» 
vna cum cono re&angulof qui fit H DI ;xquales fine 
dimidio ftdtoris lecundfidejnonflratum etiam fit quod 
conus ex radio ED,veI quod idemelt ex radio AD, 
®qual is fir duobus conis eiuidem altitudinis , videlicet 
ex radi js E G ,& H G , & ideo atqualis dimidio &<9:om 
jccundi inter eadem parallela plana : eft igitur conus 
A GC ; cx bale maiori legnienti, aqualis dimidio ledtoris 
lecundi A E D F C i Conus igitur A G C bis liimptus , 
vna cum cono legmenti EDF firtiul, xqualis eifc toti 
legmento A E FC: Quod erat propofitum . 


PROPOSITIO XXIV. 


, ■ > ; / 

Segmentum in Hemifphaerio cfcnftitueref 
quod habeat ad conum re&angulunrL» ; 
eiufdem altitudinis proportionem da- 
tam . Proportio autem debet efle maior 
quam dupla. 


‘ Sit 
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D 


* * — : hif 

S it Hemi(pha;rium A B C ; centrum D,axis B D , 
.& fit ratio data EF ad F G , quam habere debeat 
iegmentum ad conum redhngulum eiuidem altitudi- 
nis . Cum autem F G mirior fit quam tertia pars linea? 
totius E G , diiiidatur ita in pundlo H , vt fit GH, ter- 
tia pars EGj & inter FGj& HG, cadat media pro- 
portionalis 1 G: Similiter etiam diuidatur axis Hemi- 
iphaerij B D in R > vofit ficut I G ad F G , ica B D ad 
R D ; «Sc per pundhim R , agatur parallelum planum ad 
bafim A C , fidens fegmentum in Hemifphaerio A K- 
L C . Fiat etiam inter eadem plana , (produ&a. fi opus 
fit) conus redfcangulus MDN circa eundem axeau 
RD,&i Cylindrus OC , fuper bafi Hemiiphaerij A C . 
Fiat etiam ficut RD adBD,ica BDad Qp,&;con- 
ftitutis conis ODP , & KDLj Dico , iegmenturru 
A K L C ad conum redhnguium MDN, habere ra- 
tionem , quam habet linea E F ad lineam F G . 

. Cum enim conus ODP ad conum redfcmguluiTL. 
MDN fiein duplicata ratione lineae OR ad lineam 
M R , vel quod idem cft axis B D ad R D ; eft igitur 


conus 
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Conus ODP ad conum MDN, ficuc linea QJD ad 
RDj Sed Cylindrus OC elt triplus coni ODP, & 
exeditis Cylindri OP Iupra legmentum AKLC ,cft 
xqualis cono rcctangulo MDN; Cylindrus igicur OC 
adexccllum luum lupra legmentum A KLC.eft fi- 
cuc tripla QD adR D; Hic vero Cylindrus OC,ad 
ledtorem lccundum AKDLC, elt ficut tripla QD 
ad duplam QD; demonltracum cftcnim quodScdfcor 
lccundus xqualis fit duplo codi OD P>Sc&or igitur 
(cCundus elt ad cxcefTum Cylindri OC iupra legtnen- 
cum , ficuc dupla (^D ad RD. Sed conus ODP, 
cum fit dimidium Sectoris iecundi A KDL C, aequa- 
lis elt duobus conis KDL,&MDN . Scdtor igitur 
lccundus vna cum cono KDL hoc elt legmentum, elt 
ad conum redtangulum MDN, vel ad cxcdTum Cy- 
lindri Iupra legmentum ijotacum liceris AOKLPC, 
ficut dupla QD , vna cum parce QJl , elt ad R D : pars 
igitur Qjl fignat conum legmenci KDL. Scdtadbe 
lunc QD ,BD ScR D , in eadem ratione ficut H G 
IG, &FG> elt igitur ficuc Qpad RD, ita HG ad FG > 

&an- 


oc 
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& antecedentium tripla, hoc eftficut triplum QDad 
R D , ita E G ad FG , Sc diuidendo ficuc duplum QJD 
cum QR ad R D , ita E F ad F G , igitur duplum QD 
Icilicet duo coni O D P , cum QR cono iegmenti 
K D L , hoc elt fegmentum AKLC ad RD,conumj 
revfongulum MD N , ie habet ficut linea E F ad F G . 
Faftum eft igitur in Hemilph^rio legmentum, ad co- 
num reCtangulum eiuldem altitudinis in ratione data 
E F ad F G , quod erat propofitum . 

PROPOSITIO XXV. 

In Hemifphaerio inuenire tegmentum in- 
termedium , cuius excefTus fupra Se<3o- 
rem fecundum eiufdem fiiperficiei fph$- 
ricar , fit in ratione data ad prsedidum_i 
Se&orem fecundum: ratio autem de- 
, bet efle minor quam fubdupla . 

O It proportio data O P ad QJ? , quam habere de- 
beat Sector fecundus ad exceflum quo a fegmen- 
to excedatur ; QP ergo minor debet efle quam dimi- 
dia 0 P . Super plano igitur A C , a pundto M , eri- 
gatur perpendicularis M T , & fiat ficut dimidia O P , 
icilicet R P ad P Q^ita M T ad T Y : Sumpto etiam 
in linea MY, puncto V vtcunqucf dummodo MV 
maior fittertia parte linea: M Y jfiat MB media pro- 
portionalis inter M V , & M T , Scta&o radio M B ,fiac 
Hemiiph®rium ABC: Iterum data trium propor- 

H i tiona- 
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tionalrum prima M V,& aggregato reliquarum V Y; 
inucriiatur pun<5tum Z , vc fint MVj V Z > & Z Y , 
continue proportionales. Iam a ccncro M fiat MX 
aequalis V Z , & per X & V puncta , agantur plana bafi 
A C parallela lecantia hemilph^rium A B C , in pun- 
gis G , D , E , I , vnde fit Iegmentum intermedium^ 
G D E I ; ducantur eriam ad centrum M lineae GMj 
'dMjEMj&IMjCx quibus intelligatur dcfignatus 



Sector fecundus G D M E I : fiat etiam Cylindrus K L, 
fuper bafi lubfelquialtera ad bafim Hemilphaerij, circa 
eundem axem & inter eadem plana parallela interce- 
ptus. 

Quoniam igitur YMcft aggregatum trium pro- 
portionalium, Icilicet VM prima?, XM vel ZV fe- 
cunda: , inter centrum M & duo plana parallela bafi , <5s 

Y Z ad eas tertia: jiunt etiam &jatia: tres, quarum V M 

prima, BM axis hemifphaerij fecunda , & T M ad cas 
pe r i».hu- tertia j erit ficut excefliis tripla T M lupra Y M , ad du- 
,u *' piam TM,ita Iegmentum GDEI , ad Cylindrum^ 
K L , hoc ell ad Sedorem fecundum G D M E I . Sed 
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{ i ex tripla T M iubcrada fuerit: Y M, reliqua erit dyj* 
pia T M vna eum parce TY. £ft igitur proportio /eg-< 
menti ad Se&orem , ficuc duplae T M vna cum parte 
TY ad duplam TM . Ex ccflbs itaque eftpsars T Y, 
qu* ad dupiam T M babet eandem rationem quam 
babec Q^P ad P O * & conuenendo erit ficuc Sedor fe* 
cundusad excdlum quo legmemum excedit eum ,ica 
O P ad P-Qjjqu od faciendum erar . 

Quod autem oporteat M V efie maiorem quam., 
««tiapars Irnea: M Y Equitur ex eo quod M V de- 
bear effe maxima trium proportionalium , quarunu 
a Sg fe g aCum cft^n.ea M Y . Cum enim M V fit linea 
a centro ad planum /uperius,MX vero quaeacentro 
ad planum inferius , neceflario minor erit M X quam 
M V »& ideo maior erit quam cercia part, linea: M Y, 
cum tota linea MY ex tribus lineis inaequalibus 
proportionalibus fada fit , quarum M Y maxima , 

PROPOSITIO XXVlC 

Si HemKphserium fe$um fuerit pfcmo ad 
bsfim parallelo , ita tt totus ^isron fit 
potentia triplus partis inferi oris, ^Wyd 
maior vel minor , iterum fccare Hemif 
pharrium plano paraBelo.ita vt fegmw 
tum interceptum fit a?quaic Se&ori fe- 
cundo eiufdem cum fegmemo ifuperfr 
cieifphaf ricae, h 
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S it Hem ilphamum A BC, cuius centrum D , axis 
B D , iedhis plano per pun&um G ad bafim pa- 
rallelo > faciente fe&ioncm E F, & non fit quadratum 
cx BD, triplum quadrati ex GD,fcd vel maius ve! 
minus* Sit vero iam minus fiat ficut GD ad BD, 

ita BD ad HD. Inucntar itaque linear HG,qu® eft 
excelTus quo linea H D liipcrat lineam p D,fiat ®qua- 
lis rcdEa M N,&diuidaturficinpuniftoO,vtfitficut 
G D ad M O , ita M O ad G N i & in axe fa&a I D 
aequali MO, per I ducatur aliud planum bafi AC 


“:A 


■ iliV* l i J G<-‘ - ; 

\yi i r. f/jjvlj 

B M O N 


parallelum , includens ftgmqatum K EFL duiftif- 
que lineis ad centrum K D, E D ,FD,& LD, Dico 
quod fegmerirum 'KEF L eft "aequale Se&ori fecundo 
ICE D F E , Cum emm dembnftrnrrum fit, quod feg- 
mentura intermedium K E 1 L le Eabc.it ad Sedo- 
rum fecundum KEDFL,.f?cui cxccilus tripi® HD 
Uipra tres proportionales , quarum G D prima, & I D 
fecunda , hoc eft fiipra aggregatum ex GD & MN, 
( fi c ciiim per conftrucftionem fadum erat; ad duplam 
H D: excdliisvero tripi® H D lupra tres illas propor- 
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nonales f hoc eft ipiam HDjfitduplaHD,qu«lcha- 
bec ad eandem duplam HD, ficur iegmencum KEFL 
ad Se^orem iecundum KEDFL; «quale eft igitur 
iegmentum KEFL Se&ori fecundo eiuldem fuper- 
ficiei fph^ric« , quod faciendum erat . 

Siautcm Hernifph«rium fe&um fuerit in I, vc qua- 
dratum axis BD fit maius triplo quadrati partis ID, 
plano K JL per pundrum I dudo,inuenicturpund:um 
G hoc modo; Sit vtcunque linea PQ^quataiuidacur 
ficinpun&o R, vtfit ficuc quadratum BD ad qua- 
druum I D > ita linea P Qjrd QR ; data iam R Qj>ri- 
ma 4 & PR aggregato lecnnd« ac tern«,diuidatur ita 
P R in pun&o S , vt fine P S , S R > R Qjjn continua 
raciono . 

Quoniam enim redangulum ex HD,GD, «qua-, 
le eft quadrato B D j re&angulo etiam ex GD,ON, 
«quale eft quadrarum ex ID: redanguia autem, cum 
habeant latus commune GD,fine inter ieficut reli- 
qua latera, videlicet HD Bc QN> quadrata, igitur ex 
ID, cum fint predidtisredanguiis «qualkj, 
dunt inter le in eadem ratione , Icilicet ficu? irnea H D* 
ad lineam ON: Iterum cum linea H P , compofita-, 
fit ex lineis HG,& GD,lme« vero HG,’per con- 
itrudionem «qualis fit M N , compofita igitur ex G D 

M N , «quaiw erit lineat? H D ; /ed ratio P Qad QR 
eft quadrati B D ad quadracum I D , hoc eft linea, 
HD, ad lineam ONjcrit itaque & compofita ex G-D 
&MN,adON, ficut PQad QR: Cum igitur li- 
nea H D, vei compofita ex G D , & M N, fit aggre- 
gatum trium proportionalium ; fic etiam linea P Q 

1 1 ■ — — M 
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Per 17. 
{. EucL 



aggregatu trium proportionalium; & habeant ad mi» | 
nores earum eandem rationem , /cilicet linea PQ^ad 
QR, eandem rationem , quam habet compofita ex 
DG&MN,adON; Sequitur quod diuiii flngula: 
proportionalium viciffim iumptar , eandem rationem 
habebunt jdcihcet quod prima priorum ad lccundam 
earum , habeat eandem rationem quam habet pofte- 
riorum prima , ad lecundam pofteriorum , & fic in re- 
liquis; Vnde /equitur quod /Icut QR ad RS, ita ON 
ad M O » jvol ID;&/icuc RS ad SP>ita DI adDG. 
Data autem cll linea DI, Aratio RS ad SP;&ideo 
data eft lmca D G > A puntRum G > per quod tranfiro 
debet planum E F . 

Ducatur itaque planum E F per punctli G, ad ba/im 
A C parallelum , & erit fadtum legmentum KE F L > 

2 uod iam demonRrauimus e/Te aequale Se&ori fecun-. 
o K£DFL,quodfaaendumcrat. 1 

: • •. i . * * * l ') Jii r • '• 

> . S • • ♦ J i. : : i ’• * • * ' 

; .i. 
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COROLLARIVM. 

« • * • 

Ex demonftratis apparet quod conus E D F «qualis 
fit cono KDL. Signetur enim conus ED F,in in- 
cerlettione cum plano KL, literis Tj V; cum igitur 
Setftor fecundus KEDFL «qualis fit legmenco KE- 
F L i erit truncus E F V T «qualis parti K T D V L Sc 
tioris iccundi , quibus fi addatur conus vel coni pars 
communis TDV, eric totus conus EDF, cono KDL 
«qualis. 

Ex quo etiam fequitur , quod fi detur vtcunque co- 
nus in Hemilph«rio,qui non fit maximus, alius ei 
«qualis in eodem Hemiiph«rio conftitui poteft . 

Apparet etiam ratio , quare fi axis le&us fuerit in ra- 
tione tripla quadrati totius ad quadratum partis infe- 
rioris , non poiiit iterum lecari , vt fit iegmentum_, 
«quale Scdton lecundo eiuldem liiperficiei iph«nc«; 
quonuminillocalii conus legmenti eft maximus co- 
norum lnlcriptibilium in Hemilph«rio, vnde ei non 
poteft alius conftitui «qualis: Manifeltum eft eninu. 
quod necellario fint duo coni «quales, quado legmen- 
tum eft «quale Seifcori lecundo eiuldem liiperficiei 
lph«ric« vei iam probatum eft . 

Huiuimodi etiam Iegmento intermedio, cui Settor 
lecundus eiuldem luperlicici iph«ric« «qualis eft , Se- 
ctor etiam primus ei «qualis datur : duttis enim a polo 
B lineis BK & BE , fi ex quadrato BK fiubducatur 
quadratum B E, reliqui quadrati latus erit radius Se- 
tioris primi qui ditio iegmento «qualis erit . 

I Obicr- 


I. 


II. 


III: 


IV. 
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Obleruandum etiam eft quod in triangulis KID, 
&EGD,ex quorum reuolutione fiunt duo coni arqua- 
Ies E D F , & K D L , quadrata laterum K I & I D , fi- 
ni ul iiimpta , xqualia lunt quadratis duorum laterum 
E G & G D , latus vero G D ad larus I D, dt in dupli- 
cata ratione lateris K I ad lacus E G , quod manifeftum 
ell: ex co quod coni inter lc fint arquales . Si igitur pro- 
poficum fuerit , dato triangulo recfcangulo , inuenmo 
aliud cuius laterum quadrata circa angulum rc&unx, 
fintfimulfiimpta sequalia quadratis duorum laterum 
trianguli dati circa angulum rc&um ; & quod ratio 
quam habet vnum latus circa angulum re&um prioris 
trianguli ad vnum fim ile latus pofterioris, dupla fit ra- 
tionis quam habet reliquum pofterioris ad reliquum., 
prioris trianguli circa eundem angulum redrum : Hoc 
efficietur (ficuc apparet ex huius propofitionis demon- 
ftratione ) ex squalitate conorum in Hemilphsno m- 
Icripcorum . 

PROPOSITIO XXVII. 

Segmentum intermedium in data ratione 
ad Hemiiphscrium exhibere . 

S it ratio data quam habet X ad Z ,&s fupponatur fa- 
ttum, &fit E F axis iegmenti intermedij aequalis 
Scdfcori fecundo eiultlem fuperficiei lpharrica?,in ratio- 
ne ad B D axC* Hemilpha?rij,ficut linea X ad linea Z> &c 
fint continue proportionales ED,B D & G D,& iterum 
ED, FD5cDH: & quonia nota eft proportio quadrati 



Digitized by Google 



DISSECTVM. 



BD adguadratum E F , nota eft proportio rcdbnguii 
G D E ad quadratum E F jrccftangulum autem cx G D 
in ED, «quale eft quadrato E D, vna cum re<ftangulo 
ex G E in E D, hoc eft cx F H in E D , cum F H & 
GE fint «quales i rechngulum autem ex F H inED, 
«quale eft duobus redranguiis , fcilicet ex E D in D H, 
& ex E D in D F . Sed redtangul um ex E D, F D, «qua- 
le eft rcdfangulo E F D vna cum quadrato FD,& re- 
dtangulum E D H «quale eft eidem quadrato FD; 
Eft igitur rediangulum ex G E in E D, «quale rcdtan- 
gulo ex EF,FD,vnacum duobus quadratis cx FD. 
Quadratum vero ex E D «quale eft quadrato ex E F 
& quadrato ex FD,cum duobus rectiangulis EFDj 
Quadratum igitur ex BD, «quale eft q uadrato ex E F, 
vna cum tribus re&angulis ex EF,& FD,& tribus 
guadratis ex F D : Tertia pars igitur excelsus quadrati 
BD liipra guadratum E F, eft recftanguium ex EF, 
F D , vna cum quadrato F D , hoc eft rediangulum ex 
ED , F D . Sed datus eft exccjQfus guadrati BD lupra 
quadratum .E F( data eft enim ratio E Fad BD, Icili- 
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cet X ad Z :) igitur & tertia pars eius data eft . Com- 
ponatur autem hoc modo . 




Ex quadraro B D fubtrahatur quadraram E F, cuius 
refidui tertis parti squale fit quadratum ex I K ',huic 
ad angulos rectos applicetur re&a LI squalis lines 
E F data; , &c luper lineam L I deferibarur Circulus 
L N I M i Iam a puncto K extremitatis lines I K , du- 
catur recta KNM per centrum circuli ad peripheriam 
M ; lecans circulum in N ; Et quoniam reChngulum 
cx MK in KN squale ert quadrato ex Ki ( tangit 
enim KI circulum LNIMrj quadratum vero ex KI 
per conltrodtionem squale eft tertis parti excelsus 
quadrati B D, lupra quadratam ex E F ;cui etiam de- 
monftracum eft rectangulum EDPefle squale > squa- 
le igit ur ell reCbingulum M K N , reCfcangulo £ D F . 
Sed fiifta eft linea LI, squalis lines EFidedu&a igi- 
tur LI vel M N ex MK,& EF ei FD ,reliqus NK 
& F D, squales erunt ; igicur tota MK , toti E D squa- 
liserit. Data ergo liint p uncia F,E,in axe, & linea 
F E , cui in ratione X ad Z factus fit axis . 

Quoniam igitur iagmentum intermedium inter 
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plana per pundfca E & F arquale eft iedhori fecundo 
eiufdem fuperficiei fpharicar^fadfa eft enim G E sequam 
Ju FHjerii; fegmentum. intermedium ad Hemi/pha?- 
rium ABC*ia eadem racione qua axis EF adaxim, 
B D : Sc ideo fegmentum &c. 

COROLLARIVM, 

Hoc Problema, licet non fit illud ab Archimedem 
propofttum libro fecundo de fphara& Cylindro prop. 
4-attamen eft lectio fphara: in ratione dato,&a nullo 
quod fciam Geometra hadtenus demonftrata.-ex hoc 
enim , Segmentum inrermedium ad Hemifph^riUm 
in qudeunq. ratione conftitui poceft ■, Sc ad fphxram in 
ratione minori quam fiibdupla vel in quacunque ra- 
tione data ad lpfueram duobus fegmerttis intermedijs , 
vti ex demonftratis facile colligitur. 

Hinc etiam confcquitur, quod fi Cylindrus xonfti- 
tu«itur fuper bafi hcmilpharrij & in eo & eadem altitu- 
dine inferiptus fuerit conus redtangulns inuerfe pofi- 
tus, & fi per E & F dubfca fuerint plana pablicla fccan- 
tia Cylindrum «Sc conum rc<ftangulum,quod conus 
le cedtangulus fecabitur ficut hcmifpharrium , vt fit 
pars eius intermedia inter plana parallela intercepta., 
ad totum conum redangulum, ficut pars axis E F ad 
cotum axem BD. i U J . t: : . 

Quoniam enim para illa Cylindri intercepta eft ad 
totum Cylindrum , ficut pars axis E F ad totum axem} 
&;pais Hcmilpharrij , hoc cil pars excelsus Cylindri fu- 
pra conum rccbngulum inter eadem plana eft ad to- 
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tum cxcefliim in eadem ratione, Iciiicet EF ad BDi 
neceflariolequitur, quod erit etiam truncus coni in- 
termedius ad cotum conum in eadem ratione : fi enim 
iit ficut totum ad totum, ita ablatum ad ablatum , erit 
etiam ita reliquum ad reliquum . 

PROPOSITIO XXVIII. 

Data proportione partium axis intercepta- 
rum inter axem Tegmenti intermedij & 
centrum Hemilphajrij & eundem axem 
& polum eius , inuenire {egmentumj 
aequale Se&ori fecundo eiuldem fuper- 
perficiei fphaeriese . 

R Epetico diagrammate fuperiore, fit data propor- 
tio partis F D ad partem BE , eadem quae linea: 
K ad lineam I,& quoniam demonilratum ell in iu- 
periore quod redtangulum ex G D in E D, hoc elt qua- 
dratum BD, aequale fit quadrato ED,vna cum re- 
«fbngulo ex ED in DF & quadrato DF; ell autem., 
quadratum ex BD, aequale re&angulo ex ED mBE 
Bis , cum quadrato BE Sc quadrato E D; dempto ita- 
que ex veroque communi quadrato ED, remanebit 
reCtangulum ex ED in DF, vna cum quadrato ex 
D F , aequale re&angulo ex E D in B E bis , cum qua- 
drato B E : quanto ergo quadratum DF excedit qua- 
dratum B E , tanto duo re&angula ex E D in B E ex- 
cedunt rectangulum ex ED in DF. Sed quoniam. 
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quantitas linearum BE & FD ignota eft,nota autem 
eft proportio earum ; componatur (lc . 

Ex quadrato lineas K iubducatur quadratum lineas 
I ,& reliqui quadrati latus fit L: deinde fiat linea M N 
arquaiisduplas I, ex quibdcdutfta parte MO aquali li- 
neas K,f maior enim eft dupla 1 quam linea K vt in- 
tra demonftrabitur ,) reliqua: ON applicetur latus fa- 
ciens reblangulum O P aequale quadrato ex L , & com- 
pleatur totum recfcangulum MP. 

Quonia igitur MN asqua- m r q n 
I is eft duplas line® I,ex qua 
dcduifta eft linea MO aqua- 
lis linea: K j & excefliii O N 
applicata eft linea faciens re- Q 

iftangulum OP asqualeexcel- ^ p 

lui quadrati K lupra quadra- x " g 

tum I j vnde etiam reaangu- L ' , 

^um MP, excedit recftangulum MQ^eodem exceftu 
quo quadratum K excedit quadratum 1 , erit ficut re- 
ctangulum M Qjid re&angulum M P , ita in Hemil- 

phario 
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pharrio redtangulum ex E D in D F, ad reclangulum 
ex E D in duplam B E . 

Sed ollendendum elt etiam quod eadem fit ratio 
NP ad dimidiam M N lcilicet ad RN,quae in He- 
milphxrio.FD ad EBjquodficoftendo. Quoniam 
enim lacta? 1'unt in eadem ratione F D ad E B , 8c M O 
ad MR, erunt & quadrata earum in eadem rationo> 
lcilicet quadratum ex F D ad quadratum ex E B* ficut 
quadratum cx M O ad quadratum ex MR, &percon- 
uerfionem rationis eadem etiam erit ratio quadrato- 
rum ad differentias eorum ; quare & laterum , lcilicet 
lateris FD ad latus, quod pocelt txcelTum quadrati 
F D fupra quadratum E B ficut latus M O ad latus 
quod poteftcxcclTum quadrati MO lupra quadratum 
M R , hoc efl: ad lineam L . Sit igitur linea S, qua:pol- 
fit exceflum quadrati F D lupra quadratum E B , qua- 
re linea S erit media proportionalis inter E D & excel- 
lum quo dupla EB liiperat FD. Linea igitur S elt 
ad lineam E D, ficut L ad lineam NPj&S ad lineam 
BE , ficut L ad lineam M R , ex requali erit E D ad 
BE , ficut N P adMR . Sed ED & BEfimul confi- 
ciunt axem B D ; oportet igitur quod NP& MR fi- 
mul lumptar conficiant etiam lineam in eadem ratio- 
ne lectam ficut B D axis in E . Igitur datum erit pun- 
dtum in axe , per quod tranfire debet planum ba fi pa- 
rallelum, quod laciendum erat : reliquum pundium 
interledhonis in axe per zj. inuenietur . 


PRO- 
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PROPOSITIO XXIX/, 

Portionem Hemifphserij adCylindrumj 
eiufdem altitudinis , cuius bafis eft fub- 
(efquialtera ad bafim Hemifphamj » in.» 
data ratione minore exibere . 


I 


N X Z 
?! l *T 



S Et ratio data X ad Z. Oportet autem quod X fit 
minor, cum portio hemifphsrij lemper minor fit 
quam pars Cylindri squalis Hemilphsrio circa eun- 
dem axem conilituta . Sit etiam Hemilpha?riurn_. 
ABC, centrum D , axis B D . Diuidatur iam diame- 
ter bafis AC ita inO,vtfit OC ad AC,ficut X a5d 
Z; fiatque B D prima , & A O aggregatum lecunds 
ac tertia:, qus diuidatur ita in P , vt fit B D ad A P , fi- 
cutAPadP Q ; & a pun&o D, in axe facH D E squa- 
li A P , per E pun&um agatur planum bafi A C pa- 
rallelum , lecans Hemilphsrium in G& M facienlgue 
portionem GBM.ducatur etiam per polum B,aliud pia- 



1$, huius. 


r?r.7hu- 

lm. “ ■' ‘ 


74 HEMISPH AERIVM 

num parallelam , & inter didfa plana, & circa axenij 
B E , conftituantur Cylindrus l Kiuper bafi aquali ba- 
fi Hemilpharij , & Cybndrus LH liiper bafi fublefi 
quialtera ad bafim.Hemilpharrij » Dico portionem, 
GBM,Je habere ad Cylindrum LH ciuldem altitu- 
dinis, & liiper bafi lublelquialtera ad bafim hemilphar- 
r i j , iicut X,mdZ. Sit enim conus redtangulus 1 D N, 
& conus in Cylindro IEN. 



Et quoniam truncus coni I F R N le habet ad co- 
num I EN, ficut ad maximam trium tres proportio- 
nales in ratione IB,adFE: Sunt autem linea: BD, 
A P , & P O , in eadem ratione. Trnncus igitur coni 
le habet ad conum I E N ficut tres illx proportionales 
hoceft BD & A OadBD. Sed idem truncus xqua- 
lis ell exceflui, quo Cylindrus IK luperat portionem 
G B H . Portio igitur’ G B H ell excelTus Cylindri 1 K 
1'upra truncum Coni . Igitur le habet ad Conum 1 E N, 
ficut excelTus triplx BD lupra BD,AP, & PO,ad 
BD,&ftd Cylindrum I K ficut ad triplam BD. Sed 
Cylindrus 1K ell lelquialter Cylindri LH; le habet 

igi- 
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igitur ad Cylindrum L H , ficut ad duplam B D : Ex- 
ceflus vero tripla? B D , liipra B D , A P , & P O , idem 
elt ac exceflus dupla: BD , hoc elt diametri A C fupra 
A Ojled exceflus AC,fupra A Ojcft linea O C , Portio 
itaque G B M fe habet ad Cylindrum L H , ficut O C 
ad AC > hoc elt ficut exceflus trium proportiona- 
lium in ratione BD ad E D, vel I B ad K E jiunt enim 
a:qualesduplarmaioris B D, Diuidatur itaque diameter 
bafis Hemi/phieri; AC in pundto 0,vt fit OC ad 
AC, ficut X ad Z > &fo<5ta dimidia ACfhoceftBD; 
prima trium proportionalium ,& AO aggrato reli- 
quarum, &diuisa AO inP,vtfint BD, AP,PO m 
continua ratione , in axe B D fiat E D tequalis fecund? 
proportionali AP,& fi per E, ducatur planum bafi 
A C parallelum, diflecabit Portionem G BH qu.xfi- 
tam,qua: ad Cylindrum LM,eiuidem altitudinis & 
cofiflentem 1'upra bafim fiibfelqialteram adbafim he- 
mifpha:rij , habebit proportionem X ad Z datam . 

PROPOSITIO XXX. 

. * . j L 

Portio fe habet ad conum fiium ficut ex- 
ceflus trium proportionalium fupra mi- 
norem ter ad duplum exceflum mediae 
fupra eandem minorem:& portio fe ha- 
bet ad Hemifphaerium, ficut reftangu- 
lum ex terminis praedicis, ad redangu- 
, lum ex maxima & media proportiona- 
lium praedirarum . . 

zuiu.s K i Sic 

■■ 1 1 " - — — — — 
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S Irenim Hemifphsrium ABC, centrum D,axis 
D B , qui producatur in E , fed non fiat B E maior 
BD demonfirationis gratia in Hem ifphsrio;Si vero 
maior fuerit, demonfirationis tamen eadem erit ratio, 
ied euadet figura in portionem maiorem Hemifphje- 
r io , quod a propofito npllro alienum cfl ; Fiat ideo 



E B minor quam BD ; <Sc ficut E D ad BD , ita fit 
BD ad F D; Fiat etiam FG aqualis FB,&per pun- 
vfum G ducatur planum HI,bafi AC parallelumi 
fit a pun&is H & I ad E ducantur lineae , vnde conci- 

f fiatur conus H EI, quem tam demonftrabimussqua- 
em efle portioni H B I . 

Cum enim per conflrudlionem F G & FB fine 
squales ; erit F D media in Arithmetica ratione inter 
BD & GD:& ideo aequalis erit dimidio aggregati ex 
BD & GD; quare ericficut aggregatum ex BD & 
G D adduplam BD, ita FD ad BD,& BD ad ED; 
fa<f£s fimt enim per conftrudlionem ED,BD,FDin 
4. huius c ^dcm ratione i & quadrata H B &HG etiam lunc in 
eadem ratione; vnde per ea gus iam demonftrauimus, 

I —————————— ■■ 

conus 
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Conus HEI elt aequalis portioni HBI. 

Cum eoam excdfus ED lupra F D,£tc linea EF, 
&exceflus BD fupra FD,fit linea BF,vci F G ; erit 
tota E G,exceflus duarum maiorum ED & BD, lu- 
pra duplam FD,&fi vtrique addita fuerit FD, erit 
exceflus trium proportionalium videlicet E D, BD & 
FD, lupra F D minorem ter. Eli autem conus HEI, 
ad conum HBI, ficut E G ad B G ; B G autem elt ex- 
ceflus mediae lupra minorem bis . Conns igitur HEI, 
vel portio H B I ( lunt enim aequales , ) elt ad conumu 
HBI, fleut E G ad B G , hoc elt exceflus trium pro- 
portionalium luper minorem ter, ad exceflum me- 
diae fupra minorem bis; quod primo erat demonltran- 
dum_». 

Proportio autem portionis ad Hemilphfrium com- 
pofita elt est proportione eiulHem ad ledtorem , & le- 
ctoris ad Hemilpnxrium. Ducantur itaque line# HD, 
& 1 D, & concipiatur Rhombus H E I D, qui ob aequa*, 
litarem coni HEI &e portionis HBI, aequalis elt le- 
dtori HBID. Proportio autem porcionis ad Rhom- 
bum , vel ledtorem , elt eadem qu$ Jincae E G ad li- 
neam E Dj ic&oris vero ad Hemilphxrium elt ratio 
B G ad B D . Sunt enim in ratione iuperficierum lira- 
rum, lupcrficies in ratione legmentorum axis he- 
milphasrij . Proportio itaque compolica elt ex ratione 
E G ad E D , & BGadBD. Elt igitur per a }. lex ti 
Elementorum portioad Hemiiphxrium, heutrectan- 
gulum ex E G inBG,hoc elt excelsu trium propor- 
tionalium lupra minorem ter in exccfliim mediae lu- 
pra m i norem bis , ad reffcanguUim ex E D in B D , hoc 

• • ciT~ 


8c corolla, 
rium eiuf» 
dem. 


«■ huius, 
8. huius. 
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eftex maxima trium proportionalium pr«edi&arum_. 
in mediam earum jficut in propofitionc enuntiatum 
fuit . 

COROLLARIVM. 



Ex hoc apparet quod fieri poffit portio, quas ad co- 
num fuum nabeat rationem datam maioris inaequali- 
tatis modo non excedat duplam , & quod lemper ma- 
ior fit quam leiquialtera . Quod aurem proportio 
lemper maior fit quam leiquialtera) fic demonltratur, 
Lines enim ED,BD,&FD lunt proportionales , & 
ex ce Ilus earum E B & B F , in eadem ratione ; B G ve- 
ro cft dupla B Fifi igitur conus conltituatur squalis 
portioni luper eadem bafi) excedet lemper conum., 
portionis parte maiori quam dimidia >& ideo portio 
ad conum liium maiorem habet rationem quam lel- 
quialteram . i • ' >/■•: 

lam fi data fic rario , quam habet E G ad B G , im 
qua oporteat inuenirc portionem ad conum luum* di- 

, uida- 
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uidatur B G bifariam in F; & ficu t E B ad B F , ita_, 
fine duo alixlinca?,quarum differentia fit E B; hoc au- 
tem fieri poteft. Et hoc modo mucmemus centrum lotprop 
Hemiiphxrij D,&portionem HBI. u- 

Exdemonftrads edam apparet quod ratio GB ad II , 
BE fit eadem quam habet duplum quadrati H G ad 
quadratum HB ;&quod portio fe habeat ad conumu 
luum, ficut dupla bafisvnacum fphxrica iuperficio 
portionis ad duplam bafim . Cum enim fic E B ad 
B F in ratione dupla: B D ad B D & G D tanquaixL» 
vnam;erit ficut EB ad BF , ita quadratum H B ad 
quadratum HG;& ad pofteriorum dupla, ficut EB 
ad B G, ita quadratum H B ad duplum quadrati H G, 

& permutando &c. Portio autem ic habet ad conuitL» 
fuum ficut EG ad GB; hoc eft componendo, ficut 
quadratum H B vna cum duobus quadratis H G ad 
eadem quadrata H G . Et hoc verum eft in omni por- 
tione , etiam maiori quam Hemifph Jtrium . 

PROPOSITIO XXXI. 

Exceftus Cylindri conftituti (iiper bafi & 
circa axem Hemifphaprij , lupra conum 
re&anguium in eodm Cylindro, aequa- 
lis eft Hemifphaerio ; &. fingulae partes, 

Ungulis partibus hemifphxrij inter ea- 
dem plana vbicunqueinterceptis aequa* 
deserunt. > *. 
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Sit igitur Hemilphaerium A B C , & Cylindrus EC 
iiipra bafim fic circa eundem axem cum hemilphaerio , 
& in Cylindro fit conus redia nullus E D F, inuerse po- 
litus ad Hemilph^riumiSc lecentur 'omnia duobus pla- 
nis IT & KV, bafi hemifphaerij parallelis i icilicct 
conus in L , Qs_& M , S i Hcmilphxrium m N , P , 
&0>R>& axis eorum communis in G Dico 

quod totus excefliis Cylindri EC, lupra conum re- 


Clan- 


H AEC Propofitio eft conie&arium ad leptimam 
huius, in qua agitur de aequalitate excelsus Cy- 
lindri iiipra Hemilphaerium ad conum re&angulum ; 
& probatur quod exceflusille fir aequalis cono retihn- 
gu Io inlcripto Cylindro & quod lingula: partes corre- 
ibondentes fingulis partibus inter eadem plana paral- 
lela fint etiam aequales ;vnde etiam jcquebatur pro- 
portio lelquialtera Cylindri ad Hemilphxrium: In hac 
vero demonftrabimus (quod etiam demonibrari po- 
cuilTet in di&a odaua huius ) aequalitatem Hemilphae- 
ri)& partium eius ad exceflum Cylindri lupra conum 
re&angulum . 
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dtangulum E D F, aequalis fit Hem ilph«rio ABCj& 
quod fingufteprtes ungulis partibus corrdpondentes 
meer eadem plana parallela , fint inter le «quales . 

Ad dcmonftrationcm vero vtemux eodem artificio, 
quo vfi lumus ad dcmonftrationem leptim« huius . 

Cum enim quadratum radij Hemilph«rij BDin, 
omni parallelo vccuque du&o , fit «quale duobus qua- 
dratis radiorum circulorum a ledhonc fadtorum i vide- 
licet in plano 1 T > quadratum, ex D N vel B D ( liint 
enim aqualia ) «quale eft duobus quadratis ex N G, 
& G D ; G D vero aqualis eft LG, igitur quadratum^ 
ex N D , squale eft duobus quadratis N G & L G i Cir- 
culus igitur fxftus a radio N D vel I G f fiint enirru 
squales ) squalis eft duobus circulis fiuftis a radij L G , 
& N G - Sed circulus ex radio I G , eft circulus in Cy- 

_ i • 

lindro fa&usex interfectione plani I T , circulus yero 
ex radio LG,eft circulus in cono rcdbmgu io i deni- 
que circulus ex radio NG,eft in Hemilph«rio fattus 
ex eadem interlectione plani IT. Rudus circulus ex 
IG radio , «qualis eft duobus circulis ex radi j$ LG,& 
N G ; eft etiam «qualis circulo ex L G vna cum excel- 
lit, (cilicet eo quod fadtum eft cx parte I L , vade excel- 
liis ille «qualis eft circulo ex radio N G ; excefius igitur 
circuli faCti in Cylindro EC lupra circulum factum in 
cono reCfangulo E D F , «qualis eft circulo fadro ex ra - 
dio N G in hemilphxrio A B C: ldcm demonltrabi- 
tur in circulis fiuftis per interfectionem plani K V i&. 
in omnibus planis bafi AC parallelis, vteunque mter- 
lecantibus Cylindrum , conum recta ngu ium ,& He- 
mifph«rium . Vnde per lemma arfte propofitionem 

L 7. huius 
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7. huius apparet , quod totus ex^edus Cylindri EC, 
fiipra conum re&angulum E D F, Squalis fit Hfetnil- 
phserio A BC* & quod fingulr parces eiuidem ,fin^ 
gulis partibus di&i Hemifphferi/ corre/pondentes in- { 
ter eadem plana, fi nt etiam «qualci > ia licet quod pars 
Cylindri notata literis I L M K > S QT V , l*qua 9 is fit 
parti Hemiiphazrij ONPRjfis fie per totum 1 qiiod 
demonUrandum erat . 

PROPOSITIOXXX1I. 

. . ) 1 .1 ' 

Si Hemifplmium fe#um fuerit vtcunque 
plano ad bafim parallelo ; & ficut axis 
Hemifphaerijad axem fegmenti, ita fue- 
rit axis portionis ad fecundam, & fecun- 
da ad tertiam ; Portio ita fe habebit ad 
Hemifphamum , ficut excefius, quo tri- 
plus axis eius excedit tres praediflas 
proportionales ad duplum axeinHe- 
mifphaerij . 

S Ecetur enim Hemiipharrium ABCvtcuque plano 
F G, bafi A C parallelo , lecante axem B D in H : 
Concipiatur iam Cylindrus A N luper bafi hemifphae- 

rij AC & in eadem alcitudineeonRituta,s>&: ineo irt- 

Icriptus conus redangu lus EDN inuerle pofitus He- 
ihilphacrio-j qui etiam /ecti fint plano F G, Cylindrus 
Icilicet in F & G", conus rediangulus in I , & K , He- 




mifphxrium vero in L , Se M. Fiat iam linea OR 
«qualis axi Hemiiphxrij B D, & P «qualis HD ; & fic 
ratio OR ad Q^tripla eius quam habet ipla OR ad 
P. Quare ficut conus EDN ad conum 1DK, ita_» 
erit linea OR ad lineam Qr& lubdu&a linea Qjib 
OR Imea, reliqua R, erit au totam OR, ficut crtin- 
cus coni E I K N ad conum totum E D N . 

Rurlhs fiat linea S T «qualis tripl« B H , ex qua 
fubtra&a parce T «quali line« R , reliqua S erit ad 
totam S T ,(icut excefliis Cylindri E G (iipra truncum 
coni E I JC N , hoc eft ficut portio L B M , ad Cylin- 
drum E G . Sed Cylindrus E G eft ad conum EDN, 
ficut tripla B H ad B D , hoc eft ficut tota S T ad ro- 
tam OR. Ex «quali igitur erit ficut linea S adtotam 
O R , ita portio L B M ad conum EDN. Hemi/phx- 
rium Verb A B C eft duplum coni EDN; quare por- 
tio L B M erit ad Hemilphxrrum ABC, ficut linea 
S ad duplam totius OR. Sed linea R,vel T, eft ag- 
gregatum trium proportionalium, quarum BH ma- 

L a. xima 
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j^naa in ratione BD aci DH; qupd & j^obabimus; 
Sit ejiim fic uc B D ad'D H *itaBHadHV.)&HV 
id. V Xu Si quoniam di ilcuc BD ad D H > ita B H 
ad HVjeric permutando ficut BD ad BH, ita D H 
id H V i &i per conucrfionom rationis ileut B D ad 
H D , iut H P ad V D : Iterum cum Iit ficu? H D ad 

V D , ita H V ad V X > carit permutando & per con- 
ucvCiWKfa rationis, ( vt prius ) ficut H D ad V D, ita 

V D *d X D, Quare limt quatuor lineae continue pro- 
portionales B D , fi D , V D & X D . Fa£ a\?ft autem 
QJinea in tripla ratione! fc ideo quarta ptoportiona-. 
|isj ad Irneam OR» cius habet ad P irneam* 
hoc eftln .tripla ratione ad axem BD h eius quam ha- 
bet iplaBDad HJDaxcm-fcgtnenti { juntjnim'squa- 
Ics BD,OR, SsH Dj& Pj Quart Q^quabs e(t U-> 
nes XD > cum (ifit amb# iA eadem ratione ad axem 
BDidsdudlis' igitur ck squalibus BD O R, squa- 
libus QlkX D >qus remanet pars R squalis erit par c 
ti BX. 'Igitur pap T squalis etiam erit B X , aggre- 




Digitized by Google 




Coni plano ad bafim parallelo, faciente 
circulos in Hemifphaerio , cono , & Cy- 
lindro ; & fi fuper circulo in cono pro 
bafi conftituatur Cylindrus alter, & ter- 
tius fuper circulo fa&o in Hemifph^rio, 
circa partem axis inter polum Hemif- 
phaerij & planum fecans : pars Hemif- 
phaerij dempto Cylindro fa&o fuperie- 
ftione coni , aequalis eft parti Cylindri 
fa&ae (iiper fe&ione Hemifphserij, dem- 
pta parte coni in eodem Cylindro in- 
:: tercepta, ; : 


/w J- j fi; 'tJ * i 


S ic Hemifphsrium ABC, teftttum D , axis B D i 
• 6c iuper eadem bafi' hemifphserij AC conftitua- 
tur Cylindrus eiuidem altitudinis FC; & in eo inuerse 
pofitus fuper bafi F G squali bafi hemifphsrij A C,fit 
conus re&angulus 'F'D G , cuius & hemilphsri j fit co- 


munis 
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: munis ihterle£tiaE> & infra ducarhrvrcuque planum 
1 H I ba fi A C parallelum fecans hemi/phxiiuna in L , 
j &Q^conum redfcangufum in K A; N>&: axem commu- 
nem in M : cohftituacur etiam fuper circulum /aCtum 
in cono K N Cylindrus ON, & liiper circulum in_» 
Hemi/phxrio L QjCylindrus P Q^ Dico partem He- 
miiphxrij ABC, interceptam in Cylindro PQ^dem- 
pto Cylindro O N , /cilicet qua? notatur lireris LRK, 
N S Qj xqualem eflc parti ei u /dem Cylindri inter ea- 
dem plana (dempto cono reftangulo ) intercepta:, & 
lignati literis L TK , N V Tr an/eat enim planum 

per TR S V, quod fit TV, & ducatur linea LD: 

Et quoniam quadratum L D xqualc e/t quadratis 
LM,&: M D, quadratum vero HMarqualc e/t ij/dem 
quadratis ; lineae enim /iinr aequares ; /unr etiam aqua- 
les lineae K M.&: M D ; Quadratum igitur H M aequa- 
le elt quadratis LM &KM. Circulus Vero cx radio 
H M hoc elt circulus in CylindroT C, iCciUiilis^/t cir- 
culo ex radio L M, hoc ef t circulo in Heitii/phxrio 
L Q^vna cum reliqub fa£tecx parte H L j quod igitur 
tactum cit ex parte H E aequale eft cifculo fiidto ex ra- 
dio K M : xqualis igitur 'e/t Cylirtdrifs ‘0 N 'excc/Tui 
Cylindri FI fupra Cylindrum P Q, hoc elt /olido in- 
cauato conltitutoluper exCeTu circim H I lilpra circu- 
lum L Q; demptis igitur ex aequalibus , /cificcc ex par- 
te hcmi/phaerij LRSQ^ patre Cylindri ON , no- 
tata literis K R S N , &eX cxce/Fu Cylindri P I /iipr/i 
truncum coni retftTfrgtrh F K NC ', :parrc excaiiati 
Ibl.di Tiotard -literis H T , & , qirac feliqux funt 

partes Hemi/phxrij &excefl’usCylnidri FC /upra co- 
num 


Per )i. hu- 
ius zqualet 
Tuar. 


85 


HEMISPH AERIVM 


num reCtangulum inter eadem parallela plana /ime 
inter le quales , quod demonllrandum erar . 

COROLL ARI VM. 

> 

Multa alia ex hac dem onltratione occurrunt circa_» 
aequalitatem partium; quemadmodum fi leCtio fiat iu- 
pra E,vtpote in plano TV , erunt partes FPT,& 
O R B , inter le aequales Icilicet in Cylindro O N & in 
reliquo , vel excciTu Cylindri F I liipra Cylindrum PQ: 
Similiter & pars LTE parti ER K, ablata communi 
LEK . Iterum fi producti fuerint Cylindrus ac etiam 
exccfliis praedictus vique ad bafim A C , manifefta erit 
squalitas inter partem KZD & excelTum LAX ex 
deduCtione aequalium AHL,KMD: quod necefla- 
rium animaduertifle duxi . 

Quod alTumptum fuit in fine Coroll. Prop. 3 o. fic 
demonftrabitur . Data enim fit EB differentia late- 
rum reCtanguIi quxfiti , & ratio laterum fit E B ad BF, 
ex quibus fiat reChnguIum E F; Ducatur iara diame- 
ter E F,& producatur quantum , , . d 

opus ; ProduCto etiam latero 
E Bjdiuidatur angulus FBC, 
bifariam linea BD, quae quo- 
niam anguli FEB, EBDlunt e 
minores duobus rc&is co incidet cum produCta E F ; 
Concurrant igitur in punCto D, a quo demittatur per 
pendicularis DC ad produCtam E B , & compleatur 
reCtangulum ED. Dico latera E C, & CD , dfe la- 
tera recfcanguli quaefiti . 

Eft 



Digltized by Google 



Vu— t ■ * ■ — ’ i ■ ■•■«■■■ 

i *■ VDISSECTVM. •. j i 8y 

- £11 cmm flcuc E B ad BF-j ita EC adCD, &clfc 
BC, squalis CD> Igitur EB cll excedas lateris EGi 
iiipra latus C D , &: Rebtangulum ED cll quod q us- 
te bacur . ! •: ^ 

PROPOSITIO XXXIV. , v 

*■' ^ . * • *. • ; i * • * ‘ • ^ [j 

Cuicunque portioni fphaerse dat$,qu£ non 
fit maior Hemifphserio* aequale Trun- 
cum coni conftituere fuper eadem bafi, 
& eiufdem altitudinis . , 



v A . -j ■ r -ii tu A . . j 

E Sco portio ABC, liiper bafi AC, iit quo inlcri- 
batur conus A BC,iuper eadem baii. Et quo- 
niam conus le habet ad portionem ABC, ficuc du-» 
pium quadratum AD, ad idem duplum quadratum 
vnacum quadrato A B : proportio vcroeiuldem coni 
ABC, ad truncum qusfiitum , ell heue lineat ADj 
ad tres continue proportionales,' quarum AD radius 
bafis maioris , prima , & HB radius balis,xniiiorisj 

M lecun- 


Corol. i. 
triccfimi 

huius . 


1 «. huius. 
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fecunda; Eadem veroerit ratio radij AD adeompofi- 
tim ex eadem A D , vnl cum reliquis duabus propor- 
tionalibus, qua? dupli quadrati A D ,ad compofitum 
cx eodem duplo quadrato vna cum quadrato A B . Fiat 
itaque ficut duplum quadrati AD ad idem duplum., 
vna cum quadrato A B , iialinea AD ad lmcam E F ; 
qus diuidatur in pun&o G , vt fit pars E G squalis 
A D irebqua vero G F ia K, vt fint E G > G K, K F, 
tres lines continue proportionales ;& per pun&umB, 


H" R i 




6 ~ hui ut. 


trafnleat planum bafi AC parallelum, in quo fiat cir- 
culus ex radio squali lines G K , cuius centrum B > 
qui fit circa diametrum H I ; & du 6 tis lineis A H , I C, 
concipiatur truncus coni A H IC> Dicohunc squa- 
lem ciVe portioni ABC. 

Quoniam enim truncus coni A HIC fe habet ad 
conum A B C , fuper eadem bafi AC & eiulclem alti- 
tudinis BD, ficut tres lines continue proportionales 
in ratione radij AD ad radium HB; hoceft ficut li- 
nea E F ad lineam E G , vel A D>-{ fic enim per con- 
ftru&ionem fadium eft, jcrit permutando ficut AD 
ad E F, ita conus ABC, ad truncum coni A HIC; 
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Sed finium eft etiam ficut conus ABC ad portionem 
A B C,ita A D linea ad E F lineam ; Ex arenali igitur fi- 
cut Conus A B C ad truncum, coni A H X C, ita idenu 
Cohus ad portionem ABC. Aequales igitur lunt trun- 
cus coni & pomo iupereadembafi&ineadem altitu- 
dine conftituti } quod faciendum erae . 

, ; S C H O L I V M. 

• • 

* 

Hic obieruandum duxi, quod nulla fit portio fphae- 
rx prsterquam Vna , cui non conilitui poftit truncus 
Coni liiper eadembafi & eiuiclem altitudinis cum por- 
tione, squalis ; Hxc autem portio eft > quando axis 
lphirat ledba eft, vt fit pars maior ad reliquam tripla_» i 
vnde quadratum partis maioris eft ad redfcangulum ex 
partibus, vel ad qutfdratum radij bafis portionis, in ea- 
dem ratione icilicet tripla •, & tunc {portio ( cum fit ad 
conum fuum, ficut triplum radij balis quadratum vna 
cum quadrato axis , hoc eft lex quadrata , ad eiulHenu 
duo quadrata, in ratione tripla ) erit tripla coni & ideo 
.tqualis Cylindro liiper eadem bafi & eiuiclem altitu- 
dinis conftitiito: Truncus igitur coni non poteft con- 
ftitui ei aequalis iuper eadem bafi & in eadem altitudi- 
ne. Si vero le&a fuerit diameter iph^rce in maiori quam 
tripla ratione partium, etiam fieri poteft truncus coni 
maiori portioni *qualis,fed bafis portionis erit minor 
bafis trunci , quod fic dcmonftratur . 


M z 


PRO- 





JVr Coxali. 


» trieeftpi 
twuw. • 

Schoiium 
pxf ccdcns. 

I]. huius. 
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PROPOSITIO XXXV, 

Datse portioni fphserar, qua? habet ratio- 
nem quadrati axis ad quadrarum radi/ 
bafis maiorem quam triplam, itiueniro 
aequale fruftum coni eiuidepi altitudinis, 
& fuper eadem bafi . 

; j i " t muttlicn o r l 


iT.ir,riiiT> 


S it portio fphflcne ABC,axisBD, radi us bafis AD* 
& fit ratio quadrati B Dad quadraram A D , ma- 
ior quam tripla; &c inlcribatur conus ABC, circa_» 
cujo dem axem. BD,& lupcr eadem bafi AC; & cum, 
nota iit proportio coni A BC,ad portionem ABC, 
fiat fic l*iea E F , ad E G lineam , &erit EG maior 
quam tripla EFjquoniam portio maior eft, quain.. 
tripla coni inlcripti : Diuidarur iam F G in H , Yt fint 
E F, F H, H G, continue proportionales ; & dudbo pla- 
no per polum B parallelo bafi A C , in eo fiat circulus 
ex radio B I , in ratione ad AD,ficut FH,ad EF>& 

du<3a$ 
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dubiis Irneis AI, CK , ctmc^iatiir AI KjCj truncas 
coni: Quem dico 2qu^eMJe&ipwIa>iii^iaaeAE(w 
. Cum enim fad!umfio)iicttccoiwsAB<^iad|)ordo* 
nem ABC, ita E F , ad E G ; fadhim fcft 'etiam ficta 
F H ad E F , ita I B radius bafis maioris ad A D radium 
minoris b^firctunci coni 4IKG-,& q^onum Coni 
IDK,&ABC habent Bales luas ex ijlciem radi js icili- 
f et I R, & A D & einldem^ltitndmis i erit Conus IDK 
ad conuih C , ficu t Gl dfffi j*J hoc e/iiri tftipli- 

eata! ratione' F FF, ali E'F- : . 6bd cvmifit «adem jkbbor- 
tio wudei; A'EK C-«dc?pmimEjOKj^t^i«w;.*' £C ad 

Iu 

nca: H G ad lineam E F , cx arquali eadpm erit pro- 
portio Trunci A I K Cad Conum A Bfc , qua? linea? 
E G ad iineam E F ; permutando fic ut E F ad E G , 
ita Conus ABC ad Truncum coni A I K C. Sed per 
conlirudtionem fadta elf h F ad E G ficut Conus ABC 
ad portionem lixam ABC. Aequales igitur lunt For- 
no A BC,& Truncus coni AIKC, qui conllitutus 
ell luper eadem bafi &eiuldem altitudinis. Quod fa- 
ciendum proponebatur . 

COROLEARIVM, - 

Ex hoc elicitur , quod tres Coniiiicadcmmioneji 
qua lunt radij bailum trunci , & ciuldcm altitudinis , 
lint arquales Truco Coni: nam cum linr ficut tres pro- 
portionales in ratione radiorum ba/ium trunci>ad ma- 
ximam earum, ita truncus coni AIKC ad Conum, 
IDK i Sed & tres Coni in eadem ratione lunt ad maxi. 


mam 
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manicarum in eadem ratione. Confequirurxrgo quod 
eres coni,, iciiicec Conus ID K> AB C ,&,alrer qui fu 
medms proportionalis inter eoi* fint aquales Trun- 
co Coni Ai KC, ui t 


: pROPOsrf io xxxvr. 

\ ' I ... , . • f 

- 1 \ • . . / . 

Truncum coni infcribere Cylindro fiiper 
eiufdem baft & in eadem altitudine* qui 
habeat ad Cylindrum rationem datam. 
Ratio autem debet ede maior , quamj 

mi > xv . •: i /ntijnn br. .? : i 

. iubtnpla . , 


S it Cylindrus AB,cuiusaxis CD, «Serario data fit 
i ca quam habet linea 1 F L ad lineam G , in qua., 
conftimendus iit truncus coni ad Cylindrum A B . 

Quoniam vero FL maior eft quam tertia pars li- 
neie G, abicindeturab ea pars F H arq u alis tertia: par- 
ti eiuidem , & diuidatur reliqua in pun&a K,vt fine 


J p* f 

’ / V v 

\ 1 


o- z\. \ 

f / ■ : ■ 

• - •*. \ 

</ 

. . : . 
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FH,HK, KL, continue proportionales i & fiat fient 
F H , ad H K , ica A D radius bitis Cylindri ad C I , 
pro radio bafis minoris trunci; ex guo fadto circulo cir- 
ea diametrum IM,& du&is lineis AI, ME, conci- 
piacur Truncus coni AIME. Quem dico habere ad 
Cylindrum datum A 3 > rationem datam lineae F L ad 
lineam Q. 

Quoniam enimfa&um. eftficuc FH ad HK , ica_» 
AD ad 1 C ; erit ficut F L ad F H , ita Truncus Coni 
A I M E , ad conum ACE . Igitur ficut F L ad tri- 
plam FH, vel lineam G ; ita truncus A I ME ad Cy- 
lindrum AB, quod faciendum erat. 

CQROLL ARI VM, 

Simili prorliis modo. Cylindro circumfcribi poteft 
Truncus coni in ratione data . Cum enim conus fuper 
bafi minori trunci &eiuidS altitudinis ficjficut minor 
trium proportionalium ad tres proportionales fimul , 
in ratione radij minoris balis > ad radium maioris; Cy- 
lindrus vero fit triplus eiuldem coni; habebit rationem 
quam habet triplus radius minoris ,ad eres di&as pro- 
portionales. Sic igitur ratio data linea: AB adlineam 
C , in qua circumlcribendus fit a Trunco coni Cylin- 
drus datus ; & in AB liimatur pars A D «equaiis cercia^ 

parti ipfius C, reliqua ^ p e Q 

vero DBdiuidatur in 

E,vtfint AD, DE, C— - ' 

EB continue proportionales, Et quoniam AD eR 
tertia pars line* C, erit truncus coni quarfitus ad co- 

; num 


|j. huius. 


Digitized by Google 


,6 HEMISPHAERIVM 


rium liiper minori bafi , licut tota A B ad A D . Fiat 
igitur ficut AD ad DE, ita radius bafis Cylindri ad 
radium bafis maioris Trunci , & compleatur ex his ba- 
fibus circa eandem diametrum Cylindri Truncus co- 
ni i Quem dico habere eandem » rationem ad Cylin- 
drum datum , quam habet Jined. A B ad lineam C. 
Demonllrauo ex procedentibus , & conilru<2aane_> 
conilae. - • ' ' i ; - ■ : 1 

PROPOSITIO XXXVII. 

Si in Trunco Coni conftitutus fuerit Cy- 
lindrus fuper bafi minori eius, & circa-» 
eundem axem; erit exceflus trunci fu- 
pra Cylindrum aequalis cuidam conoi- 
di Hyperbolico , cuius vertex eft cen- 
trum bafis minoris trunci , altitudo ve- 
• ro eadem , & cuius genetricis Hyper- 
bolae afymptdti funt in lateribus eiuf 
dem Truncis i 






u 


t . i : H ' • 


Vjjcruni AD)lUHUitwaiui uv».— ^ 

cuius minor bafis flt DC,eique oqualis ladta ut 


G Hi 



DiSSECTV»M, st_ 

G H i &c circa axem E F trunci & bafim eandem G H 
concipiatur Cylindrus GDCH: Dico excefTum trun- 
ci AD C B lupra Cylindrum GDCH aequalem efle 
Condidi cuidam Hyperbolico, cuius vertex pundhim 
E, & Hyperbolae ( a cuius reuolutione faCtum eft ) 
afymptoti fint in lateribus ipfius trunci. Secencur enim 
omnia plano per axem ; & bafi AB, parallela ducatur 
linea vtcunque L M, lecans axem in N , & lineam DG 
in P pun<Sto . 

Quoniam igitur linea LM ledta eft bifariam in N, 

& non bifariam in P > erit rcftnngulum L P M vna_, 
cum quadrato P N aquale quadrato LN .quod ciim 
fit maius re<2angulo LPM, fit pars eius /cilicet qua- 
dratum ON,ci aequale; quadratum igitur ON vna 
cum quadrato P N , vel D E fimul , aequali a lune qua- 
drato LN: Sed quadrato etiam ON vna cum re- 
dtangulo LOM , aequale eft idem quadratum LN; 
rectangulum igitur LOM, aequale elt quadrato P N, 
vel DE. ' ’ V - • ; 

Si igitur in plano per axem circa diametrum E F, ApoMonfj 
per punita E , O , duita fuerit Hyperbola; erit quadra- «b * p»o- 
tum DE aequale quartae parti figurae, & per totum.. pat, °’ 
quadrilaterum A BC D , vbicunque ducta ruerit linea 
LM aequidiftans bafi AB, erit rectangulum ex parte 
intercepta inter latus AD Sc Hyperbolam EOI iru 
reliquam, aequale quadrato DE, vel quartae parti fi- 
gurae . Vnde confiat quod fi ex radijs O N ,& P N,vbi r 
cunque lumptis facti fuerint circuli, erunt ambo fimul 
aequales circulo ex radio LN. Sed & circulus ex radio 
LN aequalis elt circulo ex radio PN vna cum excclr 

N fu qui 
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fu qui fit ex parte L P. Exceflus igitur , qui fit ex par- 
te LP, «qualis eft cirOuIo facto ex radio ON; Vnde, 
per ea qu« drmonfttata Kmt, erk exceflus trunci coni- 
ci ADCB. iiipra Cylindrum G C, hoc eft corpus il- 
lud /olidum fa<ftUmex reuolutione trianguli ADG, 
circa axem EF, «quale Conoidi Hyperbolico IEK . 
Quod .iikem latera ADiCB,fint ipfius hyperbolae 
afymptotb maniteftumeftexdernonuratjsab Appol- 
I Ionio lijbro /ecundo conicorum . 


PROPOSITIO XXXVIIL 

Si in Cylindro infcribatur circa axem eius 
Conus qui non fit re£langulus i erit ex- 
ceflus Cylindri fapra conum, sequalis 
Hemifphaeroidi circa eundem axem_j 
conftituto; & fmgulae partes exceflus in- 
ter eadein plana interceptae , aequales 
erunt Angulis eiufdem Hemifphaeroidis 
- partibus inter eadem plana interceptis , 

S it Cylindrus AE, cuius axis B D, &luper bafim 
eim AC,& circa efidem axem in/cribacur Conus 
ABC qai non fit re&angulus : fi enim fuerit re< 3 an- 
gulus , tunc exceflus Cylindri fupra conum «qualis eft 
hemilph*rio , vti lam demonftratum eft. Dico iam 
exceflum Cylindri A E lupra conum ABC, «qualem 
etfe Hemilpbaeroidi cuidam conftituto luper bafiFE 

. .i & cuius 
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Si cuius idem fit axis B D . A p c , 

Secencurenim CylindrusSc \/' / 

Conus plano GHad bafim^g A i mAl It 

A C parallelo , vtcurique per / - \ A \ 
axem in pun&o I; & produ&o f \ / . 

axe in K, vc fit B K squalis BD,f — E 

hat ficut re&angulum KBD, ; .. 

vel quadratum B D, ad quadra- 
tum B E vel D C , ita re< 3 an- 
gulum KID, ad quadratum., K 

IL ; & erit pun&um L in El- 
lypfi. Sedficut quadratum BD ad quadratum DC , 
ita quadratum B I , ad quadratum I M . Eric igitur 
componendo , ficut redtangulum KID vna cunL, 
quadrato I B , ad quadratum I L vna cum quadrato 
I M , ita quadratum B D ad quadratum DC . Sed re- 
ftangulum KID vna cum quadrato Bt squale eft 
quadrato BD : Quadrata igitur IL , & IM fimul 
aequalia liint quadrato DC. Circulus igitur ex radio 
DC,vel I H i squalis eft duobus circulis 'ex ridijs 
I M , &c I L •> hoc elt circulis fadtis in cono A B C, & in 
Hemilphsroide , cuius bafis circulus FE , & vertex 
pundtum D : Et fic per totum Cylindrum A E , vbi- 
cunque ie£tus fuerit plano G H ba fi A C parallelo , 
erit circulus fa&us in Cylindro squalis duobus cir- 
culis fadfcis , Icilicet in Cono, & Hemilphsroide . Sed 
idem circulus ex radio I H , squalis elt circulo ex ra- 
dio I M m cono, & excedu fatto ex parte M H . Vn- 
de mamfeftum eft, quod excellus per totum Cylin- 
drum squalis fit Hemilphsroidii &quod fingulspar- 


Digilized by Google 


ioo HEMiSPH AE RIVM 


tes lingulis correfpondenccs fint quales, quod de- 
monftrandum erat . 

PROPOSITIO XXXIX. 

Si in Cylindro inferibatur Conus fuper ba- 
fi eius; & circa eundem Cylindrum cir- 
cumfcribatur Trucus coni, cuius minor 
bafis fit eadem cum Cylindro & cono , 
& fi figurae plana: ex fe&ione trunci co- 
ni & coni per axem fa&ae, habeant late- 
ra oppofita parallela ; erunt ambo ex- 
celTus fcilicet Cylindri fupra conum, & 
Trunci coni (upra Cylindrum fimul fum* 
.. pti^quales Conoidi cuidam parabolico 
circa eundem axem & (uper eadem bafi 
VJ cqm trunco coni confUtuto . 



- 

K /1 

\ 

\Ju f i-Ti - 


S it enim Cylindrus A C , in quo fic inlctiptus Co- 
nus BECj&circa eundem AC Cylindrum, &: 
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Iuper bafi eiuldem B C , ( qua etiam eft bafis infcripti 
coni j circum Icr ibat ur Truncus coni F B C G , ita vt fi 
ieCFi fuerint pJano per axem DE, fine lacera oppofita_. 
F B , C E parallela ; fimiliter & latera B E , C G . Dico 
exceflum Cylindri A C fupra conum B E C , vna_j 
cum exceflu trunci coni A B C G liipra Cylindrum.. 
A C , flmul aquales e/Te Conoidi cuidam Parabolico 
circa eundem axem DE & iuper eadem bafi FG con- 
ititur». Ducatur enim vtcunque planum bafi FQ 
parallelum faciens in ledtione per axem lineam^ 
HI, lecans vero axem DE inK>& latus cpniEC in L. 

< Et quoniam line* F B , E C firnt parallelae i aquidi- 
ftantes etiam fiunt F E , H L , quare aequalis efi H L ip- 
fi FE, ideogue re^hngulum HLI ad re&angulum 
F E G ic habet ficut L I linea ad lineam E G . Sed ficut 
L I ad E G , ita cft C L ad C E , & D K ad D E , Re- 
<2angulum igitur FEG,vel quadratum EQ,eft ad 
rednngulum H L I , vel ad quadratum ei aqtt»le> ficut 
linea DE,adlineam DK. Quare, fi in Jmsa KI lu- 
matur quoddam pundtum M,itavt quadratum KM 
fit aquale redtangulo H Liverit punctum M in Pa- 
rabola, circa axem Olenius vertex punctum D,& 

■ ordinatim applicata: liint line* KM, &EG. Etfic 
per totum triangulum E C G , yfiicunqutf du$a fuerit 
linea parallela ad FG>erit repagulum ex parte in- 
tercepta & parta extra , inter parallelas F B > & E C , in 
eadem ratione ad re&angulum FE G, vel quadratum 
E G i ficut pars axis qua ad ycrticem P ? ad totum, 
axem DE. 

Sed cxcefius quadrati K I fupra quadratum K E , 

elt re- 
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eft rc&angulum HLI, (& fic in reliquis; ) vndeft 
concipiantur circuJi facti ex radijs K L & K I, (3c fic in 
reliquis Coni B E C, & trunci F B C G partibus ) erunt 
exceflus circulorum in trunco iiipra circulos in Cono, 
inter le lemper in ratione /cgmentorum diametri DE 
f icilicet partium inrerceptarum inter verticem D & le- 
ctionem ) ad totam D E . Sed ita /e habent in Parabo- 
la ordinacarum applicatarum quadrata ; Vnde mani- 
feftum eft quod corpus lolidum ex reuolutione ea- 
rum fa&urn , «quale erit cxceflui trunci Coni F B C G 
fupra Conum B EC; quod erat propofitum demon- 
ftraro. 

COROLLARIVM. 

In prarcedentibus demonftratum eft, quodexceflus 
Trunci Coni lupra Cylindrum a:gualis fit Conoidi 
Hyperbolico ; & quod exceflus Cylindri /upra Conum 
non re&angulum «qualis fit Hem ilph«roidi . &:iam 
demonftrau imus, quod duo illi exceflus fimul fine 
«quales Conoidi Parabolico. Vnde etiam manifeftum 
eft, quod Conoides Parabolicum ajquale fit Conoidi 

r Hy - 
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Hyperboli? o, & hemifphstrpidi fimui iumps» = (fup- 
pofito quoti truncus Coni habeat conditionem in pro- 
portione declaratam . j Ex ‘quo etiam loquitur , quod 
cum Hemilpharroides fit duplum Coni inlcripti fic ut 
ab Archimede demonftratur, Conoides hyperbolicum 
erit Hcmiiphxroidis duplum , ( omnia enim limul 
liimpta aqualia funt Trunco Coni, qui leptuplus eft 
coni b£C : ) ac etiam quod exceflus Trunci Coni 
fupra Conoide Parabolicum aquale fit Cono B E C; & 
quod fic le habebit lemper quando diameter tranliier- 
/a Hyperbola , ex cuius reuolutione fadeum eft Conoi- 
des Hyperbolicum aqualis fuerit axi Ellipfis gene- 
tricis eiuiHem Hemilpharoidis ,& figura iplarum fi- 
miles: Vndc per Geometriam Indiuifibilium , a Patre 
Bonauentura Cauallerio nuper repertam , facile de- 
monftrabitur,quod ratio iplorum Solidorym fit du- 
pla ; hoc autem ftudiofis relinquo , cum non fic inten- 
tum meum in hanc melTem immittere falcem : Multa 
autem funt, qua, ope huiiis Geometria, facilius hu 
lucem prodeunt , quam veteri Archimcdis-me?hodo > 
ideo a Geometris non hegligendam cenieo - 


PROPOSITIO XXX X. 

Si in trunco Coni inferiptus fuerit Conus 
circa eundem axem, ita vt fi fefti fuerint 
plano per axem, habeant quae fa<5a funt 
in plano latera inuicem parallela ad eaf- 

dem 


i 


Prop.jj, 
deConoi. 
& Sphse- 
roidibui. 

Excrffus 
Trunci fu- 
praConoi 
de Parabo 
lic a xqua- 
le Cooo. 
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dem partes ; Excefliis Trunci fupra Co- 
num, arqualis eritfrufto Conoidis Pa- 
rabolici, circa eundem axem,& inter 
bafes eiufdem trunci Coni conftituto , 
& latera Trapeziae per fe&ionem fadac 
erunt tangentes ipfius Parabolae . 



S ic Truncus Coni A B C D , cuius axis E F , & circa 
eundem Conus G E H, ita conftitutus vc cum fe- 
<5h fuerint per axem , linear A B, G E ,fint parallela: , 
Dico exceflum Trunci ABCDj fupra Conum GEH, 
squalem cfle frufto Conoidis cuiufdam Parabohci, cir- 
ca eundem axem & inter bafes eiufdem trunci confti- 
tuto i cuius Parabola?, lines AB &CD funt tangen- 
tes. Secetur enim tam Truncus quam conus plano 
per axem FE , &producantur latera AB, DC donec 
concurrant in I , in quo etiam pundfo axis F E produ- 
«Sus diis occurrat : Producatur etiam latus GE in K, 
ad concurfum linea: D C producite ■, & a pun&o K aga - 

cur 
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tur K S , parallela B C , lecans axem produdtum iiu 
pun&oL: Secencuriam ambo plano MN vtcunque 
bafi AD parallelo, quod faciat communem legio- 
nem cum plano per axem lineam M N in qua fit P 
interle&io lateris Coni , & O axis eius . 

Quoniam igitur re&angulum MPN eftadrecftan- 
gulum A GD, ob aequalitatem linearum M P & A G, 
ficut P N ad G D , hoc eft ficut linea K P ad ifiieam_, 
KGjlinea vero KP,compofita eft ex KE & EP,& 
linea K G , ex K E Sc E G j eit autem ficut K E ad E P, 
ita L E ad E O j & componendo K P ad E P , ficut 
LO ad EOi& permutando KP ad LO , ficut EP 
ad EO: iterum ficut KE ad EG,ita LE ad E Fi & 
componendo ficut K G ad E G , ita L F ad E F ; & 
permutando K G ad L F , ficut E G ad E F j led eadem 
eft ratio E G ad E F , Sc E P ad EO. Quare cademj 
etiam erit ratio KG ad LF,quae KP ad LO;& per- 
mutando ficut K G ad K P , ita L F ad L O . Re&an- 
gulum ergo MPN elt ad recftangulum AGD, ficut 
unca LO ad lineam LF 4 . 

Si igitur in linea AF Fumatur pars FQ^cuiusqua- 
dratum aequale fit re&angulo AGD*&in linea MO 
pars RO , cuius quadratum fit aequale re&angulo 
M FN i erunt puncta Q^ & R , in Parabola , cuius 
vertex pun&um L , diameter L F , Sc ordinatim appli- 
catae RO,& Q£. Quare circuli, qui fient ex reuo- 
lutione parabola: circa axem LF, aequales erunt ex- 
ceifibus circulorum in trunco coni A B C D lupra cir- 
culos in Cono G E H . Quadratum enim MOaegua- 
le eft quadratis R O & P O : Igitur & circulus ex radi Q 
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M O , aequalis erit duobus circulis ex radijsR O & PO 
fiuftisi quod igitur fa&umdi cx PO ax|junle eft ei quod 


fit ex parte M R ; & fic ia coetcris omnibus fe&ioni- 
bus y &: partibus , vbicUnque iecari continget. Quare 
exce/Tus Trunci Coni ABCD fupra Conum GEH,, 
aequalis eft Frufto Conoidis Parabolici, cuius vertex cft 
punftum L, extra Truncum Coni ABCD. t Quod 
primo demonftrandum erat. . . . 

Quod autem linde AB, CD,fint tangentes ciul- 
dem Parabolae fic probatur. Cum enim linea SK fit 
parallela B E , & inter eaidem parallelas linea» A B, & 
GK;crio etiam aequalis BEv Sed BC dupla eft BE » 
Igitur &c dupla S K ; quare etiam. BI dupla eft Slj& 
E I dupla I L : Cum igitur B E ordinarim applicata 
fit diametro LE,& S L parallela tangens Parabolam, 
in vertice L ,& I L squalis diametro L E; linea ducta 
apun<fto I ad B, per conuerfum 3;. libri i, Appolio- 
mj erit tangens Parabolae . Linea veto A B I eft linea 
reda, quare AB linea, tanget etiam Parabolam im 
eodem pundo B : &c ftc etiam linea DC •> quod dem 04- 
ftrandum erae . -J i .6 "j . . 


COROL- 


Digilized by Google 




• /.-) MSSBC1PVM? ; I 


t©7 


COROLL ARI VM. 

Hinc deducitur quodexceflus Trunci Coni A B CD 
fupra fruftum Conoidis Parabolici QRBCT 5fic £E qua- 
lisCono GEH. 

Ec fi concipiatur triangulum BIC vna cum Para- 
bola BLC inicripta , reuolui circa axem I E , vnde fa- 
cti fine Conus & Conoides Parabolicum j quod Conus 
ille (cuius axis duplus eft axis Conoidis Parabolici ) fit 
eiuldem Conoidis Patabolici fc/quitertius . 

Cum enim Conus S I K fit «qualis Cono ex eadem 
bafi & circa axem LE* erit etiam «qualis exceflfui Tru- 
ci lupra Conoidc Parabolicum B I C } led totus Cohus 
BIC o<Suplus eft Coni S IK. Conoides igitur Para- 
bolicum eft iex earum partium quarum, Conus BIC 
eft o^v&kleo lelquitertius tft Conus B IC 'Conoi- 
dis Parabolici B£.C- i 


IC! 


< i 


•? r> 


> n'\:\ 


propositio xxxxl 

Exceffus tuiulctinque Portionis Sphaeras 
fupra Cotium fuuni aequalis eft (ph^roi- 
d\ cuidam lato circa $k&ni eiufdem Por- 
tionis conftituto. 


• •* - I 

Ir enim Portio Sph«r« ABC,cuius[ bafis AG f J 
axis vero B Di & 1’uper eadem bafi & cirt* eun- 


Exceffu* 
Trunci (ii- 
pra fruflS 
Cono. P* . 
rab. zqua- 
lii Cono 


Cornu cu- 
ius axis dn 
pios eft a- 
xisCoooi 
dis Parabo 
lici io eo- 
dem eoao 
inferipri > 
eft fefqui- 
tertius ip- 
fi as Conoi- 
dis Parabo 
lici . 


o 


dem 
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dem axem conftitRaturConus A Ii C*, «pise omnia fc-» 
cencur vtcumjue -duofetfs planisfeafi AC parallelis, 
«puefim £F,At GH,fectmeia edam axem BD in I 
& JC . ; Sectentur item m omnia plano per axem ; fie in» 
lacere A B iint purnfht L & M mterlkdones linearum 
E F 6c G H cum eodcwt facere AB. Dico redaagtt- 
|um £ L F ad rc&urgukim GM H > eilc flcut reOan- 
gulum DIB adreclangulum Dfrlk y2r,zz . 

Quoniam enim eft ncuc D I ad I B ita A L ad L B i 
&ficur DJC JC ad AJ^Herif,maangu- 

lum DIB ad redlarigulum DX$, ficurreAangulum 
A LB ad re<fiangulum A M B* componuntur enim.» 


tam 
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tam Portionem A BC ybicunquc icdbt fuerit portio 
,ABC lineis ad bafim AC parallelisiquu omnia re* 
tEmgula ex iegmeritis parallelarum fa£h per interfe- 
ctionem linea: A B , inter fe erunt m eadem raciono , 
qua lunt redbngula ex fegmenris axium viciflim ium- 
peis , ficut a parallelis eildem lntcrfe&us erit axis B D . 
Sed rc$angulum GM H vna cum quadrato MK, 
aquale elt quadrato GK ; & reftangulum EEF vna 
c-um quadrato X, I aequale efl: quadrato E I ; & fic fem- 
per per rotam portionem A BC, vbicungue fedfo fue- 
rit portio lineis ad bafim AC paralleli? i quadratum^ 
vero G K elt ad quadratum MK, ficuc circulus ex ra- 
dio G jK ad circul um ex radio M K i & quadrarum £ I 
ad quadrarum LI ficut circulus ex radio EI ad circu- 
lum ex radio Ll* quare re&angula GMH & EEF, 
f qu* cum fine eKelJus quadratorum G K & EI iupra 
quadrata M K & £1 ) lunt proportionalia exeeUibus 
circulorum cx radijjs G K & £1, iupra circulos ex ra- 
diis MK, & £1 fo&os.. . j ) . .• :ui \ 

Fiat igituur quadratum IN aquale rodaaugulo ELF 
.«% quadratum KO «quate robfcangub GMC. Dict>' 
tam pundtaN,&; 0, ede in£Ujpfi,cuiujaxji5 vel dia- 
nuter minor ell Irnea. BD iluot enim quadram KQ-, 
eadem ratiaiie , qua fum ccdfeuguia P K B , 
Ai P 1 B , & ideo, cum £nc ordinarim *ppli£»«f-diame- 
tro B J> » erunt intentione pw»3a & Oi &pjroptc- 

rea fi du2h fuerit femiellipfis. circa diametrum BD, 
tranfiensper pundtaN& O , ( ficut a Mydorgio libro 
fecundo Conicorum docemur, ) 8 c omnia circa axem 
BD reuoluancur ifadb erit Portio Sphxri* ABC vna 

cum 




j *i:<j ic 

no HEMISPH AERIVM 

cum Cono A B C , & Spha?roide lato B N O D , Quam- 
obrcm , cum omnes circuli in illo fadti per fcdtionem.. 
cuiuluis Plani bafi AC paralleli, fint femper arquales 
excelsibus Circulorum fadtorum in portione lupra cir- 
culos in Cono fadtos per eiu Idem piam inter/edhonem, 
neceflariolcquitur idem fpha?roides a?qualeefle excel- 
liii Portionis Sphxrar ABC lupra Conum ABC} quod 
primo erat demonltrandum * 

-c. Quod autem diameter BD fit lemper in omni por- 
tione mmor,fic manifeltabirurj & apparebit quod dia- 
meter altera ent lemper atqualis linea? AB: Suppo- 
natur enim quod linea A B ledfci fit bifariam a linea 
GH) in puncto M ; vnde redtangulum A M B forer 
maximum omnium , qua? ex fegmentis eiuldem AB 
poilit fieri ; quare etiam redtangulum GMH erit ma- 
ximum omnium, quse exlegmentis linearum paral- 
lelarum bafi A C fient . Sed redtangulum GMH, 
cum fit zqualc redfcangulo A M B, eft a?quale qua- 
drato dimidia? AB. Quare diameter qua? per dimi- 
diam diametri B D , vel linea? A B tranfibit , erit sequa- 
cis toti A B } qua? maior lemper erit in omni porciono 
Sphxrae quam diameter BD } iubtendit enim angulum 
redtum AD B- Minor igitur clt diameter BD reli- 
qua , qua? per dimidiam BD tranfibit :& ideo Sphar- 
roides erit latum , quod ex reuolurione Ellypfis circa_» 
minorem diametrum BDfadtum eft* Quod etianx* 
demonltrandum erat . ; 

j (..•«!; 1 ui.«no :•*.-£ ; J jt» /, *i , 

[ t, . 1 * 

■ -,j -ju b ’.7. ; 01:" 
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Prgtmi/sis traclatiombus dein/criptione&circum- 
/criptionc Cylindrorum jn Trflngjs Conorum, nec 
non de comparatione exee/Tuum eorum { vbi eriam, 
squalitatem quorundam /olidorum qus ex reuolu- 
none Conicarum Scelionum generanturdemonftra- 
uimus Jiam ordine & natura confequens occurrit, vt 
df In/criptione & Circumlcriptionc lolidorum eorun- 
dem inftituatur di/qui/itio; /cilicetds maximis in/cri- 
pabilibus & minimis circum/cribentibus; qus quonia 
a nullo ( quod /ciam) hadenus tradata eft, cum camen 
ab excellentiilimo & cruditi/Timo viro D. Michaele_> 
Angelo Riccio aliqua huic /peculationi in/cruicntia 
acceperim, quibus incitatus, ad ampliorem huiu/co 
materiae ipeculationem in gratum rtudiplorum ex- 
colendam incubui , & lequentes propo/itiones pra- 
tenti negotio accommodas nec imucundas fvc arbi- 
tror Jconftruxi . Et quoniam /olidorum in/pedionis 
ratio eft eadem in conis & Cylindris , qus in Pyrami- 
dibus & ParalJelepipedis i /cilicet quod /icut Parailele- 
pipeda /unt tripla Pyramidum , qua; /uper eadem bafi 
Ccin eadem altitudine lunt, ita&Cylindri /iint tripli 
Conorum i & omnia lolida in triplicata ratione late- 
rum, vel linearum homologarum, exordium /urnam a 
ledione lines recfoe , & ofte udam quod maximum /o- 
lidum quodfit ex tegmentis cuiuluis reds lines , eft 
quando i inea lecta fttvt maius tegmetum /it duplum., 
minoris, tunc enim /olidum, quod fit a quadrato maio- 
ris tegmenti pro bafi, & minore tegmento pro altitu- 
dine , eft maximum /olidum quod fieri poterit ex leg-\ 
mentis eiu/clem rede lines . Prsmittatur igitur . 

TemT*~ 


/ 

/ 
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Sit re<fh A B fe&a bifariam in pun&o C , & iterum 
in pun&is H , & D , trifariam , & fumatur vtcunquo 
pun&um E, quod iam ponamus in partem HD ca- 
dere , ( tres enim iunt caliis ; fcilicct vel quando afliim- 
ptum pun<ftum cadit intra terminos line* HD,veI 
extra cos , vel in alterutrum horum pun&orum H vel 
Dl&fiatficut ADad AE,ita A E ad AFj&erit fi- 
cut AD ad A E , ita D E ad E F . Dico re&angulunij 
FEB maius efle duobus recfcangulis CEDjCDE. 

Quoniam enim C E minor eft quam C D > C D ve- 
ro dimidia D B j erunt C D > C E fimul fiimpta; mino- 
res DB,&ideo redbngula CDE,CE D minora re- 
«ftangulo EDB. Sed cum fit FE aid ED, ficut A E 
ad A D * erit redtangulum ex A D in F E, aequale re- 
«ftangulo ex A E in ED. Reftangulum vero FEB, 
cft ad re&angulum ex F E in A D propter commu- 
nem altitudinem F E, ficut E B ad A D, & reiftangu- 
lum AED («quale re<ftangulo FE,ADf eft ad re- 
«ftangulum EDB,ob communem altitudinem ED, 
ficut A E ad DB. Quare proportio re&anguli FEB, 
ad re&angulum EDB,compofita eft ex proportione 
E B ad A D , & AEadDBj hoc eft ficut redhngulum 
AEB ad re&angulum ADB. Sedre<ftangulum AEB 
vna cum quadrato EC, aequale eft re<ftangulo ADB 

— 

vna 
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vna cum quadrato D C i quanto ergo redangulum^ 
A E B excedit redangulum A D B tanto quadratum 
DC excedit quadratum EC. Exceffus vero quadra- 
ti DC vel HC,fupra quadratum EC,iuntduo re- 
dangula C E H Se CHE; Eadem igitur «qualia /u nt 
exceffui redanguli AEB iupra redangulum ADB. 
Sed iam monltrauimus, quod redangulum FEB fir 
ad redangulum EDB, fictit r edangulum AEB aci 
redangulum ADB, icilicct / ^naaus ; ac etiam quod re- 
dangulum EDB& maius duobus redangulis CE D 
& C D E ; & propterea multo maius redangulis C E H 
& C H E . Multo igitur maius erit redangulum FEB 
duobus redangulis C E H & C H E . 

A r c d u 

; F i ' " 

. . 1 1 ’ 7 ■ 1 T* w i 

Si vero ceciderit pundum E in ipfum H pundum, 
tunc redangulum FE B «quale erit duobus redan- 
gulis CED,& C DE; quoniam ob communem al- 
titudinem E D,& «qualitatem linearum ED &DB, 
erunt duo redangula C E D & C D E «qualia redan- 
gulo EDB: redangula etiam A E B & A D B , «qua- 
lia erunt ; quare etiam redangulum FEB «quale erit 
redangulo EDB,&ideo duobus redangulis CED 
C D E . Sed fi cadat pundum E in D , non datur aliud 
pundum F, nec redangulum FEB;vnde nulla po- 
teffc effe in«qualitas vel differentia . 

Cadat demum extra lineam HDjVel in partem.. 
A H , vel D B; Dico redangulum FEB, minus effe 



Dummodo 
cadat pun- 
itum E in- 
ter C&H: 
fi vero ca- 
dat punitu 
PioterC, 
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' duobus rctftangulis CDE & CED: Ctim enim re* 
chngulum A E B fit minus rcctangulo ADB, ob 
maiorem dillantiam puncti E a puncto C i erit ex 
prius demonflratis rectam;ulurn FEBminusrectan- 
‘gliioEDB. Sed rcctangulum EDBell minus duo- 
bus rcctangubs CDE & C E D ; habent enim com- 
mune altitudinem E D > & minor eR Imca D B, quam 
Compofita ex duabus C D 3$ C E... Multo igitur mi- 
nus eft rectangulum F E B , quam lunt duo rectangu- 
la C E D,& CDE fimul . Quod demonltrandum era c. 

Notandum eft,quod ita lumi poteft punctum E 
j in linea D B } vt terna proportionalis AF fic maior li- 
nea A Bj&ficpunctumFeaddt vitra punctum B; Sed 
hoc luppobto nihil mutatur ratio demonftrationis , 
quemadmodum intuenti facile apparebit. j 

.PROPOSITIO XXXX1L ‘ 

Si re&a linea fefta fuerit vt fit pars maior 
dupla reliquae, (olidum quod fit ex qua- 
drato (egmenti maioris in reliquum^ , 
maximum eft omnium folidorum quae 
fieri poflfmt ex quibuslibet (egmentis 
eiufdem re&se . 

Sicut 
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A H C D B 

' F E 

Sicut in procedente Lemmate tres cafus occurrunt» 
ita in hoc Theoremate conformiter variatur demon- 
ftratio, vti mox patebit . Sit igitur recta AB lectam 
puncto D » velit AD dupla D B . Dico lolidum ex qua- 
drato AD in DB, efle maximum quod fieri pollirex 
quibullibet legmentis eiuldemrecto AB: Diuidatur 
enim bifariam in puncto C , & iterum in H , vt lit AH 
oqualis H D vel D B , & fi fieri poceft fit punctum E , 
in quo linea A B lecta laciet lolidum ex quadrato A E 
in E B rectam , maius lolido ex quadrato AD in D B; 
Et primo fit punctum E in parte HD. 

Et quoniam folida liint ad inuicem in ratione com- 
pofita ex bafibus Sc altitudinibus ; erunt hoc compofi- 
taex quadrato AD ad quadratum A E, & linea DB 
ad lineam E B : Fiat igitur Hcut AD ad A E , ita A E 
ad A Fi quadratum igitur AD ad quadratum A E, 
eft ficut linea A D ad lineam A F quare proportio 
lftorumfblidorum componitur ex rationibus AD ad 
AF» & DB ad E B i & ideo liint in ratione rectangu- 
lorum ADB,& AFEB. Sed rectangulum-ex AFEB 
minus eft rectangulo A E B quantitate rcctanguli FEBi 
rectangulum vero A E B vna cum quadratoEC, oqua- 
le eft rectangulo A D B vna cum quadrato D C : quan- 
to ergo rectangulum AEB excedit rectangulum ADB, 
tanto quadratum CD excedit quadratum CE i Ex- 
tefliis vero quadrati CDlupra quadratum CE,eft oqua- 
le duobus rectanguhs CE D, & CDE ( puncto E exi- 

P z ften- 
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flente inter C & D; cxiflente vero inter C &'H, 
erit exceflus xqual is duobus rectangulis CEH& CHE, 
& fi in ipfum punctum C ceciderit , non ell quod ex- 
cedat quadratum CD,fed rectangulum FEB maius 
ell duplo quadrato C D, fcilicet rectangulo E D B) qu$ 
demonltrata fixnt per praecedens lemma minora elio 
rectangulo FEB. Rectangulum igitur AEB exce- 
dit rectangulum ADB minori exeeflii quam excedit 
rectangulum AFEB.-ac propterea Rectangulum^ 
ADB maius ell rectangulo A F E B ; & ideo folidumu 
quod fit cx quadrato A D in D B lineam , maius eft 
eo , quod fit ex quadrato A E in E B ; quod primo dc- 
monftrandum erat. 


Si vero fuerit punctum E idem cum puncto H , mir 
nifellum eft quod rectangulum ex A FEB eric dimi- 
dium rectanguli A D B , & ideo fblidum ex quadrato 
A E in rectam EB,enc adlolidum ex quadrato AD 
in D B, in eadem ratione , fcilicet dimidium ; & fic 
lemper minus quanto propinquius fuerit fecta ad ter- 
minum A, 


Sit denique punctum E in parte DB,& fiuppona* 
tur quod iolidum ex quadrato A E in rectam E B, ma- 
ius fit vel aequale fblido ex quadrato A D in D B'» & fiat 
ficut AD ad AE ita AE ad A F-,& ex demollracis in lem- 


mate 
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mate erit /olidum ex.quadraco A D in D B, ad /olidum 
ex quadrato A E in E B,ficutrecttangulnm ADB ad 
rcdfongulum cx AF in EB;/ed rcdtangulum AEB 
minus eft rectiangulo ex A F in E B , quantitate re- 
ctianguli F E B ; minus vero rectiangulo .ADB, quan- 
titate duorum rectiangulorum C D E &: C E D i /ed de- 
monftrauimus , quod rectiangulum F E B minus fit 
duobus rectiangulis C D E , C E D ; quare maior eft ex- 
ceflusrecttanguli A D Bfiupra rectiangulum AEB,guam 
rectianguli A F E B 1'upra idem rectiangulum AEB, 
Rectiangulum igitur ADB maius eft rcdiangulo AF- 
EB-,&ideo lolidumex quadrato AD in DB, maius 
/olido ex quadrato A E in E B , quod demonftrandum 
erat . Maximum igitur eft /olidum quod fit ex quadra- 
to AD in DB, omnium qux fieri po/Tuntex kgmen- 
tis eiulHem reettx AB ; quod demonftrare oportuit . 

v COROLEARIVM. 

Liquidoetiamconftatexpraimi/sis,4ju6d quo pro- 
pius /ectio fietin linei AB ad punthim DT modo ie- 
ciiones fint in eadem parte line*jeo maius erit /olidum 
exiliis fermentis fa&um.. - - - - 

y . 

~ PROPOSITIO XXXXltl 

Si circulum tangens reda linea cuin dia- 
metro produda conueniat , & a pundo 
contadus ad diametrum demittatur per 
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pendicularis ; diameter ita diuidetur a 
perpendiculari , vt fit pars maior ad mi- 
norem , ficut tota cum produda ad pro- 
ducam . 



S it enim Circulus ACB, quem tangat linea C D 
in pundto C , conueniens cum diametro AB pro- 
du&a in pun&o D , & a C puncto in diametrum A B 
demittatur perpendicularis CE. Dico ficut A D ad 
D B ita eflc A E ad E B . 

Ducatur enim a centro F ad punctum C conta- 
«Sfcus linea F C i & quoniam angulus FCD cll rectus, 
fi fuper diametro FD delcribatur circulus, tranfibic 
per pun&um C,&ideo quadratum CE arquale erit 
recfcangulo FED. Eft etiam idem quadratum EC 
a?quale rc<fiangulo A E B ; quare ficut DE ad E B , ita 
AE ad EFj&diuidendoficut DB ad BE,ita A Fad 
FE i & permutando ficut DB ad AF,ita BEad FE, 
& ad coniequentium dupla ficut D B ad B A , ita B E 
ad duplam E Fj&componendo ficut DA ad AB, ita 

bI~ 
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B E cum dupla E F ( hoc eft AE ';) ad duplam E F 
per conuenmnem rationis fictic D A ad D B > ita AE 
ad exceftum iuuxn lbpra duplam E F , hoc cft E B. Eft 
igitur ficut AD ad DB, ita AE ad EB >iqUad erat 
propofitum demonftrare . ■ 

PROPOSITIO XXXXIV. f 

Maximus conus qui poterit inferibi in quo- 
cunque Cono eft, quando bafis inferi- 
pti diuidic axemcircumferibentis, ita v% 
(egmentum ad verticem fit duplumre* 


E Sto enim Conos A BC > cuiasaxi* fiXX&cecui ?n 
puncco E, vtficparsBE dupla parr®E® >dtep«S 
puucFum E tranieac planum BaftACparoftdum, 
cicnsinCono ABC circulum F'G FaftsCoW 
inlcripti FDG. Dico Conum irt£b*ptu|fi F1DG efte 
maximum , qui poterit inlcribi Cono ABC. 

Quoniam enim ratio Coni A B C ad Conum FDG, 


com 
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componitur ex ratione bafis A C ad bafim F G , & al- 
titudinis BD ad altitudinem E D; bafis vero AC eft 
ad bafim F G in duplicata ratione radiorum luorunx, 
AD & F E , vel B D ad B E , hoc eft ficut quadratum 
BD ad quadratum BE; altitudines vero iunt lincte 
BD & DE. Ratio igitur Coni ABC ad Conunx, 
F DG .componitur ex quadrato BD,ad quadratum 
BE>& linea BD ad lineam E D;led quadratum BD 
in BD facit Cubum ex BD;&qu.ulracumBEin ED 
facit maximum /olidum , quod ex /egmentis eiuiderm 
BD fieri potcft;& propterea conus FDG ( cum fit 
compofitusex ij/Hem rationibus J cft maximus conus 
qui poterit inlcribi in Cono ABC. Omnes enim co- 
ni vtcunque in/cripti habent rationem compofitairu 
ex /egmentis axis BD: ficut /olida, quae fiunt ex qua- 
drans parcis ad verticem in partem ad bafim ; quorum 
maximum eft illud, quod fit ex /egmentis , qua? /iinc 
in dupla ratione ad inuiccm . Conus igitur FDG eft 
maximus in/criptibilis in Cono ABC. Quod demon- 
ftrandum erat . 


COROLLARIVM. 

Euidens eft ex demonftratis , quod Conus A B C fit 
minimus, qui circum/cribere po/fit Conum FDG. 
Si enim non fuerit minimus, foret alius, cuius axis vel 
maior vel minor eftet axe B D ; quo /uppofito pars BE 
non foret dupla E D i fis fic /equeretur ab/iirdum . 


PRO- 
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•PROPOSITIO XXXXV. 

. 'J i * iiL; . •.? . . < ■ 

Maximus in fphaera infcriptus Conus, eft, 
qui habet axem faum duplum reli 
qu& partis axis (phacrar. 


S ic Ipharra A D B C , 
cuius axis DCdiui- 
lus fit a pundta> E, vc fit 


) a f.i.iv. , 

N. 

: i gV ■ • 

A L 

E \„ 


A" 

* \ n*<t 

i * 

v *• \ 

\ *• V 

j] 
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axem redtum, iecas Ipha:- 
ram A D B C , facienlque 
in ea circulum qui bafis 
fic Coni A C B . Dico co- 
num A C B eflc maximu 
inlcriptibilem in lph«ra 

ADBC. Si autem non /It maximus, oportet quod 
alius fit maior* vel «qualis . Sit igitur ( fi fieri poteft ; 
Co,nus F C G maior vel laltcih «qualis y cuius bafis 
F G fit! parallela bafi A B , & iecec diametrum D C in 
pun&o H. r. a 

Quoniam igitur Conus A C B ad Conum F C G > 
eft in ratione compofita ex bale 'AB ad bafim F G , & 
altitudine EC ad altitudinem HC; bales vero funt 
ficut quadrata radiorum litorum , hoc eft ficuc redfcan- 
gulum C E D ad recfcangulum C H D i compofita igi- 
• cur^lt racioiConi A C B ad Conum F C G , ; cx ratione 


CL 


recfcrn- 
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rechnguli CED ad re&angulum CHD,& lines 
EC adhpcyny HQ, (i^J^idum cj: CED 

in EC, ad /olidum ex CHD in HC. Sed lolidum- 
c f C 1. 1) inEC 4 idcga fit qc 1«1 _i4hw ?x quadrato Cfc 
ifl ED* S: telicium. ex C HT? in 'H C',dt foliolum ex 
quadfat<vf¥#in f4B>* Sed iarh demon ibat ijfh ell» 
quod lolidoittex quadraifc-EC m AD, fit omwunb 
qus fieri potcrunc ex iegmentis eiuidem lines CD, 
maximum , (pars enim ECeft dupla partis E D . ) 
Quare Conus A C B ( cum omnes fiat ficut loHda ex 
Iegmentis diametri DC facit jctt oaiimm maximus 
inicripcibilis in fphsra ADBCiquodsratpjropofeum» 
H ic notandum duxi , quod iblum de conis redhs 
agatur ; & ideo praecipitur in conArubfione > guod ba~ 

; fis AB fit ad axem DC redfca , ac. etiam quod bafis 
F G eoni F C ,fit parallela bafi AB » ettatnfr acu- 
erat neceflarium . Nam omnis Conus Scalenus inferi-^ 
* 

peus eadem Iphsra habes ; j ■ ' A a.i 

verticem C *, erit minor • 

AGr fi* ■<'/ udi # . . A 

,B - Quod fic demonltiar a/L_- 

bltUI . $at eni«n iphsm^ , > D •/ M 
A«ftCP#,CU«fc*xiS BDji .5vC\ • //. i 

in qua inferibatur Conus \ \\ \ ,y . I. , 

; wxirnus A.DC , emo*. V »’iv 3 yf-. / 

%is EP * ^/Cdncipwtui:.,. • 

tjj-eadt? Iphosra inlqrfptus-.r. g^lVeut ji: u. . - 

conus ScalenusEDGjWmn : m-n., a :>p u.j-i 
itjs sdetmyqrtoxi P,ocntmra bafis I >per quodmnfuac 
I dfiujneter Jphtfjrs I>k* /Conum. icalenumj 


41 huius . 
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F D G minorem eile cono re&o A D C . Ducatur igitur 
per D verticem . planum parallelum bafi coni F D G , 
(ecans diametrum ML inpun&o K. Etliipponatur 
quod luper bafi FG & in altitudine I L , conftitutus 
fuerit conus re&us , qui cum fit in eadem Iphaara, non 
poteft efle maior cono ADC;fed conus FDG,erit 
minor cono illo cum confiftat liiper eadem bafi F G , 
& in minore altitudine , Icilicet I K . Minor igitur cft 
conus Scalenus F D G cono redto A D C , quod erat 
demonftrandum . 

PROPOSITIO XXXXVI. 

c ■ ' « 

Si conus circumfcribens Sphaeram tangat 
bafim maximi Coni in eadem inferipei , 
erit ille Conus Minimus circumfcripti- 
bilis circa eandem fphaeram . 

S it circulus A DBCjCuius diameter CD diuiiain 
I > vt fit C I dupla I D , & ab I pun&o er c&a fit 
perpendicularis ad diametrum I A , cui parallela du- 
cta fit CH, & in A pun&o tangat circulum re<3a_> 
F A E , concurrens cum diametro C D produ&a , & 
cum linea C H parallela I A in puncto F . Dico co- 
num ex rcuolutione trianguli EFC fa&um circa axem 
E C, efle minimum circumlcriptibilem circa lphxram 
ex reuolutione circuli A D B C factam . 

Quoniam enim linea EA tangit circulum ADBC 
in puncto A , & a contactu demiflaeft perpendicula- 

z ris 


li. Iib.it. 
Euclid. 
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ris diametro C D in 
I, ac etiam cum du- 
metro C D producta 
concurrit m E pun- 
dto, erit ficut C I ad 
I D, itoC Ead E Dj 
guare cum (per con. 
itrudtionem )C I fit 
dupla I D , erit C E 
dujda E D > & ED 
vna cum D I hocelt 
EI, erit dupla IC, 

Quare Conus fadtus 
cx rcuolutionc tria- 
guli A I C erit ma- 
ximus inlcripribilis 'k 
in Conofcx reuolu- 
tione trianguli EFC,cum EI fit dupla ICjideogue 
Conus ex rcuolutionc trianguli EFC fadtus erit mini- 
mus circumfcribens conum ex reuolutione trianguli 
A I C fadtum . 

Supponatur autem quod non fit minimus circum- 
lcriptibilis circa iphasram ex reuolutione circuli AD- 
B C , led quod conus tangens iphxram in K pundto 
foret minor : Ducacur igitur GKH linea tangens cir- 
culum ADBC inKpundto,&:conuenienscumaxe 
C D produdto in G , & cum linea Ff C parallela A I 
in H: Supponatur etiam quod per A punctum tran- 
leat linea L AM, parallela ipfi G K H ; & quod ex re- 
uolutione triangulorum GFiC,& LM C, lacti fint 




duo 
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i duo coni, Manifcltum cft iam quod Conus ex GHC, 
maior ericcono ex iMC fadlo . Sed conus fadbus ex 
i reuolutione trianguli A IC , maximus elt infcriptibi- 
lis in cono ex reuolutione trianguli EFC; quoniam, 

E I eft dupla I C ; lecus vero (e habet ad conum ex re- 
uolutione trianguli L M C , in quo etiam inlcribitur i „ 4 . h U i B , , 
nam LI linea , vel maior , vel minor, erit linea EI, 

Quare minorem rationem habet Conus ex triangulo 
A I C, ad conum ex reuoiutione L F C , quam ad co- 
: num ex reuolutione trianguli EFC* Maior igitur efl 
j conusex L M Ci quanti conus ex E FC?& multo ma- 
ior erit conus ex reuolutione trianguli G H C, qui tan^ 

; git Iphan-am in K, quam conus ex reuolutione trian- 
guli EFC, qui tangit baflm maximi coni in lph*ra_, 

A D B C inlcripti: quoddemonllrandum erat , 

' PROPOSITIO XXXXVII. ..« 

Hemifphaerio circumfcribere Co- 
num Minimum . 

S it Hcmi(phri?um A B C in quo fit inlcriptusco^ 
nus maximus EPF , cuius bafis EF lecct axem he- 
j miiphxrij BD in G,vcflt quadratum BD triplum, 
j quadrati D G . Sit etiam conus I H K> circumicribens «“* • 
Hemilphxrium tangenfque iplum in circulo E F , qui 
bafis cit coni Maxittji E D F , Dico Conum I H K,efle 
minimum circumlcriptibilem circa Flemilphaerium, 

ABC, 

Quoniam enim angulus IED eft redhi$,ern tri- 

angu- 
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angulum HED fimile triangulo ED G; & ideo fi- 
ent H D ad D E , ita D E ad D G > & ficut quadra- 
tum D E > vel B D , ad quadratum D G , ita linea HD 
ad lineam G D . Sed quadratum B D eft triplum qua- 
drati G D: quare linea HD ell tripla line* GD,& 
H G dupla ipfius GD: Igitur & Conus EDF maxi- 
mus conus inlcriptibilis cono H I K . Sed Corius HIK 
tangit &circumlcribitHemifpha:rmm ABC. Quare 
per ea quas in pnecedente dcmonftrata 1'unt , euiden- 
tilfimum eft, quod nullus minor conus ipfum circum- 
fcribere poiTit . 

0 * A 

COROLLARIVM. 

Eadem prorlus eft ratio circumlcribendi lpfi?roides 
vel Hemilpheroides,qu£e Iph arram vel hemiiph?rium. 
Nam ab Appollonio propofitione 34. libri primi de - 
monftratum , eft quod , h redta linea contingat Ellip- 
(Im cum diametro produdla conueniens , & a pundlo 
contadfcus ordinatim applicetur linea ad diametrum... 
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eadem erit ratio diamecrlproduwtje ad partem intcrocr 
ptam inter tangentem & iediiojicm, qua: partium tdia- 
metri ab applicata legaram, fient in fuperiore de Iph?- 
ra erat ratio CE ad ED ,vtCI ad ID. Sefta igitur 
primum diametro ( ipharoidis quidem vt fir cota ad 
partem luperiorcm fripia ficut CD ad DI, Hemil- 
phxroidis vero vt fit quadrarum totius triplum qua- 
drati partis inferioris , quemadmodum B D , G D ; ; & 
produ&a in ipharroide, donec fiat CE ad ED, ficuf 
CI ad I Dj vel tota CE tripla CI;&in Hcmi/pha* 
roidc, ficut in Hemilphario , donec tota cum produ- 
cta H D fit tripla DG: ncceflafium erit idem cfTo 
pumftum E in axe produ&o ipha** vel lph.xroidis,ac 
etiam in axe Hemi/phaSroidis vel Hemilphjerij prodn* 
Ctopundtum H i alloqui non foret eadem ratio totius 
diametri cum producta ad productam , qua? partium, 
diametri ab applicata diuilarum qu*a oontactu du~ 
cicur vficut »b Appdliomo lococitau» demonltratum 

elt . 1 i ■- ; » G c 1. 

• - i i CT 1 nt 'hsup rrrnbi iiba^xa )in ’1 ^ r» c?I 

PROPOSITIO xxxxvm . 1 0 

'IglJM.l-; Of! t A ] CIT cIugnt3'J-?J mU3 

Circa datam Portionem minorem He- 
mifph^rio circumfcribere cocum 
-jcii Minimum. J> adx b? 

'e ••• ' J . J. 1 u!i . jjrt ruw inv G TM vg 

Onapiatur fa<5tumj&q«od omnia /e&afintpla- 
| iio per axem ; vnde /it A B dimidiuiA petiphe-J 

i ria: potfionis , & H F E d i m id lufntfia n gul i per «xem j 

| 
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Appliceturigitur quadruplo EI) nota:, tedangu- 
lum equale excefliii quadrati BD liipra quadratum, 
E D, excedens redangulo fimili redangulo F E K Ipc- 
| cicnocoj& innotelcet linea FE,vnacum linea EK 
| fcilicct latera redanguli,quo redangiilum appffcatntfi 
quadruple E D excedit ip/um . Inuento igiturpundro 
F in axe produdo, inuentus ell Conus Minimus cir- 
cumlcriptibilis circa portionem datam . Quod facien- 
dum erat . l - 

1 

»y.«. Suci. 

1 

PROPOSITIO xux. 


Circa datam Portionem Maiorem Jle- 
mifpharrio circumfcribere Co- 
num Minimum» 

' . n 'i . i , . , r 


O Vpponatur iterum fadum leda omnia pland 
vj p^r axem ; vnde fit A G B dimidium peripheria? , 
8cFHE dimidium trianguli fedi exledione coni& 
portionis per axem > quare linea F H tangens periphe - 
riam in G diuiia erit , vt pars F G fit dupla partis G H ; 
& a G pundo duda lit ad axem BE perpendicularis 
G K , & iterum ad centrum D linea G D , & produca- 
tur B E in I , vt fit- B I diameter circuli cuius pars ell 
peripheria AGB; Manifeftum cft iam quod angu- 
lus F GD fit redus, & quod rcdangulum FKD fit 
«quale redangulo IKBjac etiam quod redangulum 
F D K fic «quale quadrato B D . Quantum igitur qua- 
dratum BD excedit quadratum DE,tantumrectan- 

Ia pr*ce- 
dente *B. 
probantur. 

K gu- 
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gulum FDK excedit idem q ua- 
dratum D E . Sed reccanguJum 
FED vna cum rectangulis FDK 
& KED fimul , aqualia liint 
rectangulp FEK vnacum qua- 
draro DE ; dempto igitur ex 
vtroque quadrato D E , erit rc- 
ctangulum F E K squale rc- 
ctangulis F E D & K E D vna 
cum rectangulo FDK, minus 
quadrato DE;vej (quod idem * 
clt ) excefiui rectanguii FDK, 
vel quadrati B D iupra quadra- 
tum D 'E . Rectangula vero 
FED, & K E D liint quatuor 
rectangula K E P ; F E enim, 
tripla elt KE. Quatuor igitur redtangula KED, vna 
/cumcxce/Tu feCtanguli FDK vel quadrati BD lupra 
quadratum DE firnuj, aqualia liint redtangulo FEK. 
Fiatigitfir linea AB quadrupla DE, liiper qua con- 
firmatur re&angulum AC a:quale excefliii quadrati 
BD lupra quadratum DE;iam produdta AB quan- 
tum opus in D , fiat rcetangulum BE squale rectan- 
gulo 4C,&f?mile redtagulo FEK Ipecie noto; data iam 
BP inedia proportionali, inveniantur extrema' qua-, 
rpm differentia A B , lcilicct A F & B F ; & iterum lii- 
per linea AF conlhtuatur reCtangulum A G, fimilc 
re&angulo B E vel F E K > K' producta C B in H , Dico . 

Quoniam redtangulum B E limilc elt rcdcangulo 
A G , erit redfonguium B E ad rcdtangulum AG,li- 



cut 
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cut quadratum BDad quadratum AF,hoceft ficut 
linea BF, ad lineam AF,vel ficut redfcmgulum BG 
ad rcdtangulum A G . Sed re&angulum B E per con- 
ftru&ionem squale eft redtangulo A C . Igitur re- 
dtangulum BG aquale elt eidem rediangulo AC, & 
«quale exceflln quadrati B D fupra quadratum D E . 
Lines igitur AB, vel quadrupis DE produdls , ap- 
plicatum eft reckangulum fimile re<£tangulo F E K ex- 
cedens re6tangulo BG squali exceflui Quadrati BD, 
lupra quadratum D E . Vnde neceflario iequitur,quod 
reiiangulum A H fit squale quatuor reetangulis KE- 
D; Et igitur quod latus BH,vel FG,fit squale li- 
nes KE: Impctflibile clt enim conltruerc aliud re- 
tiangulum fimile re&angulo A G & applicatum lines 
A B, cuius exceflits fit squalis redtangulo B G . Inuen- 
tum efi igitur piua&um K , & indepun&um F in axe 
producto, a quo du<Sfca tangens «Scprodudta in concur- 
lum cum bafi E A productam H , erit diuiia in con- 
ta&u G,vtfit FG du^>Ia G H* vndeinuentu&ell Co- 
nus Minimus circumlcribens Potionem lphsrs da- 
tam : quod facere oportebat . . i 


R x Qucm- 



Digilized by Google 



Iji HEjvmfrH AERIVM 

Quemadmodum obicruauimusm Coroll. Prop.4-. 
quod eadem erat ratio dcmonflracioms de conis mini- 
mis circum/cnbentibus Spha?roidem , qu« Sphxrarrt, 
ficut etiam dc maximis inscriptis » ita nunc obieruan- 
dum duxi eandem efferationem circqm/cribendi , &: 
inicribendi porcionesearundem , qua: portiones iph^- 
rae : Nihil enim aut mutandum aut addendum eft 
prarcedentibus demonflrationibus, pr«terquam quod 
quando dicitur reefongulum F K D aequale efferectan- 
gulo IKB ( quia «quale quadrato G K ) iam dicen- 
dum fit ( prop"er eandem rationem quam habent ad 
quadratum G K ; ,/ ynde etiam probatur eorum ad in- 
uicem .rquaiitas.-in fingulis vero reliquis in demon- 
ilratione prolatis, concordat pariter demonllratio cu 
portionibus fph«roidum , ficut & fphaera: • 

PROPOSITIO L. 

• • j V. . ' / ***♦•-' 

Condidi Parabolico circum icribere 
Conum Minimum . 

t 

S it Semiparabola ABC, cuius axis CD lectus fit 
bifariam in E puneeo , a quo ducta fit perpendi- 
cularis EB concurrens cum lectione in B: producto 
iam axe quantum opus , fiat F C «qualis C E, &, a pun- 
cto F,aa B, ducta fit recta & producta donecepneur» 
rat cum bafi DA producta 111 < 5 ; ducti etiam BD } 
concipiantur reuolui omnia circa axem FD,vnde fa- 
cta fine Conoides Parabolicum ex reuoiurione lemi- 

a , , para- 
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factus cx triangulo FGD, tan- 
gat Conoi'des Para bolidi fa- 
ctam cx rcuolutionc lemipa- 
rabol-e ABC: linea enim F B 
propter arquajirate linearum 
FC & CE ; &ordmatim ap- 


paraboli ABC , &c Coniis ex 
reuolutionc trianguli FGD, 
circa axem manentem FD. 
Manifeftum eft quod Conus 



i3 

F 


plicatam BE , tangit lectio- G LL 
ncin ABC in B puncto ;& ^ 

quoniam FB eft aup/a BG, 


• i 


^ Per 3 f • titv 


i.Appollo- 

Pij. 


erit Conus cx FGD factus , minimus circumlcribens 
conum cx BDE factuttv. Quare ex demortftrntis le- 
quitur, quod FGD minirhus fit circumlcriptibilisj 
& quod Conus ex BDE fit M.ix imus inicriptibiiis in* 
eodem ConoideParabolicO. Quod&c. J 


S it Semihyperbola A B cuius ax ii BC, trahfuetlib 
cfiameter B 1 , 8c ccntrtlm E * dueea autem fit tan- 
gens D F G , qua? tangat lectionem in F , vt fic pars 
D F dupla partis F G f quomodo aurem hoc fiat mo* 
apparebit: i ab Cautem fitordinatim applicata FHj 



Conoidi Hyperbolico circumfcribe- 
re Conum Minimum . ; 


pii Civj. j&jb iA J 
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Ec quoniam D F eft dupla F G, 
erit etiam DH dupla HC. Cum 
igitur per j6.1ib. i. Appollo- 
mj fit ficut 1 D ad D B , ita 1H 
ad H B, propter ordinatim ap- 
plicatam FH a contactu ad dia- 
metrum BCjerit componen- 
do ficut 1 B ad B D , ita 1 H & 
H B tanquam vna ad HBi& 
antecedentium dimidia, ficut 
EBad BD,itaEH ad H Bi& 


per 


conuerfionem rationis fi- 



cut E B ad E D ita E H ad E B ; 

& inuertendo ficut E D ad E B, 
ita E B ad E H i quare E B cfi: 
media proportionalis inter EH G 
Se E D. Cum igitur nota: finr 
recta; C E , & E B , cuius quadrato aquale eft re- 
ctangulum H E D i Applicetur ad datam C E , re- 
ctangulum aquale quadraco^EB , vna cum dimidia 
eiuldem, excedens rectangulo fimili rectangulo cui- 
dam K, fimiliterque polito, ( cuius latus maius fit 
duplum minoris ) quod fit CM, cuius cxccfliis EM 
fitrectangulum fimile rectangulo Kj, Inucnto iam_ 
lateri LM fiat ED «equalis, Se tertia pars CDfitCH. 
& B E media proportio ualis inter H E Se E D: Quo- 
niam ignur rectangulum CM aquale eft quadrato 
BE vn.i cum dimidio tiuidem, hoc eft in ratione lel- 
quialtcra ,& latus C1 eft leiquialterum lateris vel li- 
nea: HEf cit enim HD dupla CH, Se DE dupla_» 

EL, 
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£t > Sc-compofica igitur ex H P D E •dupli eam po.fi» 
tJe ex-C H & E L . j -Rectangu/um igitur CM, fclquir 
alcentm elt rcctangula H N , vej quadrati jBE; Jnuenr 
taigimrluncin lin^lCE not^puncta H & D; vnd? 
mauijefte apparet quod tangens , ductaapuncto D in 
rraniuersa djametrojael bafim CA lectionis productam 
in G» tanget fictionem m vt fit pars P E dupla.# 
partis FG . Si igkur conuertantur circa axem PG 
cr wngu|um D G Cj & Icmihypcrbola B A, licta erunt 
Conoides Hyperbplicum, & Conus Minimus circunv» 
finpcibdis cjrca iplum>&fiab F ducta luerit line<u# 
F C, fxreuojutionc trianguli F H C fiet etiam Conus 
Maximus infiriptibiiis in eodem Conoide Hyperboli- 
co, quemadmodum ex iupra demonftratu mamfefie 
; apparet . • 

Finitis iam quantum opus de inlcriptioiie » & cir-r 
cumlcriptione Conorum circa lolida rotunda > vel itu 
lolidis rotundis, ex r^uplntipne eur narum, fiue ex eir-* 
culis, vel ex coni lectionibus genitis, iam conlequcns 
videtur aliquid de circmnlcriptipne St.infcripwone eo- 
rundem lolidorum in conis & cifca conos dcmonllra-. 
rc i m quibus ob facilitatem breuisede conabor: Pri- 
mo igitur notandum eft,quod minimus conus cir- 
cumfinbens Iphacram fit conus laetus ex rcnolutione 


trian- 




i 


| 4 6 bului 

| quoniam 
fune ub- 

geoto. 


Conni pro 
prius mi* 
oor eft onj 
Di alio eo. 
do circum* 
fcribentCJ 
cande por- 
tionem. 
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cr ianguli rcctanguli , cuius Hypotenufi eft tripla ba- 
fis : quod intuenti figuram Prop de circumfcribendo 
lphara Conum Minimum liquide apparebit; in fi- 
gura enim A F , & F C , funt aquales & ideo E F tri- 
pla FC. Quare maior eft ratio lphara infeipta tali 
cono , quam cuicunque alio. Conorum vero inlcri- 
ptorumm lphara maximus eft ex triangulo, cuius la- 
terum quadrata funt iri racione ficue hi.&j. hoc eft 
in ratione laterum Cubi & Pyramidis in lphara inferi- 
prorum & diametri ciulclem lphara y qua etiarri eft ra- 
tio laterum trianguli genetricis maximi coni inlcripti 
Hemilphario,ficut ad propofitionem 1 3-adnotaui- 
mus ; Quare fi conus factus ex triangulo , cuius latera 
non fint in illa ratione, vel inlcripti lph?ra vel Hemil- 
phario i tunc lphara vel Hemilphariurn illis circum- 
lcribens non erit Minimum,iedlpharoidesvel hemii- 
pharoides aliquod erit minus. Quamuis autem iio 
omni cono recto inlcribi poterit vel Sphara,vel Hc- 
milpharium, vel Portio quauisalia fphara; attamen 
quilibet conus proprietatem habet peculiarem adin- 
lcribendas portiones Iphararum ; noc eft vt cuilibet 
portioni conueniat Conus Proprius , qui inlcribendis 
portionibus minorem rationem habeat quouis alio , 
circumlcribcndis vero portionibus omni alio maio- 
rem ; & ideo» vocari poceft Conus Proprius . 

Obleruandum etiam duxi quod cono Scaleno in- 
lcribi non poftit Iphara.quod fic demonftrabitur. Sup- 
ponatur enim fi fieri poteft , quod in cono Scaleno A- 
BC, inlcripta fuerit lphara DEF,& lecentur ambo 
plano per axem iuxta maximam & minimam lineam 

inlix- 
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in iuperficie Coni, vnde faCta lint triangulum ABC, 
& circulus DE F. Larera igitur A B 8c BC trianguli 
ABC, tangunt circulum D E F , ir^ punbtis D & E , 
qua* connebtantur linea D E ; & quoniam linea DE, 
in iphara erat diameter circuli , vtpote ie<5ta plano per 
lineam DE ad triangulum A BC-per axem recto i 
quare etiam in cono ABC ex eadem lectione perli- 
neam D E fit circulus ( oportet enim quod circumlcri- 
ptus conus tangat inlcnpMm lpharampcrcirclilu.nl.) 
SectiQ igitur cum Iit circulus, eft lubconfraria baft 
A C , &s latera trianguli D B E ,lcilicet Dd3ad.BE,fjb 
cut CB ad B A trianguli A BCj quare lartis B E ma- 
ius, elt latere B D . Sed iiint aquales , proprerea quod 
tangant circulum DEF,du<Ste ab eodem puncto Bj 
quare* tuppoficio fella eft , & Sphatranon potelt inlcn- 
bi Cone* Scaleno , ita vt tangat dium m circuio iicut 
propoiitumerat. 1 n.u '• ; - 




Digitized by Google 


I-3» 


HEMISPH AERIVM 


Per », p*r- 
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PROPOSITIO LIL 

Mindr portio fphsera? maiorem rationem 
habet ad Conum fiium Proprium 
circumfcribentem quam Ma- 
ior ad fuum_» . 



S it Portio Spharrac ABC cuius centrum D , axis 
B E productus in F , vt fit F B ad B E , ficut qua- 
dracumcx AB ad duplum quadrati ex AE,& circa_» 
axem F E & fuper baii portionis A C fiat conus A F C ; 
qui propterea arqualiselt Portioni ABC quoniam 
ex ijs quae lam dcmonftrauimus(diuisa BE bilarium 
in G ) eft ficut F D ad B D , ita B D ad GD, erit F B 
maiorquam BG. Diuidatur itaque bifariam FG,& 
a?qualis dimidia? fiat GHjquare FG ell dupla GH. 
Per H iam agatur planum parallelum bafi AC , & 
circa axem FH &lupcr eodem plano conftituatur co- 
nus I F K , tangens portionem ABC, qua? produca- 


tur 
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cur vique ad planum IK,in L,& M ,& conus A FG 
in N,& 0,m eodem pia no; Quoniam enim eftfi- 
cuc F D ad B D, ira B D ad G D , & ira F B ad B G ; 
er ic componendo fimul FD &BD,ad BD& GD, 
fimul, ficut F B ad BG; quare fi planum bafi paral- 1 
lelum thmfibit per Gpunbhim, inceriecabic in conta- 
ctu Conum IFK cum portione L B M ,8c iecabit la- 
tera eius in eadem ratione qua axis FH in pun&oG, 
Icilicet vt pars ad vercicem fit dupla reliqua: ad bafim ; 
vnde manifeftum eft quod conus IFK fit minimus 
circumlcriptibilis, vel conus proprius Porcionis LBM . 
Producatur etiani planum A C ad interfe&ionem co- 
uri ! F K in P & Q, & Conus A F C producatur ad ph- 
num IK,& fiat Conus N F O . 

QuOniam igitur Conus AFC eft «qualis portioni 
A B C , Sc ad Conum P F Q, habet rationem quadrati 
AE ad quadratum PE ; Portio ABC ad eundem conum 
P F Qjiabet eandem rationem quadrati A E ad qua- 
dratum PE; Conus vero" N PO ad conum I F K ean- 
dem rationem habet , quam Porcio ABC ad conuiru 
PFQ, (eft enim NH ad IH, ficut A E ad PE. j 
Sed conus N F O maior eft portione E B M , quoniam 
maius eft incrementum lolidi contenti inter plana_> 
A C & N O in Cono quam in portione ; Maior enim 
cftbafis N O ^ukmvLM; &ideonroioreriri rationem 
habet conus N F 0,ad conum IFK > quam habet por- 
tio ad euftdena conum IFK- Sed ficut conus 

NPOad conum IFK; ita eft portio AB«C ad conum 
PFQ^Maiorem igitur rationem, habet minor portio 
ABQ a<d conum PF-Q^quam maior portio LBM } 

Sz ad co- 
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ad Conum Iiium proprium circumlcnptum I F K, qui 
minimus eftcircumicriptibiJis circaeam . Sed Conus 
P F Qjion cft conus Proprius portionis A B C, & ideo 
maior eil cono proprio i mulco igitur maiorem ratio- 
nem habet Mnior Porcio A B Cad conum Iiium Pro- 
prium, quam habet Maior portio LBM ad Conum, 
iiium Proprium I F K, quod erat propoficum demoa- 
iiare . 

, r P !b-:itr • it ..i; ..nvr h.. v/ 

COROJLLARIVM. 

t , - .. . jt r : I rfit *\ i • 

Ex hoc colligitur , quod ficut in Minoribus Portio- 
nibus , maior elt ratio portionis ad Conum PropriuiTL» 
circum lcnbentcm , ica ad Maximos Conos inicriptos 
maiorem eciam rationem habebunt Minores Portio- 
nes , q uam Maiores . i ; ' 

Notandum etiam eft, quod tota harc demonftracio 
de proportione portionum Spharrarum ad conos /iios 
proprios conueniat etiam ad demon Itrandam piopor- 
tionem, quar habetur in portionibusSphieroiduxa,, 
lcilicet quod minor portio Ipbseroidis ad conum jiium 
Proprium maiorem rationem habeat quam maior ad 
Iiium,. 

PROPOSITIO LI1L ■ : 

Cuicunque Cono re$o cuius trianguli ge- 
nitricis Hypotenufa non fit maior quam 
tripla bafis,infcribere Sphaeram vel por- 

i tionem 

*-■ '■ ■ ■«— — ■ — — 
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tionem fpha?rae Maximam quam Pro 
priam dicimus . 


I'l , . : iin /i mnot| XJi;tnon,> i . 

1VT P^aiidij m efi., quod cciamfi in praecedentibus 
X N Cotus ^Qpnjj etrcurniccibencibus Spbgram 

&lptucrar»m Pomonps loquaci fimus,. 4; natura co* 
rum, 4ft^wimti$at«r quibus fam mimifeftum cftvsu 
4c fic vocentur ; acfcamcouunc de mlcrtbcndoSphte- 
& lpba?rarum pptrtones abturi/Liccbic bictxpl icare 
ftiain naturam earum qua? infaibefflda?Juii£} quaema* 
xime confilt in eoqudd finc portiones maxima? . Et 
licet in eodem ConofUec non m 6mni)mfcribi poterii 
Sphajra, vel qu<eui*aba portio Ipbatrxr ♦itjmper tamen , 
quae Propria vo^at-ur i erit maior iphanri > vel quacun- 
que alia portione iphterte in eodem cono mitxubenda . 
v ji^irigiturm figui^ja-ima Conus redus A B C, &iru 
eo i n icri pta -Portio. Spnanrt - D E F G tangens conum in 
Fi Vt pan :E ; Bx vel F B fic dupla reliqua? EA 

v ?! &Q. • DlCo Portionem DE F G > efle Propriam & 
marlp^iin inlGOpcitulem in cono A BC. Si enjm non 
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1 Pefpr*ce- 
i dentem. 


Vide ft.de 
Cono *ep 
fui tintm . 


fit maxima, fupponatur quod portio K H I L ( quae (it 
maior portio /phaera ? ) in eodem cono ABC inicripta 
& tangens illum in H & I foret maior vel laltem arqua- 
lis. Et quoniam portio KHIL /upponiturefle Ma- 
ior portio Sphser* f maiores aucem vocentur portiones 
illae Ipharrarum quae maiorS rationem habent adlph^- 
ras quarum iunt partes ) quam fit portio DE F G , ha- 
bebit ad conum liium proprium minorem rationettij 
quam habet portio DEFG , ad conum 1'uum proprium 
ABC. Sed conus ABC maior elt cono proprio por- 
tionis KHIL; tangit enim eam . Multo igitur ma- 
iorem rationem habet portio D EPG,ad conum ABC, 
quam portio K H I L ad eundem conum ABC. Ma- 
ior cit igitur portio DEFG portione K H I L ; quod 
primo demouilrandum erat; Non maior elt igitur 
Maior portio /phaerar. !«• * >t: v: ..r ■ ;■ , 

Supponatur iam quod Portio Minor Hemilphaerij 
poifit efle^iaior portionfe DEFG, quae ideo tanget 
conum ABCjitifraplanuin EF,in pundhs H & I, 
& fit iterum in iecunda figuraporno KHIL: Fiat au- 
tem Iiiper bafi portionis DEFG conus ei aequalis DBG, 

& cir- 
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& circa eundem axem B O conusproprius ABC tan- 
gens portionem DE FG (non refert autim vtruiru 
conueniat in eodem punifto B an non . ) Producatur 
lam portio K H l L v«ra bafim A C & fiat fi tn ilis por- 
tioni DEFG, qua: fic M H I N •» Ducatur eciamper 
MN planum parallelum bafi AC prodmftum vlque 
in eoncurlum coni ABC produtti in P & Q^ 

Quonii igitur Conus DBG aequalis cft Portioni DE. 
FG, erit & conus MBN *quaJw portioni M H I N,i'unt 
erfim vicifllm fimiles& coni Sc portiones & ideo al- 
ternarim arquales fuper ijlHem bafibus conftituti . Sed 
portio M H 1 N , excedit portionem K H I L maiori 
excefiu , quam Conus MBN excedit Conum D B G i 
Pars enim portionis lignata literis M K L N, maior eft 
parte coni MDG N . Quare ex aequalibus dedu&is 
iniqualibusqux remanent inaequalia erunt, & Maior 
erit Conus DBG vel Portio DEFG » quam Portio 
K H I L . Igitur portio DEFG cft propria inlcripti- 
bilisCono dato A BC,& maior omni alii portiono 
mlcribenda quod fieri oportebat . 

Qimad vero circumlcriptionem Coni cuiulcunque 
dati portione Iphaer# propria , opus mihi non videtur 
alia demonftrationc, quam quavfi liimus in praece- 
dentibus. Circumlcribatur enim primo conus datus 
Cono minimo, deinde in eodem Cono Minimo mihi*- 
b*cur Portio propria , & illa Portio crk propria & mi* 
nima circurolcribensconum datum i quod latis ma- 
aifeftc apparebat ex prarmiflis . Iam vero videamus 
quid de lphaeroidibus&de inicribendis&circum/cri- 
bendit Conis urca illa dicendum fit . 

PRO- 



Digltized by Google 




, 44 HEMISPH AERIVM 

L- PROPOSITICTLIV. 

- • . ♦ * r* : »*•* • 

Si Sphaeroides fecetur plano ad axem re- 
do vtcunquededa autem fuerit & fph^- 
ra plano, vt fint fegmenta axium vtriu£ 

. que in eadem ratione, Portiones Sphae- 

roidis funt ad inuicem , ficut funt Por- 

• 

.tiones Sphaerae . 


S/f 

zLZ D 


' C-. 


. irii.up , ) 


N [■—- 0 


Xj 


S it enim SpKarroides/cuius axis A B, centrum C 
le&um vteunque plano ad axim redfco per pun- 
ctum D, faciente le&ionem EF bafim communem 
Portionum EBF, & EAF. Sit etiam Sphsra, cuius 
exis GH le&uslic in eadem ratione in pundfco l,<jua 
ie&us eft axis AB inDv&perpunClum I agacurpla- 
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num ad axem rc&um KL: Secencur omnia plano 
per axem in vtroque Spharroide & Sphiera, &ab vtriufi- 
que centro C , & O , erigantur perpendiculares C M , 
& ON. 

Et quoniam eft AD ad DB, ficut G I ad I H , & 
diuililunt AB & GH bifariam in C & O ierit ficut 
recbngulum ADB ad re&angulum ACB , ita re- 
(ftangulum GIH ad re&angulum G O H i compofi^ 
ta funt enim ex ijldem proportionibus. Sed ficut re- 
«ftangulum A D B ad reciangulum A C B , ita eft qua- 
dratum ED ad quadratum MC,&ita etiam quadra- 
tum KI ad quadratum NO. Du&is iam lineis NH 
& KH, in circulo, & M B>& EB in Ellipfi, conci- 
piantur ex reuolutione triangulorum N HO, K H I', 
EBD, & MBC, fieri quacuor Conij qui quoniam; 
bales eorum funt proportionales , videlicet bafis ex KI 
ad bafim ex NO, ficut bafis ex E D ad bafim ex MC, 
ac etiam altitudines IH ad OH, ficut DB ad CB; 
erunt Coni ex illis fa&i etiam proportionales j hoc eft 
Conus ex EBD ad Conum ex MBC, ficut conus ex 
K H I ad conum ex N H O . Componuntur enim ex 
eifclem racionibus. Producantur iam axes eorum , & 
fiant A P aqualis AC,& GQjequalis GO. 

Et quoniam demonftratum eft quod ficut PD ad 
D A , ita fit portio Iphseroidis E BF ad conum eius 
E B Fi & ficut Q^ad I G, ita portio fpha:r se K H Lad 
conum fuum KHL:iunt autem esedem rationes PD 
ad DA, & Ql^ad IG; Eadem igitur eft ratio Por- 
tionis Sphxroidis EBF ad conum liium EBFj quie 
portionis fphserc K H L ad portionem luam K H L : 


Arch. d« 
Coooid.dc 
: Sphzroid. 
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,Li cadum vero ratione dft contis E B F ad coiuitn cx ru*- 
uph*rione trianguli MBC, hoc cft dimidium Hcr 
milpha?j'pidis j qua conus K H L adconumtcx N H O, 
lciliccc dimidium Hemiipha:rij ; &ad quadrupla po- 
ttqriO«urn Portio Splmoidis E B F erit ad cotum Spli?- 
foidcs , ivcuc Portio Sphamc K H L ad totam /pha-ram; 
Quare (i Axes Sphaera* & Spha:roidis ic&i fuerint in ea- 
de#» ratione, erunt & portiones earum difletta: in ea* 
dem ratione , quod demonltrandum erat. 

Notandum clt , quod non dilfarac ratio dcmonftra* 
nonis in ipharoidibus ,qu«e fiunt cx rcuolutiDuc Elii* 
tofis circa minorem dipmeirdrQ» nec cuiuslibet Splia* 
xoidis leiti lecundum qnamtunque diametrum, pla- 
^ij, quaenbh lixnt ad diametros recfciJcdiecundurrL. 
.ordinatim applicatas reCbs ad eaidem diarrietros . Eli 
ttiam&^alpecicsSpha:roidnm,.quar lolum propria 
cti Conw Scalenis i ia his enim inftfibunWf A lpha» 
toidia Scalena vocari pofliinc, fi tamen inrcr iphiroi- 
dia numeranda finti Non cmm ex reuolucionc eilipfis 
yel cum fias alius curua: generantur, fcd potius Sphx* 
roidia torta videntur efte ,qufadtnodum etiam&Co- 
ni Scaleni , Coni torti , nominari poterunt : Eandem 1 
vero rationem habent ad Conos iiios circumlcriben- j 
tes , & inicriptos , quam reliqua iblidaex reuolutione { 
curuarum circa manentes axes genita ,ad Conos luos | 
proprios. Sed de his nihil amplius iam diccndunu» 
duxi. 

-jv/i oili.i lb UJiQ'. rmhi.-i «J I 
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PROPOSITIO LV. 

In Cono proprio circumfcribente fphae- 
ram non poteft proprie inlcribi 
Sphaeroides . 

Iat Conus Pro- 



F 



B 



F / 

I \ 

H \ 

e y 



i/ 

D \ 


prius circulcri- 
bens Sphaeram, qui 
leCkus Plano per axe 
exhibeat triagulunu 
A B C , & axem eius 
BD diuidentem ba- 
fim A C in aequalia 
in puncto D . Diui- 
dacur iam axis DB in 
punCto E, vc fit DE 
tertia pars ipfius DB, 

& per E pundu tran- 
lcat linea F G paral- 
lela bafi ACdiuidCs 
etiam latera BA,& 

B C , in F , & G , vt fit A F , vel C G tertia pars A B , 
vel C B . Quoniam igitur per conftru&ioncm Conus 
erat Proprius inlcribcns Sphiram , erit in triangulo 
per axem latus B A, vel BC, triplum AD vel DC; 
& ideo circulus inicriptus triangulo ABC tangens ba- 
fim A C in D , tanget etiam latera A B & C B in pun- 
&is F & G j /unt enim tangentes duCfce a pun&i / A , 

T z vel 
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vel C, omnes squales , quoniam A D, squalis cft D C . 
Inlcribatur i£itiir cirtolus f HGD lhtrianjgulo ABC ; 
&quomam redta BF tangit Circulum F H GD in F, 
& ab Potdiqatim applioKacft Unca FEad diqmetrum, 
erit fttuo B D ad D E , ita B H ad H E . 

Supponatur iam qliod polllt etiam Ellipus tranfirc 
per pundta FDG & iillcribi ift triangulo ABC, vc 
tangat latera AB,& CB,inpun£bs F,&G, sicca- 
re axem DB in puncto I. 

Quoniam igitur linea BF tangit Ellipftm in pun- 
<5to F,&ab F ad diametrum eius ID ordautim ap- 
plicata cft F E, erit ficut BD ad DE, ita B 1 ad 1 E . 
Sed ficut BD ad D£,itaeft BH ad HE , quare lacut 
B H ad H E , ita etiam eft B I ad IE . Quare idem tft 
pun&um I & H ; & non poteft inlcribi Ellipfts io» 
triangulo ABC tangens latera eius in F , D , & G ■, 
&ideo in cono fadto ex reuolutione trianguli A D B 
non poteft inlcribi proprii SpharrdideS , quemadmo- 
dum in propofitione enuntiatum eiit • • ■ > 


PROPOSITIO LVI. > 

• - • * , 

. ’ • l: ' 

In omni Cono prsterquam Proprio in* 
fcribendse Sphat^se, inferibi pb- 
teft Sphacroides. 

S it datus Conus A B C > qui non fit Proprius inierim 
benda? Sphara : , & diuidatur plano ad baftm A C 
parallelo per puntftum G in axe , vn iit G D tertia pars 
tdtrns B D , locante etiam lacer* Coni ABC in E & 


F, in 
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F,in eadem ratione , qria fccatur Axis HD. Con- 
cipiatur Coniis idcari planopef- axem BD,«3u in eo fu- 
matu* ppn&upiH^ ita \* fit ficiit Bl>ad D£> jica_, 
BH .id HG. Daco igitur. axe HD, & Jrnea EG or- 
dinatim applicata^ aefer i ba t u r circa eutidcm axem El- 
lipfiSjJerpuAfia.fe & F; quomodyautem hac facien- 
dum fit docetur a Mydorgio Iibro-fecnhdo Conico- 
rum Prop. 6 .<& cuicunque licet hiodice verfato inCcp 
nicis manifeftuta eft. 

Quoniaigicur ipundo E in fedtionc ordinatim ap- 
plicata eft Jinea E G ad diametrum H D , & inaxe H D 
prodmfto eft punctum quoddam B,a quo eft eadem ra- 
tio BDadD G qua: BH ad H G y Si igitur ab eodem 
pundto Bdudta fuerit ad pundtum E in fedtionc linea 
B E , ip ia tanget fedtionerri in eodem pundto E , Sc rea 
uolutis omnibus circa axe BD/adfca erunt Conus ABC, 
&in eo inlcriptum Sphieroidcs ficut opotrebat. 

DEFINITIONES. 

Similia Sphsroidia vocantur illa quorum diametri 
coniugatx genetricum figurarum funt in eadem ra- 
tione, &qu.-e fadta liintcx reuolutionc figura: geni- 

* mm tricis 
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tricis circa fimilem axem . 

Similes vero Portiones Sphanroidum vocamus eas, 
ejus habent axes fuos ad integros axes Spharroidum., , 
quorum iiint partes , in eadem ratione, licet Sphatroi- 
dia fuerint dillimilia . 

PROPOSITIO LVJI. 

In omni Cono re&o infcribi poteft quae- 
libet PortioSphaeroidis alicuius, praeter- 
... quam portio illa, cuius axis eft ad axem 
integrum Sphaeroidis, Acut axis Pprtio- 
: 'nis propriae Sphaerae in eodem Cono 
infcriptibilis , ad axem Sphaerae cuius 
... pars illaeft. 

S it Triangulum ABC 
fe&io Coni redh per 
a*cm ipfeaxis BD le- 

&us in E , & F , in tres 
partes «quales ; & per E , 
du&a fit re&a IE bafi AC 
parallela,# in B D quan- 


.'ii ji 



H 


Wm 

Hll 

A 

L . C 

i j i . ■ • 

,.y : . 

i 

i.nii c: - 

• 

K 
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fumatur vt cunque pun- 
&um G : Mandcflum elt 
quod B G maior erit qua 
GEjquare maior erit pro. 
portio B G ad GE , quam 
B F ad F E » & ideo m li- 
nea F E erit aliquod pujviium , vtpotc H , ad quod eric 

BH 


Digitized by Google 






DISSECTVM. H 


BH ad HE ficuc BG ad GE^ Iterum manifcftum 
eft pofle conftitui Sphccroides cale , vt minus iegmen- 
tum axis fit HD>& reliquum fegmcnrum DG,irb 
quacunque ratione data ad illud ;&qaod foret BH, 
ad H £, ficut B G ad G E . Hoc igitur foppofito , mi- 
nifcltum cfl quod portio illius Spharroidis erit Pro- 
pria inlcripca in Cono A BC , & quod tangee illum in 
! plano per IE du&o. Vndc manifefte apparet quod 
! quaelibet ponio alicuius Spharoidis potent mlaibiiii 
eodem Cono ABC, quod primo probandum erat, 
praeter vnam , quod fic etiam. probabimus. Si cmm_. 
luerit BH, ad HE, ficuc BK*ad KE,&jdiuisaH K 
bifariam in L,&dudfa LI fuerit perpendicularis ad 
latus A B ; tunc figura inlcripta em Porrio circuli , & 
ex reuoiutionc omnium circa axem BD, faeba erit Pon- 
tio SphCTx proprie inlcripca in Cono A B C ; & in ill«i 
ratione axis H D, ad axem H K. non poccil alia figu- 
ra inicribi proprip in Cono A. B.C, quod eriam craf 
probandum. •• . - ' • «•■•ira/: j. • '>}, 

Hic notandum quod Portionum Sphaeroidum qu£ 
proprie inlcribeda: iiint in Cono aliquo , in quo etiam 
aliqua iphxrac Portio propria inicribendafir , finguix 
minores portiones iiinc Sphxroidum oblongorum , & 
fingular maiores iuncSphxroidum latOrum portiones; 
In figura enim prxcedcnte,fi inicribcnda fufcrit Portio 
Minor Sphxroidis quam cfl: Portio Sphierx propria in 
code-Cono inlcripca, axis cius habebit minorem ratio- 
nem ad axem totius Sphxroidis,quam habeat H D ad 
axem totum Sphxrai H K ; quare maior erit diamcccr 
Sphanoidis quam fit H K diameter Sphxrx . Ponatur 
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igiturpunchimG pro termino diametri vel axis alicu- 
ius Spn«roidis,cuiuspomo fiipra planum A.C confli- 
tuta infer ibcnda fic proprie inConoABC, & quoniam 
ncceflarium cfl vc tangatConum in I, erit aiter termi- 
nus axis inter F ,6s H,& ; ideo mujtdmaior erit axis fphf. 
roidis ,quam axis Splucra? HK. Sed quadrata ordin si- 
tim applicnraru in Sph«rafunt «qualia rectiangulis ex 
iegm entis diametri tadhs jfcilicet q uadratum 1E «qua- 
ie efl retlangulo HEK : in Spban oidc vero quadratum 
,liE minus cli tecftongulo ex fegmentis diametri facio j 
confojuenter reliqua omnia ordinatim applicatarum 
quadrata minora erunt, quam fine rc£bmgula esc ieg- 
im entis diametri vel axis Spfisroidis faCh. Quare odina- 
:tSm applicata ad centrum Sphsroidis minor erit, quam 
dimidiu axis j & ideo iplueroidcs oblongum erit , cuius 
Fortio .Miiior., quam Portio propria Sph«rat in Co- 
•no ABC ifdcriptai infer ibenda efl, Simili modo dc- 
monflrari potefl omnes Portiones proprie inferiben- 
das, quae maiores funt Portione propria Sphxrx inlcri- 
■pta , efTe Portiones alicuius Spnseroidis lati ; minora_, 
enim Jtinn re&anguJa ex fegmentis axis , quam fine 
^badrata ordinatim applicatarumadaxem. f 
y Exdemonftratis etiam colligi potefl, quod omnis 
portio manor Sphacroidis proprie in Cono infcripta_> 
-maior fit Portione Sphxra: propria eiufdcm ConiiMa- 


Quod autem fit aliquis Conus redtus , in quo nulla 
potefl portio Iphaerie proprie infer ibi, manifeftum efl. 
Nam omnes Coni, quorum Idtusmaius trianguliper 
itxem maius efl quam triplum bafis, ( quemadmodum 


in trian- 
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in triangulo A B C> inquo ftc latus A B maius quami 
tripjum A C ) hoc habent proprium , vt eis nulla poi- 
■ ficinlcribi Portio iph^ra: Propria. Dimla erupi AB 
| trifariam , &: fafta A D tertia parte ip- 
lius,crit redta AD, maior bale AQ: 
quare fi,at A F xquajis AC» &ab F,ad 
latus A B perpendicularis erigatur F G , 

& a pun&o D , linea D E parallela F G . 

Quoniam igitur A F , &c AC lupt 
aequales ; anguli etiam F , & C » rc&i , 
erunt F G £ G C etiam aequales ; qua r 
rc li fa&p G centrp , & ,G F , vel G C 
interuallo , dclcribatur circulus , tan- 
get lineas A F & AC, in pun&is F &e 
C, non tanget vpro lineam AB in pun- 
dlo D , quare ex reuolutionc trianguli ^ 

& circuli circa axem BC & centrum G , fa&a /pharr* 
non erit proprie injeripta in Cono ex reuolutionc tri- 
anguli ABC fa&o. Sed /pha:ra fa&a cx reuolutionc 
circuli ex radio E D. circa eundem axem BC» tanget 
latus Coni proprie in pun&Q D;i?d idcirco non taiir 
get bafim Coni in C puncto , ficuc oportuit i maipr 
cnimell EC linea, quam ED radius Sphaera: . Non 
potcll igitur lnleribj proprie lpha?ra multo minus Por- 
tio Sphaerae. .Oportet enim quod pun&um E Iit ecp- 
trum cuiulcunque Sphaera: vel portiqnis iphaefx , gux 
continget Jatus AB in D. ui> 

Nota etiam , quo.d in huiulrnodi Conis Sph^roidja 
vel portiones Sphaeroidum proprie inlcribepdx ,iint 
omnes oblongae;dn^ta enim PH ad «em B C pcf-j 
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pendi- 
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pcndicfrhri , Arfft€toficut BCad OH 
ita B I 'WI H-, eHcICSxis SphtWOidis, > A rv.i 
proprii wilerib^di in Cono ex rcudu- 
tionc trianguli ABC fa#o;&Cril! fedb 'A. mti 
DH ordinarim applicata ad diame- 
trum vel axem 4 C- Scdrc<5tangulum 
cx Icgmcntis diametri CHI, maius eft 
quadrato cx D H » ("circulus enim circa, 
diametrum IC noh ihfcribi pottlVia. 
triangulo A B G , rmlko minus Sphar- 
roides latum cuius minor diameter IC.) 

Similiter &omrtia te&angula ex leg^ 
mentis eiuldem diAmetti IG, maiora ^ • ' 1 
erunt quadratis ordinarim applicatarum i quare dia- 
meter I C lemicllipfis in triangulo ABC inlcripci 
Maior erit diameter iplius lemiellipfts * &: ideo quod 
fn&um orW IpBsroides , ex reuoturione eiuldem lc- 
ntoellrpfe, erit oblongum, ficut diximus. Manife- 
ftum e& etiam ,qudd omnes portiones qdat in huiul- 
modi Conis proprie inlcribi po^fint. fint etiam Portio- 
nes fphatfoidum oblongorum, cuius dcmqllrationem 
quoniam fiicillimftfm, breuitaris caula omitto . Splue- 
roidla vferb lata & eorum Portiones in nullis Conis in-> 
feribenda lunt , praeterquam in quibus etiam portio-; 
nfelphfcrArfi proprii inlcribi poliunt j fnedium enim. 
tefeiKmJtWwrJphrtraVeliphaer^ portio, inter Iphxroi- 
dia oblonga , & lata , & eorum portiones* quod cuiuis 
ittt«ei«i^eisman?iftflt^ apparebit. u<, , mtiu aV 
^nfeollbidis Oarabolici Inlcriptioadeb facilis clt, vt ni- 
hlNe^lfo dieendumputem,ied Ibiumvtteuideas Proo 
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pofi- 
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politionem jo. de Circum fcnpcione edu/clem Cono 
minimo ,Amde inuentio diametri eius cfare apparebit 
qua unuenca vnacum pund» contadtus in latere tri* 
anguli per axcm>a quo ordinarim applicata ad diame- 
rrum Atiani data eft ; qua cognita /latus re&um & to- 
ta ledho manifefta erit* Manifeftum eft etiam quod 
licur in mlcribcndis portionibus Sphaerarum, vnaloi 
Ia portio poilic m eodem Cono proprie inlcribi , ica_, 
etiam deConoidibus Paraboiicis dicendum Ut, nillla 
enim alia portio praeterquam vnalola poteft proprie 
inlcribi in eodem Cono . ' < • • ; u ■ rioq 

In omni vero Cono , infinita Conoidia Hy- 
perbolica proprii inla-ibi poliunt; vnde palam 
fit analogiam efle quadam inter illa & Sphseroi- 
dia ; ficuc etiam inter Conoidia Parabolica , 6 c 
Sphatrarum portiones ; De Sphatroidibus enim 
iam dcmonltrauimus infinita poflein omni Co- 
no proprie inlcribi . 

Nunc autem repetamus fi- 
guram Propofitionis 51. In_> 
triangulo G D C diuilo paral- 
lela P H baii G C , liippona- 
tur axis C D produci in infi- 
nitum , & in produdro lumi 
vtcunque puncium I ; lecun- 
dum vero diftantiam quam ha- 
bebit I a pun&o D, cadet etiam g 
puncium B , ( quod vertex elt 
lectionis ) vel propius vel longius ab eodem pun- 
cto D ; oportet enim quod eadem fit ratio I D ad D B, 

"tA: i V * &IH 
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& IH oti H B i quare Q I pun&um foret propius, etiam 
(e B accedet propius, & fi I longius, tunc & B diila- 
bit etiam plus ; vteunque vero fuerint > iemper tamem 
Hypctbolicaie&io continget latus DG triaguliDGC 
in pundloE; vnde exxcuofutione trianguli GDC , yna 
tum curtfo hiperbolici Afl circa axem DC> facta erunt 
Conus eo iiliCtiptUm proprie Conoidcs Hyper* 
bolicum • Maximum autem non poreft dari, quoniam 
fCmper poteil dari maius: lic etiam de iphtroidibus 
tnamfeltumeftquodporciones eorum iemper augeri 
poflint : Portionum vero Conoidum Parabolicorum , 
&ipha*arUm non poteil dari aut maior aut minor, 
vna enim fola proprie micribitur non plures. 

Opus cftiam vc aliquid didimu6 de iniariptiono 
maximorum Conorum in portionibus ipliaaramnx, , 
vel lphanroidum, vel Conoidum Parabolicorum ,vcl 
Hypcrbolicorum , il‘d omnes ln riuub quafi ex vno 
fonte icaturiunt, & vna iola regola pro omnibus lcruit: 
Dato enim quocunque ex illis ibIido>&circumlcri- 
ptoCono Minimo, in illo inlcribatur Conus Maxi- 
mus , & idem erit in vnoquoque illorum iblidorum.,, 
Maximus Inicriptus . Sed redeamus iam in lemicam, 
ynde digreisi fumus . 
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5itCjdindrur ABcuiusaxis CD,& circa citrukm 
axem conilituatur Con us ECP ei aequalis. Dico b& 
ftm Coni EFeflemptam bafis AG Cylindri AB * Dvh 
ct:s enim lineis A C & G C iupponatur Conus A 0 Q 
(aper eidem baii 6s cm& j m : « i ^ a . a • - -j }n 

dem altitudinis cdAftitu*. ji.iS .;iF7T ‘Jm I 'I i 6 


J - ¥ 

erit triplus Coni AC G , 
Igitur Conus £ C F aeq un- 
iis Cylindro AB,erit etiam 
eiulacm Coni A C G tri- 


• A 


t y j 
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plus: Coni vero eiuidemj 

alcitudines liint inter leficuc balt»; Quare balts JEF 
coni ECF cft tripla bafis AG coni ACG,veI Cy- 
lindri AB quod erat dcmonllrandum 1 

PROPOSITIO LVIlI. 

■ • i- ~ '• • - 

In omni Portione Sphaerae, quadratumj 
radi) bafis vn£ cum tertia parte quadra- 
ti axis, fimul aequalia jiunt duplo quadra* 
to radi/ bafis Cylindri aequalis Portioni 
& eiufdem altitudinis, 

i :,n - '1 *!l A MiiU'r:toaedb-^!ti t 3 A nimwr,' 

S it Pprtio quacunque Spharr® ABC, cuius okis BD> 
circa «quem , & ciuldcm alcirudinis , confticuarur 

Cylin- 
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Cylindrus ajqualis portioni ABC. Dico quadratum 
A D vna cum tertia |wdbe t^fcacSad B D fimui dupla^ 
efle quadrati radij bafis Cylindri xqualis Portioni . 
Ehuidatorcfiam B D >ajras porti® tus an- E , ivtdk qua- 
drat unsCfcx- DE aquale perttsc ;prtij quadrari J3 Di 6c 
in produtbo axe DB jfit Ipundiim ulritudo .Coni iii- 
per baft:portionis coaitatun Hcei Aqualis . i Produca- 
tur iam AD radius balrs portionis ito Kvvtiic qua- 
dratum KD , ad quadratum AlEb# ficuc reda ID., 
ad redam B Di Igitur Conus, dums bafis radius KD* 
' / . O 'J A }<■ , -ir, 

\ Hii.pt. i D i : r ■ • > . 

Jtnf.irjirr.MlAuiL .’\ ^ : 

v ■* L*u t) ) A i ■ ■ J , -> 


M-haJi*. 


tur enim bales &; altitudinbs ; Quare etiam ajqualis.eric 
(fylindfo' F <$ , qui iiibj^nltiiflfe^i aquilis -portioni 
ABCi& lgltlir q uddHcum’ r K P erit rripltim cjtiadra- 
titGF radij bafis Qyjiadci H<f . -* e , \ i 'Uui a 
Cum ergo Iit iteut d, apium quadrati A D ad; qua- 
dratum A B , hoc eft ad quadrata A D & D B , ita D B 
ltoia ad -litoem B I , erir componendo &r per conuet- 
fianem rationis ficur duplum quadrati A D vna curo 
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1 quadraro A B , hoc eft triplum quadratum A D cum> 
quadrato DB ad duplum quadratum AD, ita IDad 
' D B. Sed /Icut ID ad D B , ica fadhim eft quadratum 
I KD ad quadratum AD. Ex iquo igitur /icut triplum 
quadratum AD vna cum quadrato BD ad duplum^ 

, quadrati A D; ita quadratum KD ad quadratum AD 
] &ficuc tertia pars antecedentis priorum Icilicet qua- 
dratum AD cum quadrato DE ad duplum quadrari 
A D i ita tertia pars antecedentis pdfteriorum , Icilicet 
quadratum FD ad quadratum AD, & permutando 
Iicut quadrata A D & D E , ad quadratum F D, ita duo 
quadrata AD ad quadratum Ap. Quadratum igi- 
tur A D cum quadrato D E /imul , hoc eft quadratum 
radij bafis Portionis ABC vna cum tertii parte qua- 
drati axis eius BDj duplum eft quadrati FD radij ba- 
lis Cylindri F G > xqualis portioni &eiuldem altitudi- 
j ms,quod demonftrandum erat . 
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Conus re<9us in Sphaera inferiptus eft ad 
Sphaeram , ficut folidum ex quadrato 
axis eiufdem Coni in reliquum diame- 
tri Sphaera , ad dimidium Cubi totius 
diametri eiufdem Sphaera? • ‘» r rf.c h 

E Sto Sph^ra A B C D cuius centrum F > in $ua in- 
Icriptus Iit Conus re&us A D C circa axem E D 
partem diametri Spha-rae , cuius reliqua pars fi* BE. 


Dico 
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Coniis es 
ndio D B 
Jk iltitudi- 

mdf *• 
quilis eft 
Spbznv 
Arcb. Iu s- 
deSph.dc 
Cylindro. 



£>,CO Conum ADC ef- 
Jc ad Slphgrram ABCD, 
ficut lolidum ex qua-, 
draco £> E in ER ad dii 
midiuiri Cubi cx dia-, 
metro Sphzrz RD. 

Quoniam enim Co- 
ni habent ad inuicciTL, 
rationem compoficam 
cx bafibn? «Scabitudini- 
bus ipiorp m , Con us ve. 
ro APCjCUAUs bafif cx radio A E, & altitudo EDx 
ad Conum cuius baftseft exradio B D , & altitudo DF, 
ic habet ficut /olidum parallclepipedum ex rebkangulo, 
I) E B in D E , hqtc eft ex quadrato DE in E B , ad 16- 
lidum (x quadrato DB raDf, hoc eft dimidium Cu- 
bi cx diametro B D , Conus vero ex radio brffis .D B , Sa 
altitudine D F zqualis eft Sphzrx ABCD. Quare 
conus A DC inlcriptus Sphzra A B C D, eft ad Sphz- 
ram ABCD ficutiblidumexquadrato ED axis co- 
ni in 'E B reliquum axis ^phzr« r ad dimidium Cubi 
6 D totius diametri lphxrz , quod erat propofteum • 

- PROPOSITIO LIX. 


Si diameter Sphairae produ£h fuerit, ita-> 
vtpars produ&a aequalis fuerit dimidiae 
ipnus, & circa totam deferibatur Sphae- 
ra * & fi ambo fecentur vtcunque plano 
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addia- 
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ad diametrum re&o, & fuper circulo in 
maiore Sphaera per interfeftionem pla- 
ni fa£to,conftituatur Conus habens ver- 
ticem in contadu Sphaerarum: Ille Co- 
nus erit aequalis Portioni Minoris Sph$- 
rae ab eodem plano diffe£fce,& circa eun- 
dem axem conftitutae >- , ■ 


. j jt 
• r .qr 


It enim Spb^ra AB. 


B 


CD i cuius diame- 
ter BD producatur in 
E , vt fit D E a?qualis di- 
midia DB,& circa to- F 
tam BE,delcribaturalia 
Spharra FBGE, tangens 
Spha?ram A B C D in B 
pundfco. Secentur iam 
ambo vteunque plano 
ad diametrum reCio/a- 
cicnte in Sphsra F B G E circulum circa diametrumj 
F G , & in Sph*ra ABCD diflecante Portionem ABC, 
& luper circulo in Sph$ra maiori pro bafi , inlcribatur 
Conus FBG , habens verticem in conta&u Sphjerarum 
B . Dico Conum FBG jequalem efloPoitioni Mino- 
ris Sphaerae conftituta? circa eundem axem B H , lcili- 
cet Portioni ABC. Inlcribatur enim in portione^ 
A B C, conus ABC: & 

Quoniam Conus zqualis Portioni ABC, habens 
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qanddm bftftm > eft adCqptw» -ABC ’ «©«fcpofi- 

nd HD^ OonaisTt+rV^ B Gcft rui Conum A B C ( cum 
fiitt iA a/lUrrifildclkll ri is fiii Uf ipL-fidiai u m fc H ad q u a- 
<k.m& £ HB adre- 

cfonxulum-D H ByvcfjGcut E H ad H D . Quare cum 
Porcio 'ABC habear ;ul Conum fcum ABC.' eandem 
rationem quam habetObrWi Ffett^ i-iinclem Conum 
ABC, erit Conus A B G aqualis Portioni ABC quod 
dcmonftrandum erat . .dk r/j miii :• - T "'jt 

~ ' - -VVlP.il •,••.!:> QO Cj 

COROLLARIVM. y 
Hinc manifeftiicft quod Conus maximus in Sphajr 
ra F B GE , inicriptus tequalis erit Sph.xra:. ABCD cir- 
ca axem ciufdem Coni maximi dciiciptat i vade etiam 
/equitur, quod Portio /e habet aci Sphxram fuam , fi- 
cut Conus ( iri Sphxra cuius axis eft /dlqiiiaker diame-; 
cri Sphxra? daex Jeiulderri' alticudimscum porcione_>, 
ad Conum maximum jn eadem ijdixra inlcripcunij, 
vel ficut parallelcpipcdum ex legmentis line? lelquial* 
ter* dwmctro Spbxrx». cuius balis latus fitxquaie al-> 
ticudini. eauidem Portionis., ad quatuor vigelimasic- 
ptimas-Cubi ciuldetn recise ; Cum enim in prxccden- 
te figura » Conus F B G; fit ad /phxranit F B G E j ficui) 
lolidutn.cx quadraro BH in H E, ad dimidium Cubi 
er diametro <ftfd Cubas ycro ex diamuero BE, fit ad 
Cubum dtamecro b D ,-ficuc 1 7 . ad $. quare Conus 
F B G eft ad lphxram ABCD, fteut /olidum ex qua- 
drato E id. dimidium Cabi cx linea BD, 


1 i-t> 


hoc eft 
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hoc eft 4. Aequi Portio ABC «qualis eft Cono FBG, 
( idcoquc Ic habet ad Sphaeram ABCD , ficur loJidum ex 
' quadrato BH in H E , ad 4. quorum Cubus ex tota B E 
cft *7* 

PROPOSITIO LX. 

Omnis Portio Sphaerae aequalis eft tribus 
Conis ex eadem bafi & dimidia altitu 
dine eiufdem Portionis , vna cum (ph®- 
ra, cuius diameter eft ipfe axis PQrtiO- 

^lS * i.. L. 



s 


.i.xfi oit^ o^o/ig 

It Portio quaecunquc Sphaerae ABC 3 cuius axis 
BD diudusditin Ebdariam, &circ2f4iamctrum 


vel axem BD concipiatur Iphaera, ductis AIT,EC, 
iuper Ba/i Portionis 'A'C Iit Coriu$' A EC/ cdiiiS alti- 
tudo Iit DE dimidium axis: Dico tres ConoS AEC, 
vna cum fphaera ciroduxemilD limiii aequaterefle Por- 
tioni ABC: .Coj^Buuatifr enim circa axem BD, Cy- 
lindrus F C , «quahs pompili A B C . 

Et quoniam quadratum AD radi/ bafis Portionis 
vna cuni-eertia parti quidratiaxis portidnis BD,fi- 
mul dupla fiint quadrati FD radq baiis Cyiindri FG 


X 2 , aequa- 
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«qualis portioni & eiuidem altitudinis, erunt tria qua- 
drata A D , vna cum quadrato axis B D , iexcupla qua- 
drati FB,&ideo tres Coni ex bafi AC & altitudine 
B D , vna cum cono ex radio bafi B D & eadem altitu- 
dine BD, fimul «quales iunt duplo Cylindro FG, 
hoc cft dupla: portioni A BC } Sed Conus ex radio bafi 
BD & altitudine BD eft duplus Sph«r« ; quare tres 
Coni ex fcafi A C &i altitudine D E , vna cum Cono 
ex radio bafi BD,& altitudine eadem DE, hoc eft 
Sph«ra circa axem BD, fimul «quales lixnt Portioni 
ABC, quod erat propofitum demonftrare . 

PROPOSITIO LXI. 

•• u-i , . 

Si duo Hemifphaeria inaequalia conftituta 
fuerint fuper eadem bafi & circa idem_» 
centrum & fe&a fuerint ambo eodem_» 
plano ad bafim parallelo , & in vtroque 
inferiptus fuerit Cylindrus inter ea- 
dem plana parallela ; partes Tegmento- 
rum exclufaeextra Cylindros inter lo 
v aequales erunt . 1 

Eho 
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E Sto Hemilphxrium ABC , cuius centrum D , ba- 
fis A C, & circa idem centrum &luper eadem, 
bafi , Icilicet eodem plano confticuatur aliud Hemil- 
phaerium minus EF G,& lecentur ambo plano H I 
bafi A C parallelo , & in vtroque ipforum iegmento 
inicnbantur Cylindri , in maiore Icilicet Cylindrus 
H I N M > in minori vero Cylindrus K 4 P O i Dico 
partes exciulas legmencorum extra Cylindros cfle in- 
ter fe aequales , videlicet partem notatam literis AHM, 

NIC Iegmenti maioris , aequalem cfle parci EKO, 

P L G , minoris Iegmenti : Fiat enim conus re<5tengu- 
lus QDR inter eadem plana parallela , & fit HDI 
conus Iegmenti maioris , & K D L Iegmenti minoris . 

Quoniam igitur Conus redhngulus QDR vna cum lo.hste. 
Cono Iegmenti HDI funt aequales dimidio Se&oris I 
lecundi A H D I C , & idem Conus redangulus QDR 
cum Cono Iegmenti KDL fimul aequales iiinc dimi<- 
dio le«a»r is lecundi E K D L G ; erunt Conns Iegmenti 
HDI & conus re&angulus QDR bislumpri tequa* 
les toti Se&ori lccundo AHDIC ■, Sumpto icitur com- 
muni Cono H DI, erunt tres Coni HDI cum duo- 
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PROPOSITIO LX 1 1. 

Si fit Hemifphaerium, & circa idem Cen- 
trum & ad eafdem partes aliud hemifi 
phaerium minus ; Sit autem, & planum 
bafi parallelum (ecans Hemifphaeriumj 
maius, tangens vero minus, & in He- 
tnjfohaerio maiori infcriptus Cylindrus 
inter parallelum & bafim; Hemifphae- 
rium minus aequale erit exceilui fegmen 
ti maioris fupra Cylindrum , & fingulae 
partes Hemifph^rij midbris fingulis par- 
tibus excefiiis praedici correfponden- 
tes aequales erunt, 
p 

S it enim Hemiiphsrium A BC, cuius centriurt. 

D , axis B D , & circa idem centrum, &.ad calHei» 
parteaCcHemiJpiiasrjum m»nus E FG,quod tangat 
pl.mu.rti bafi parallelum H I m Fjlecct vepd Herml- 
pharruim ABC ni H & I ;8c inter planum HI &ba- 
fim A G inlcribatirtf CylmdrusH Gj DitP Henniphae- 

rium minus EFG aequale eflfc cxcefluilegmcnti AH- 
I C fupra Cylindrum lnicriptum H G, & imgujas par- 
tes hemiipha-rij E F G , lingulis partibus e*celju$ teg- 
menti iupra Cylindrum HG»viciUim lumptisaqua- 
lescile: Ducatur cjjim vtcunque planum KE /ecans 

Hetrui- 
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,, j 

Hemiiphsrium maius in K & L, minus in M & N, j 
Cylindrum HS in P , & axem communem BD 
in pun<fto O >& concipiantur omnia i«fta plano per 
axem , in quo fint du&s apun^is M , H 6c K > ad cen- 
trum Djre/fts MD,HD,ficKD, 

. .Quoniam igitur guadratum M D aquale eft qua- 
dratis MO & ODj quadratum autem HD squale 
eft quadrato FD,hoc eft quadratis MO.ODjvna 
? cum quadrato HF, vel PO: Quadratum vero KD 
f squale quadrato HD j squale eft quadratis KO & 
OD: quare dempto quadrato OD, quadratum KO 
squale erit quadrato PO,& MO: Quadratum igi- 
tur MO eft squali cxcefliii j quo quadratum KOfu- 
perat quadratum ex PO. Circulus igitur facftus ex ra- 
dio K O squalis eft duobus circulis ex radijs P O & 
M O , quare fi ex circulo faifto ex radio KO lubtraha- 
tUr circulus ex radio PO^reliquum ex parte KP squa- 
le erit circulo ex radio M O . Idem demonftrabitur 
per totum Ipatium , vbicunque ieCfa fuerint Hemii- 
pnsria & Cylindrum plano ad bafim A C parallelo , & 

ideo 
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.ideo Hemi/phxriuju minus EFG arquale eft parti lo~ 
lidx annulari Hemilphanrij ABC, vel legmenti AH- 
IC, extra Cylindrum HS , & quarlibet pars Hemi/1 
phxrij E F G , cuilibet parti excefsii6 legmenti fupra_, 
Cylindrum H S, intercepti inter eadem plana paral- 
lela squalis erit i lcilicet portio M E N squalis erit par- 
ti excelsus denotata: literis KH PQI L,&:fegmentum 
E M Kl G,squale erit parti A K PR3QJLC, quod de- 
monltrandum erat . 

COROLLARIVM. 

Euidentcr apparet ex demonftratis hic, & ex pro- 
pofitione zj. quod annulus Sphxricus AHR,ICS 
lecari potell duobus planis bafi A C parallelis, ita vc 
par s s intermedia fit in quacunque ratione data ad to- 
tum annulum . Si enim lectum fuerit Hemilpharium 
E F G , ita vt pars intermedia fuerit ad totum in ratio- 
ne data , & produCta fuerint eadem plana ad interle- 
ctionem Hemilphsrij ABC,manifeftum eft annu- 
lum lphxricum ita etiam lecari in eadem ratione ; par- 
tes enim intercepta: inter eadem plana fiint inter io 
squales . 

PROPOSITIO LXIIE 

* ^ , . # » • »i« r • • •* • 

Si fegmentum quodcunque Hemifphserij 
fe&um fuerit plano ad bafim paralle- 
lo, ita vt quadratum totius axis legmen- 

ciflt 


Y 
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fit triplum quadrati partis intercepta? 
inter planum parallelum & bafim, & j 
conrtitutus fuerit circa eundem axem_j 
(egmenti , Cylindrus eiufdem altitudi- 
nis , habens bafim aequalem circulo per 
interfe&ionem plani paralleli infegmen 
to fa£to ; Cylindrus ille aequalis erit (eg- 
mento Hemilphaerij . 



S ic enim Hemiiphxrium A BC,&quodcunquej 
iegmencum eius AOPC, cuius axis ID fedtus 
fic in H , vc quadratum I D fic triplum quadrati D H, 
&per H tranfeat planum F G bafi AC parallelum^ > 
&in bafi AC fiat circlilus circa centrum D arqualis 
circulo FG in fcgmcnto a ledtione fadto, lupcr quo 
pro bafi ccuiflruacur Cylindrus R I. > eiuldcm altitudi- 
nis ID cum Icgmcnto AOPC. Dico Cylindrum., 
K L squalpm die fegmento AOPC. Secetur enim 
axis BDinE^vc fit quadratum BD triplum quadra. 

ci E D; 


4 . *d. 
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ti E D ;& circa axem ED fit Hemifphstium MEN 
per cuius verticem E tranfeat planum bafi A C pa- 
rallelum fecans Hemifphsrium A B C in Q, tangens 
vero Hemifphsrium MEN in E pun<fto , & circa_i 
axem E D ( i atfto circulo ex radio bafis R D squali QE) 
conftituatur Cylindrus QS , pars Cylindri squalis he- 
mifphsrio & eiuldcm altitudinis ; & dudhs FD&GD 
lineis concipiatur Conus FD G : Et quoniam axis feg- 
mentilD minor eft axe BDHemifpnsrij ABC, pla- 
num F Gfecabit hemifphsrium MEN & Cylindrum 
Q S : Signentur igitur interfedftq Cylindri Q£ lite- 
ra T , & interlego plani cum hemifphsrio V. 

Et quoniam Cylindrus T S eft pars Cylindri squa- 
lis Hemifphsrio &ciufdcm altitudinis ; erit sqjualis i c- 
<ftori fecundo A F D G C eiufdem altitudinis H D . Sed 
fetftor fecundus AFDGC vnacum Cono FDG con- 
ficiunt fegmentum AFGCjCylindrusvero TS vna 
cum cxceftu notato lireris AFTR,SXGC, confli- 
tuunt idem fegmentum AFGC. Exceftus vero illo 
per praecedente demonftratur squalis fegmento M V- 
ZN minoris hemifphsrij MEN. Ex squali igitur 
Conus FDG squalis eft fegmento MVZN, quod 
memoria retinendum eft . Rurfuscum fadhimut fi- 
cui ID ad HD,ita BD ad E D, erit permutando fi- 
cut ID ad B D , ita H D ad E D i Quare fegmentum^ 
AQPC cuius axis ID, eft ad fiium hemifphsriuiTL, 
cuius axis B D , ficut portio MVZN cuiusaxis HD, 
ad luum Hemifphsrium MEN cuius axis E D ■, Simi- 
lia igitur funt fegmenta AOPC & MVZN ideoque 
in tripla ratione axium iliorum, hoc eft in tripla ratio- 


9. halas f 


y 


* • • r- 
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Dato teg- 
mento Cy 
li ndrum_* 
aequalem 
confotae* 
re io ea ii 
altitudine. 


Darofeg- 
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Ile iDad HD. Scddcut ID ad HD,itacA£ylirv 
drus K .1 ad Cylindrum FI , &; Cylindrus F L f cum 
fit triplus Coni F D G ). eft ad cohum F. D G in dopia 
ratione ID ad HD( nam quadratum I D efbriplUm 
Quadrati HD) quare Cylindrus KLcft ad Coiium 
EDG in tripla ratione I D a'd HDiiciliccc ficut kg~ 
mentum AOPC adkgmenrum MV2N. Sed de- 
mo rdit.ltu-rocft quod kgmento-MrV 2 N squalis iit 
Conus F DGA AequahslgitureftCyiindrus ICL leg- 
anto A O PC.-guoddemonilrandiunerat . 

\ T ' ‘ ' i r j i *• 

.... ti.. CO R O L I A R I V M, ... . 


• i. Hinc elicitur , quod quadratum radij bafisCylin- 
<ki . aqualis fegmenc© minus fit quadrato radij ha£s 
Bcmiiphierij flertia parte quadrati axis eiuidem (eg> 
menti . Quare facili negotio conftirukur Cylindrus 
aqualis cuicunqufc tegmento Hemiiphaai j daro, in ea-» 
dem altitudine , > ,-A; l.j — ...A 

.Apparet er iam qulratione conftkui poflic etiam» 
Garnws eiuidemakicudinis «qualis cuicunque, iegmi- 


toda- 
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fo tJacQ t ■ Dato enim legmentajHY ZrNyfiat quadra T 
tum AD triplum quadrati M D , & ex .<jya4??£0 A D 
lubdudro quadrato HD axis figmenti, reliqui qua- 
.v drati latus erit radi us .bafis Coniarqua/isfigmeto MV- 
•I Z N dato , & eiuiHcm altitudinis . 

Manifeftum eft etiam quod omni Cylindro , cuius 
| axis quadratum non fit maius quam duplum radij ba- 
fiseiuldem Cylindri, conftituipoffit figmentum he- 
milphaerij «quale . Dato enim Cylindro K'L , & di- 
uiio axe eius ID in H , vt fit quadratum ID triplum 
quadrati H D , inuenietur F D «qualis radio bafis He- 
milphgri j, cuius figmentum eiuldem altitudinis «qua- 
le cit Cylindro K L dato . 

Cuicfique etiam Cono, cuius radij bafis qiU adjutu m 
non ficminusquaqa duplum quadrati axis y eonftit ui 
potell legmentum in eadem altitudine «qualo; quem- 
admodum dato cono F D G.i cyuis bafis radtj F H qua^ 
dratum maius eft quam duplum quadrati-. axis HD, 
datum eft FD, & idoo MD > ejuius quadtsfcumfubtri- 
plum eft quadrati FD,: Sivero quadratum FH fuerit 
duplum quadrati D H ; ficut quadratum QE eft qua- 
drati ED ; tunc Conus ille erit maximus in Hemilpho- 
rio inlcriptifiilis', & nufia pbfdohemilph«^i | ei «qua- | 
lis in eadem altitudine conftitui poteft i Hemiiph«- 
rjum efiim ci «quale erit, ficut qx tfta &p^£ed?ntg^ 
propofititmc maniftfte apparet.. - ^ 

Ex procedente etiam manifeft um eft .quod j^emii- 
ph?rium «qdale fittofiefo atiijiij&i 'fpfi^rico emldenu 
altitudinis ,'&^ideo dat? Iphfrq oonftk-ui poteft AAnu- 
lus Sphericus «qualis in quacunque magnjRtttjwi da- 
ta; cuius 


num zqua 
lemio ea- 
dem alcitu. 
diae eoa- 
(ticaere. 


III. 

Dato Cy- 
lindro feg- 
mentura_i 
zquale ia 
eadem alti, 
tudine co- 
llicuere. 


IV. 

Dato cono 
fegmitum 
aquale e- 
iuidem alti 
tudinis fa- 
cete. 


V. 

Daczfphf. 
rz aonulS 
Iphzricum 
zquale ia 

quac&que 

mago itu di 
■e confti- 
tnere. 
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•cuius demonftrationem , quoniam facilis, brcui- j 


ta 


tatis causa ©mitto , 


t ; \ 


l E M M A. 




SitCylindrus datus AC & oporteat alium eonfti- 
tuere arqualem in data altitudine DE: Fiat igitur fi* 
ficut DE ad AB altitudinem Cylindri dati, ita quar 
dratum BC diametri bafis Cylindri AC ad quadra- 
tum EFj&fa&o circulo circa diametrum EF , con- 
ffruatur Cylindrus DF. Quem dico axjualem efio 
Cylindro AC: Reciprocantur enun bales alticudi- 
aes ,‘idcp manifeftum eft . 


PROPOSITIO LXI V. 


Dato Hemifphaerij fegmento , aliud aequa- 
.7 le in data altitudine inuenire. Oportet 
autem quhd altitudo data npn excedat 
radium Hemifphaerij aequalis dato feg* 
mento. 

w ' • — 

<■ Sitleg- 
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S ic legmentum datum A DEC cuiaJiud legmen- ! 

cum «quale conftituendum fit in altitudine line? 'j 
H , qu« minor fit radio FIemilph«rij } legmcnto dato 
«qualis. Sic igitur centrum bafis legmenti B } aquo 
erigatur perpendicularis B F «qualis line? H dat? , le- 
cans planum luperius legmenti in G,&circa axem_» 
GB legmenti concipiatur ei Cylindrus «quafis 3 cui 
etiam «qualis fiat alter Cylindrus I K in altitudine FB 
vel H. Diuisaiam FB in L, vt fit quadratum totius 
triplum quadrati L B, tranleat per L pun&um pia- j 
numbafi AC parallelum lecans lacus Cylindri 1'K‘in ! 
M , & ex du&a M B pro radio, fiat Hemilphanuumcirr 
cacenCrum B } cuius legmentum O MQR P «quale 
erit Cylindro IK > & ideo etiam iegme n codaco ADEC, 
&in altitudine FB j veiH . quod laciendum erat. 


Per <}. 
Corot. 
iuldem. 


w >«: 


PRO- 
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PROPOSITIO LX V. 

Superficies Sphaericae Portionum diuerfe- 
rum Sphaerarum , quae funt eiufdem al- 
titudinis , funt inter fe ficut radi] fphae* 
rarum quarum funt partes . 




i ••.ny 


T. )• 


/ : .=.> A \ •: . 



bkni.Iql JHOJ ,ii'. 


< :Bir >! ■” ■■ • . 

.... io i. -i , ■ ... ■•} 


. " • . . . . 1 . > 

S it enim A BC portio Sphrrfc.cuius centrum Db | 
& radius B D , bafi s planum A C , altitudo B H , j 
Se liiper eodem plano & in eadem altitudine confitftat i 
alia portio Sph«r« E BF, cuius radius (k UG-, Dico 
fuperficiem iph«ncam portionis A B C ad luperficiem 
fph«ricam poruonis E B F ic habere (icuc linea B D 
adlineamBG. Ducantur enim linea: AB&EB. Et 
quoniam circulus ex radio AB «qualis eft iuperficiei 
Iphaerica: portionis A BC;fimiIiter& circulus a radio 
E B «qualis eft Iuperficiei iphauica: portionis E B F j j 
erit ficut quadratum AB ad quadratum EB, ita fu- . 


perficies 



dissecievm; ? \ 77 

perficies lpharrica portionis ABC, ad fupcrftciem Iph?- 
ricam portionis EBF. Quadrato autem A B arquale 
efi: redangulum ex dupla BD in B H ; Sc quadrato 
B E aquale efi: redangulum ex duplo BG in BH ■, Qua- 
re , cum eadem fit altitudo B H , redangula erunt in- 
ter le ficut dupla B D ad duplam B G , hoc eft ficut B D 
ad B G . Quadrata igitur lunt inter le in eadem ratio- 
ne ; & fiuperficies Spherica portionis ABC ad fupcrfi- 
ciem Ipharricam portionis E B F, ficut reda B D ad re- 
dam B G , hoc elt ficut radius Sphajr.r cuius efi: Portio 
A B C , ad radium Iphxrx cuius eft Portio E B F ■, quod 
erat demonitrandum . 

... • i.-::fvnn . < d hr Htx anoiiMi..: »• 

PROPOSITIO LXVL 

■ • - r: h r. /. u *gnir.»i::tt: ; 'Ki 

Seflores diuerlorum Hemifpharriorumj , 
quorum Portiones funteiufdem altitu- 
dinis , funt ad inuicem in duplicata ra- 
tione radiorum Sphaerarum, quarum.» 
funt partes . 

S it planum F G , fuper quo erigatur perpendicula- 
_ ris BE produda vlque in H, &fado H centro, 
& mteruallo BH delcribatur portio Sph®r£ FBG, 
infiltens plano FGjlumptoque vtcunque pundo D 
in axe B H f modo non fit liipra dimidium B E pro- 
pius B quam E J delcribatur iterum circa illud alia^ 
portio Sphsr^ ABC eiulciem altitudinis & eidem in- 
iiltens plano F G i dudilque iam redis F H, GH,& 

• C.r ; z AD, 
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,AD,CD, intelligantur fa&i S esores F B G H , & A Bl 
C D . Dico, ledores iftos FBGH,& ABCD 


inter | 

ie efle in duplicata ratione axium iuorum , hqc eft im i 
duplicata ratione BHad BD. Dudisenim rcdisFB j 
& AB,iupponancurConifadiex FB pro radio bafis ! 
& altitudine BH;fimiliter ex AB radio bafis&alti- | 
tudine B D.>-qui atquajes erunt Sectoribus F B G H,& 
ABCD. : \ ■ v;;' ; *‘ 

^ jik Et quoniam ratio Conorum ad inuicem compoiita | 
s 'h&cv* cx pifibus & altitudinibus , erit & ratio ledoris FB- 
lia. * GH ad ledorem 4,$C D compofita ex ijldem, (cili- 
eet ex quadrato F B pro bafi vnius ad quadratum A B 
probafi alterius, & reda B H altitudine ledor is F B- 
G H ad redam B D ahitudmem ledoris ABCD. Sed 
in procedente demoftratuin eil quod luperffcies lphf- 
rica portionis FBG , clt ad iuperficiem /phoricam., 
portionis ABC eiuiciem albitudinis ficut H B radius 
Sphoro cuius portio, illa cit ad B D radium lphasro 
portionis ABC . Quare proportio Sedoris F B G H 
ad Sedorem ABCD compotita eil ex iuperHcieBus 
in ratione BH ad BD,&cx ijldem alcitudnnbusBH 



Digitized by Google 


DISSECT V M . 179 

actBD. In dupla igitur ratione BH ad BD,eft Sc- 
; dtor F B G H ad Sedtorem A B C D ; quod erat propo- 
! litum dcmonftrare . 

PROPOSITIO LXVII. 

i 

1 Caflis vel excefliis Se&oris in Hemifphac- 
rio (iipra Rhombum fuum eft ad He- 
mifphxrium ficut quadratum altitudinis 
eiuldem Cafsidis ad duplum quadrati 
axisHemifphaerij. 



I _ k - 

S it enim in Hemilphxrio ABC, Sector E B F D > 
diuiius plano per E F ad bafim A C parallelo, /e- 
| cante etiam axem BD , in pundto G . Dico partem lb- 
lidam E B F Iphacrica luperficie tedhm portionis EBF, 
intra veroexcauatam luperficie conica Coni EBF ( qua 
Callide m vocamus J efle ad Hemilpharrium A B C , fi~ 
cut quadratum lineae BG fcilicet altitudinis eiuldenu 
Callidis , ad duplum quadratum BD vel quadratu AB . 

Z a Cum 


1 


hemisph aeri.vm 



Cum enim $e«ftor E B F D /It stqualis Cono ex ra- 
dio E B & altitudine B D i Rhombus verd E B F D /It 
aequalis Cono ex radio E G & eadem altitudine BDj 
igitur Se&or E B F D erit ad Rhombum E B F D /I- 
cut bafis ad ba/Im, ve/ /icut quadratum E B ad quadra- 
tum EG. Atqui exce/Tus Se<5loris /upraRhombumj 
eftipfa Ca/JIs , & cxcefliis quadrati EB /iipra quadra- 
tum EG eft quadratum BG;per conuer/ionem igi- 
tur rationis /icut Sctftor E B F D ad Ca/ftdem Iuuitl* 
E B F , ita quadratum E B ad quadratum B G . Rurlus 
Conus ex radio A B & altitudine BD aequalis eft He- 
mifphserio ErgoSetftor EBFD erit ad Hemiiphaeriu 
ABC, /Icut quadratum E B ad quadratum A B . Ex 
aequali igitur erit /Icut Callis E B F ad Hemi/phatrium 
A BCiita quadratum altitudinis ip/ius Caflidis Icili- 
cct line* B G , ad quadratum A B, vel ad duplum qua- 
drati axis Hemiiph*rij> quod erat propo&um demon* 
ftrarc . 


COR 01- 
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COROLLARIVM. 

Hinc euidens fit, quod Ca/fis in ratione data ad He- 
milphacrium conftitui poflit , modo ratio non excedat 
lubduplam i &ad Iphacram in quacunque dataratione 
minore . In Hemilphxrio enim fiat quadratum B G 
in ratione data ad duplum quadrati BD; &Caflis erit 
ad Hemilpharrium in eadem ratione . In Spha?ra vero 
quadratum altitudinis ad quadruplum quadrati radij , 
vel ad quadratum diametri Splnerit conftituendum eft 
in ratione data ; & tunc Ca/fis in eadem ratione erit ad 
Sph.xram cuius pars lplae/t: In dcmonftrando verd 
occurret ie&onlle ficmilphanrip maior, de quo in ie-* 
«eundo Coroll. Prop. 1 4. loquuti fiimus . 

PROPOSITIO LX VIII. 

.. v . . ' 'ilii-: • : 1 

CafTides eiufdem altitudinis funt ad inui- 
cera ficut Radij Sphaerarum qua- 
rum funt partes - 

S Vntocnim circa axem AB duae Caflides C AD, 
EAF eiuldem altitudinis , & fine radij ijjhxrarum 
quarum lplarfuno partesre&e A H & A Gi & fiat fi- 
cut H A ad B A ita B A ad I A j & iterum ficut G A 
ad B A , ita B A ad K A . 

Et quoniam Eunt duje /eries proportionalium , & in 
vtraque, linea BA eft media, erit re<ftangulum HA 


in IA 


ii. huuu. 
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in IA a:quale re&angulo GA in K A j &ideo ficut 
HA ad G A , ita KA ad 1 A . Sed cum proportio 
Hemilpha-rij , cuius radius HA ad Caflidem CAD, 
fit ficut duplum quadrati H A ad quadratum B A; 
erit dimidium eiuldem' Hcfnilpharnj ad eandem Cal- 
fidem ficut quadratum H A ad quadratum B A , vel 
ficut linea H A ad lineam IAjfimiliter monltrabi- 
tur qubddimidiumHemilphierijex radio GA erit ad 

Caflidem £AF ficut G A ad KA : Fiat iam ficut 
HA ad GA,ita GA ad M A. . 

Cum igitur proportio dimidij Hemi/phirij ex ra- 
dio HA ad luam Caflidem G AD, hoc cll linea? HA 
ad lineam IA,compofita fit cx ratione HA ad GA 
(Icilicet axiumjGA adKA, ( dimidij hemiipharrij 
ex radio G A ad Caflidem luam E A F } & KA ad IA 
( ratione etiam axium ) vide/icec ex dupla ratione axis 
H-A ad axem G A , &ratione G A ad K A : Propor- 
tio vero eiuldem dimidij hemilphirij ex radio HA ad 
Caflidem E A F, componitur ex ratione lua ad Cifli- 

dem fimilcm Callidi E A F cx eodem radio H A , vi- 

. 

deli- 
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Hciiccc ad Caifidcm L A M , hoc .eft cx ratione line* 
GA ad KA , &ex ip/i us Callidis LAN ratione ad 
Caiiidcm E A F eifimilem,ideftextripiarationcra- 
diorum ad muicem H A ad G A . Quare redu&is ra- 
tionibus compoficis ad minimos terminos , erit com- 
pohta ex dupla ratione HAadGA& ratione GA 
ad KA eadem qiuefimplaratio, HA ad GA & HA 
ad KA ,lcilicet quadrati HA ad redfcangulum GAK; 
& compofita cx tripla ratione HA ad G A, & ratio- 
ne GA ad KAjcfl: eadem qu* dupla ratio H A ad 
G A ( lcilicet HA ad MAj & HA ad KA, hoc di 
ficut quadratum ex H A ad re&angulum MAK . Qua- 
re cum idem quadratum H A iit ad redfrngukum, 
GAK iicut dimidium Hemilphaeri;/ ex radio HA ad 
.Cafiidem CAOjiSj ad reckangulum MAK ficut idem 
dimidium Hemilpharri; ad Caflidem EA F, oportet 
quod Cadis C A D fit ad Cailidem E A F , ficut recta n- 
gulum GAK ad re&angulum MAK, hoc cft ficut 
linea GA ad 1 ineam M A, vel ficut radius HA ad ra- 
dium G A . Sunt igitur Cadides ciuldem altitudinis 
in ratione radiorum Sphaerarum luarum, quarum iunt 
partes i heue demonlirandum erat. 


•i A f 
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Sphxrv^ 
•d Caffidc 


Hinc colligitur quod Sphaera etiam circa eundem., 
axem ABJcilicet altitudinem Caflidis,flt ad Cadi- j ££&£ 
demjn ratione radi; eiulHcm IphaSra^ad radium Iphg- 
r* cuius pars illa Callis eft , 


cur radius 

ad radium 
fpb;rccu. 
iuj par» illa 
caffistrt. 
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II. 

Caffides 
ciuTd em_» 
altitudinis 
ia ratione 
fupertkie- 
rum fphat- 
ricarum. 


III. 

Caffides 
ciuidcm_> 
fphzrz in 
radone^C. 
polit* 'ex 
iupcrficie- 
bus & alti, 
twtinibijs 


Patet eriam quod Callides } fiuc fint eiulclem Iphaj- 
rac , fiuc diuerfarum , fint lemper ad muicem in ratio- 
ne compofita ex Iuperficiebus Ipharricis , & altitudini- 
bus . Nam fi fine ciuldem altitudinis lunt in rationo 
liipcrficicrum JphCTicarum . Suppponancur enim im. 
figura prarcedente omnia lecari plano per axem AB: 
manifelium eft iam retftangulum ex dupla A H in AB 
aquale die quadrato A C;re6bangulum etiam ex du- 
pla A G in eandem A B arquale quadrato A E; qua- 
propter quadratum AC ad quadratum A E ie habet 
ficut dupla A H ad duplam A G , hoc eft ficut A H 
ad A G; & ideo per demonftrata enc Cdffis C A D ad 
Callidem E A F , ficut quadratum A C ad quadratum 
A E, vel ficut fupcrficies Sphxnca Callidis CAD ad 
liiperficiem fphxricam Callidis EAF . Producatur iam 
axis A H 3 & fiat ficut A G ad A H 3 ita AB ad A O i 
& erit AO altitudo Callidis L A N; & manifeftuirL. 
eft quod ratio Callidis LAN ad Callidem E A F lui 
fimilem fit etiam compofita ex Iuperficiebus & altitu- 
dinibus ■, liint enim in triplicata ratione radiorum AH 
ad A G: quadratum enim A L ad quadratum A E eft 
dupla ratio AH ad A G , vel A O ad A B ; led liiper- 
ficies carum Iphxricae lunt ficut quadrata A L & A E > 
&: ideo lunt in ratione compofita ficut diiftum eft . 

Sed fint eiuldem Sphan-Xj ficut Callis L A N ad Cal- 
fidem CADi Dico etiam rationem cfle compofitam 
cx Iuperficiebus & altitudinibus earum. Ducatur enim 
linea C L; & quoniam peripheria AD xqualiseltpc- 
npfierix AC, enc angulus A L C xqualis angulo 
AC E, & angulus A communis j ideo triangula ALC 


& ACE 
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pisshctvm: 

& ACE fune fimilia; & ficut AL ad AC , ita AC' 
ad A E : Quare ficut quadratum A L ad quadratum.» 
A C , vel f uperficics fphxrica Caflidis L A N ad fiuper- 
ficiem fpharricam Gididis C A D, ita A L ad A E . Sed 
cum callis L A N ad cadidem E A F fit in triplicata 

ratione axium, erit etiam in triplicata ratione ALad 
, A E , Cadis vero CADeftad Cadidem E A F in ra- 
i tione axium, vel AL ad A E. Dedufta igitur fimpla 
ratione axium ex tripla,qu* remanet, fciiicet dupla^ 
ratio A L ad A E , eft ratio Cadldis L A N ad cadidem 
C A D . Sed demondratum eft quod fuperficies earum 
fphxrica: funt in ratione A L ad A E , & altitudines 
etiam in eadem . Compofita igitur ed ratio Cadidum 
in eadem iphxra inter ie, ex ratione fiiperfieierum tua- 
rum ipharricarum , &alcitudinum ; quod oportuit de- 
monltrare. rrojdii * 

PROPOSITIO LX IX. 

Ratio Cafsidum ex diuerfis iphaeris & in-> 
diuerfis altitudinibus confiftentiumj , 
componitur ex dupla ratione axiumj 
Sphaerarum , quarum funt partes , & ex 
ratione altitudinum . 

S int dux Calsides ABC & E B F , diuerlarum Iphx- 
rarum partes,& in diuerfis altitudinibus confide- 
res , qux ob commodum demondrationis , circa eun- 
dem axem ,& tangentes in polo B condituantur;& . 
Jecentur ambx per axem BD, in quo fit BK altitudo 

A a Ca/fi- 
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Calsidis EBF,& dudfca fit G I H per intcrlc&ionemj 
lines AB cum peripharria BE , lecans axem in I . Quo-? 
niam igitur rado Calsidis A B C ad Calsidem E BF 
componitur ex ratione ipfius ad Calsidem G B H, hoc 
eft ex tripla ratione A B, ad G B ( limt enim fimiles, ) 
&; ex Calside G B H ad Calsidem E B F hoc eft ex 
ratione 1 B ad K B > Eft autem ilcuc A Bad G B, ita 
radius ad radium, & ita DB ad IBiComponitur ita? 
que ratio Calsidis ABC ad Calsidem EBF,ex tripla 
ratione B D ad I B , & ratione I B ad K B , hoc 
eft ex dupla ratione B D ad I B, videlicet axium 
tatione DB ad K B , fcilicet altitudinum . Ratio igi- 
tur Calsidum ex diuerlls Sphsris & diucrfis altitudi- 
nibus componitur ficut in propofttionc; enuntiatum 
fA. ... 

. » • % . . .J 

propositio lxx. 

Coni eiufdem altitudinis funt inter fe in-> 
ratione reliquarum diametrorum Sph$- 
rarum , in quibus funt inferiptibiles . 

Sint 
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S int cmm duo Coni ABC,DEF,ciuldcm altitu- 
dinis ; & Sphxrarum , in quibus /unc inlcriptibi- 
Ics, diametri fine redta: GH &IK>a quibus ablcindan- 
tur partes G L & I M xquales altitudini Conorum.. 
A BC, «3c D E F , & fic LH reliquum diametri Sphas- 
rijin qua Conus ABC eft inicripti bilis ;M K vero 
reliqua diametri Spha;nr , in qua inicribendus eft Co- 
nus D E F . Dico conum ABC efle ad conum D E F , 
iicut LH ad MK. Quoniam enim Coni ABC, & 
DEF lunt in eadem altitudine > iunt inter Jeficur ba- 
les, hoc elWIcut quadratum AC ad quadratum DF, 
vel bcur rectang ulum H L G ad recfhngulum KMI; 
quas, quoniam GL' arqualiseft iM,liintin ratione^» 
E H ad M K , qua: lunt reliquas diametrorum Iphxra- 
rum in quibus coni ABC & D E F lunt inlcriptibiles. 
Coni igitur eiuldem altitudinis , fune inter fe in ratio- 
ne reliquarum diametrorum lphasrarum, in quibus 
lunt inlcriptibiles . 

J ; si ,t; ' > •••;<' — rvV^TuO; ;i V; 

f i!puir)(»r«U }>£ d G *♦» L 
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PROPOSITIO LXXI. 

Conus eft ad Sphaeram in ratione compo* | 
fita ex dupla bafi eiufdem Coni ad fii- j 
perficiem Sphaerae, & ex altitudine eiu£ j 
dem ad diametrum Sphaerae . 



E Sto fiquidem Spharra AB & conus CDE cuius 
axis D F i Dico Conum C D E ad lphsram AB» 
dTe in ratione compo fica ex dupla, bafi C E ad luperfu 
ciem ipharrae A B,hoccft ad circulum ex radio sequali 
diametro /ph«r« A B , &cx altitudine ConiD F ad 
iplam diametrum fphzrx AB : Fiat cuimConus GHI 
cuius bafis fit «qualis d^nidi*: iuperficiei lph«r« , alti» 
t#do vero eadem qu« diametri AB jph«r« i & maniy 
fidium eflt quod Conus Ule «qualiserit lph«r« A B • 

Et quoniam Conus CDE eftad conum <$ HI in 
ratione compofica ex bafi C E ad bafim G 1, & altitu- 
dine D F ad altitudinem H K j Conus vero G H I fa- 
£tus cft «qualis iph«r« A B , ratio igitur Coni CDE 

1 ; . r. ad 
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! adlphiram AB componitur ex ratione bafis CE co- 
ni C D E ad bafim G I coni G H I , & altitudine D F> 

' ad altitudinem H K , vel diametrum A B iph&rx ■, Sed 
bafis Coni GHI fadfca eft squalis dimidia; fuperficiei 
| fphiri , & eadem eft ratio bafis C E coni C D E ad di- 
| midiam iuperficiem , qua; dupla; bafis ad totam fuper- 
1 ficicm iphaara > Quare ratio coni CDE ad iphirarru 
A B componitur ex ratione dupli bafis eiuldem C E 
j ad Iuperficiem iphaera; AB,& altitudinis coni D F ad 
I diametrum Iphiri A B . 

COROLLARI VM. 

• * , . . 

Ex hoc fequitur quod fiConus& fph?ra fine ciufi 
dem altitudinis , conus erit ad iph^ram ficut dupla ba- 
fis coni ad iuperficiem Iph^ri . 

PROPOSITIO LXXII. 

Inuenire Portionem (phaerac eiuldem alti* 
tudinis, in ratione data maiore ad da- 
tam fphaeram . .. 

S it enim fph^ra A data, fatia vero quam habet B 
ad C , & oporteat inuenire portionem fphxrx 
in altitudine diametri Sphaera; A , qusc habeat ratior 
nem line? B ad lineam C . Fiat igitur ficuc C ad 
B i iu diameter iphiraa A ad lineam F G , & quo- 1 
aiam F Gj maior eft diametjrp iphaera: A , ablcin- I 

datur 
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PROPOSITIO LXXI. 

i 

Conus eft ad Sphaeram in ratione compo- 
fita ex dupla bafi eiufdem Coni ad fu- 
perficiem Sphaerae, & ex altitudine eiuf 
dem ad diametrum Sphaerae . 


. ^ ^ , » i 

E Sto figuidem Sphara AB & conus CDE cuius 
axis D F i Dico Conum C D E ad Ipharam AB, 
efle in ratione compofica ex dupla bafi C E ad luperfi.- 
cie m lphara A B , hoc eft ad circulum ex radio aquali 
diametro lphara AB , &ex altitudine ConiJDF ad 
iplam diametrum lphara AB : Fiat cQim Conus GHI 
cuius bafis fit aqualisdifnidia iuperftciei lphara , alti- 
tudo vero eadem qua diametri A B lphara t £c manir 
ieftum eil quod Conus ille aqualis erit lphara; A B . 

Et quoniam Conus CDE ellad conum GHI iif 
ratione compofita ex bafi CE ad bafim G 1 , & altitu- 
dine D F ad altitudinem H K y Conus vero G H I la- 
tius eft aqualis lphara AB aratio igitur Coni CDE 



Digitized by Google 







IS DJSSECTVJH.I. 1&9 


ad Iphaeram AB componitur ex ratione bafis CE co- 
ni C D E ad bafim G I coni G H I , & altitudine D Fj 
i ad altitudinem H K , vel diametrum A B lph«era: ; Sed 
bafis Coni G H I fadfca efl atqualis dimidiae luperficiei 
Jphaera: , 8 c eadem cft ratio bafis C E coni C D E ad di- 
j midiam luperficiem , qus duplae bafis ad totam luper- 
' ficicm Ipharra?» Quare ratio coni C D E ad IpharranL. 
AB componitur cx ratione duplae bafis eiuldem CE 
ad luperficiem fphxrx AB,& altitudinis coni D F ad 
diametrum Iphaera: A B . 


COROLLARI VM. 


• '* • s ..." . ' * t 

Ex hoc lequitur quod fi Conus & lph?ra fine ciufi 
dem altitudinis , conus erit ad iph^ram ficut dupla ba- 
fis coni ad luperficiem lph^ra: . 


PROPOSITIO LXXII. 


Inuenire Portionem (phaerat eiufdem alti- 
tudinis , in ratione data maiore ad da- 
tam fphaeram * 

-It 

P It enim Iph^ra A data j ratta vero quam habet B 
! ij ad C j & oporteat inuenire portionem /pfia?r* 
in altitudine diametri Sph#rae A , qua: habeat ratio- 
nem line? B ad lineam C . Fiat igitur ficut C ad 
B j ita diameter lph*r» A ad lineam F G > & quo- 
niam F.Gj maior eft diametro iphxr* A , abicin- 

,t !» 

• V v * i 

datur 

* J 
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Coroll. i. 
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boiu . 


I datur ab ea pars F E arqualis diametro iph^ra: Ai&di- 
uisa reliqua E G in tres partes xquales , quarum E D 
iit vna , nat circa diametrum F D , lph?ra H F I D , qua 
leifta plano per E ad diametrum redio , eius portio HFI 
erit eiuldem altitudinis cum Sph$ra : Dico portionem 
HFI efle ad Iph^ram A,{?cut linea B ad lineam C. 

Du<5hs igitur redlis HF & FI, concipiatur Portio 
HFI, compofira ex Cono & Calside ; Conus vero HFI 
ad Iphfram A eiuldem altitudinis f cum habeat ratio- 
nem compofiram ex dupla bali Coni adluperficiem.# 
lph?ra: , & altitudine eiuldem Coni ad diamerru fphx- 
rz)eft ficut duplum quadratum HE ad quadratum 
F E . Iterum Calsis H F I eft ad iph^ram A eiuldem 
altitudinis, sicut DF ad diametrum lph$r$ A ,hoc eft 
lineam FE,veHIcutrc<ftanguium DFE vel quadra- 
tum H F ad quadratum FE^Gonus igitur & calsis, 
hoc eft Portio HFI, ad lph?ram A, habet rationem., 
quam habent limul duplum quadrati HE vna cum 
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quadrato H F , ad quadratum F E . Sed rednngulum 
D F E «quoje eft qipdfaco H Fi Kc^ogulurn vero ex 
G D in E F «quale eft duplo quadrato H£; Totum 
igitur re&angulum G F E , «q^le pft quadrato EI F , 
vnacum duobus quadratis HE , & ideo ad qbSaidtatum 
F E , ficut Portio H FI ad fphpram A : Sed' ficut re- 
ihngulum GFE ,id quadratum FE, ita eft linea GF 
i ad lineam FE,hoc eit B ad C. Portio igitur HFI 
j adiphpram A, confticuca eft in eadem altitudine & in 
| ratione data B ad C , ficut oportuit , & quod facien- 
dum erat , 

LEMMA. 

Si fint quatuor line« continue proportionales. So- 
lidum quod fit ex quadrato alterutrius extremarum in 
alteram extremam, «quale eft Cubo ex media propor- 
tionali qux propinquior eft ei cx qua fit quadratum , 

Sint enim quatuor li- k 

nexcotinuc proportio- r B . x, 1 

nales A,B,C,& D,& ’ ~ ."c --'fi, • * 

quoniam iunt continue • D'- Jti 

proportionales, erit fi- 

cut quadratum A ad quadratum B , ita linea B ad lir 
neam D* dupla enim eit ratio BadD,qu« A ad B; 
Quare fi fiat iolidumex quadrato A in lineam D erit 
«quale Cubo ex linea B, Reciprocabuntur enim ba- 
les & altitudines. Similiter etiam dcmonftrabicur fi 
fiat iol idum ex quadrato Din A, quod Cubus ex lmea 
C ei «qualis erit . . ..v . 

' ~ PRO 

~ « 
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PROPOSITIO LXXIII. 

t 

Sphaerae datae Portionem aequalem in 
quacunque altitudine mino- 
re exhibere . 



S it Sph«ra data A , cuius diametro argualis fiat re- 
Cfca BC,& in ea fumatur vtcunguepundhim D, 
&(Jt BD pro altitudine Portionis exhibenda: a:quali$ 
data: ipha-rae A. Producta linea BC,fiat ficut qua- 
dratum BD ad quadratum BC,ita linea BC ad li- 
neam B E . Diuisa iam D E in ttes partes «quales , 
quarum D F vna , fiat F B diameter , circa quanu ; 
deferipta Spharra , & leCfca plano ad diametrum reCto j 
perpunctum D, faciat portionem GBH in altitudi- 
ne B D . Dico Portionem GBH cfle «qualem iph«- 
tx data: A . > 



tr 
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Quoniam enim dcmonftratum eft quod ficut BE ad 
B D , ita eft portio G B H ad Sphsram ex diametro 
BDi& quoniam fadtum eft ficut quadratum BD ad 
quadratum BC, ita linea BC ad lineam BEjcritio- 
! iidumex quadrato BD in latus BE squale cubo ex 
j BC. Sed lolidum ex quadrato BD in BE,eftadcu- 
| bum ex BD, ficut linea BE ad lineam BDj Quare 
& cubus ex BC ad cubum ex BD, eft ficut BE ad 
B D ; vel ficut portio G B H ad iphsram ex diametro 
B D . Sphsrs antem inter le iunc ficut Cubi ex earunr 
diametris* ideoque Iphsra ex diametro BC eft ad lph$- 
ram ex diametro BD, ficut linea BE ad lineam BD* 
hoc eft ficut portio G B H , ad Iphsram ex diametro 
B D . Sphsra igitur ex diametro B C , hoc eft Spharra 
data A, squalis eft portioni GBHj quod faciendum 
erat. 

LEMMA. 

Data differentia laterum reSanguli, & 
media proportionali inter late- 
ra, inuenire latera. 

S it data A B recta differentia lacerum redfcanguli 
qusfiti, C D vero media proportionalis inter late- 
ra . Lines itaque A B applicetur ad angulos redtos li- 
nea B E squalis redfcs C D dats , & diuisa bifariam^ 
A B in H , ducatur linea H E , & fadfco centro H , 
interuallo H E , deleri batur lemicirculus occurrens li~ 



Cum 
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Cum enim AH fit aequalis HB,&FH squalis HG> 
fubcra£isa:quaiibus A H & H B, qus remanent F A 
& B G squales inter lc erunt . Quare exceflus F B lu- 
pra B G , eft ipfa A B data i led BE etiam squalis clt 
datae CD,&eft media proportionalis inter F B & BG j 
latera igitur rc&anguli qusfica liint lpla F B, & B G , 

PROPOSITIO LXXIV. 

Dato Rhombo in Sphaera infcripto, alium 
in data ratione inuenire, qui fit infcripti- 
bilis Sphaerae, & cuius Coni fuperioris 
altitudo (it aequalis altitudini fuperioris 
Coni in Rhombo dato , 

S it enim Rhombus datus A B C D in Iph^ra infcri- 
ptus,& fit ratio data F , ad G, in qua inueniendus 
fit alius Rhobus in /ph^ra inicriptibilis,&cuius 1'upc- 
rioris Coni altitudo fit eadem cum Cono ABC Rhom 
bi dati , Icilicct lineae BE. Fiat igitur linea H medi a 
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.proportionalis inter F Se G;& ficut F ad H it* iit, 
plano pet axem fit linea A D recfe Irdaca lam I me- 
dia proportionali, Se BE differentia, quaerantur ex- 
trema;, quarum. maiori fiat BK «qualis , ( fi maior 
fuerio ratio F ad G,fi vero minor fuerit- ratio, tjunc 
producatuC' axia^& in axe produco quatracur pun~ 
aum K i) inuento autem pun&r K , circa BK , con- 
ftituacuHphxra Se iri ea inlcriptus Rhombus LBMK . 
Dico RhOmbum ABCD efle ad Rhombum LBMK 
ficutdllinea F ad lineam G . A 

Quoniam enim Rhombus ABC D compofitus eft 
ex duobnsConis A B C Se A D C > quorum ba fis com- 
munis efe.cx radio A E, amborum vero altitudo eft 
axisfphxrx BDjConus igitur cx radio bafis A E & 
altitudine B D , squalis erit Rhombo dato A B C D > 
Similiter & Conus ex radio bafis LE, &alcitudiaie BK, 
squalis erit Rhombo LBMK. Coni autem, cum* 
fine ad inuicem in ratione compofita ex bafihns & al- 
titudinibus, erunt inter ie in ratione compofitaex qua- 
[ drato A E ad quadratum LE,&linea BD adlineam 

fib * BK. 


leman 
przced H. 
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B K . Quadrato vero AE aequale eft: re&mgulum BEDi 
& quadrato E L aequale eft redfcangulum B EK . Sed 
t re&angula, cum habeant communem altitudinem^ 
i B E , lunt inter ie ficut reliqua latera , icilicet in ratio- 
ne EDadEKjquare Quadratum. A E ad quadratum 
E E , ia hnbec ficut linea E D ad lineam E K' & AsRhom- 
hus ABCD erit 'ad Rhombum LBMK inrationej 
compofita ex BDadBK,&EDadEKj hoc eft fi- 
cut redfcangulum BDE ad rc6bngulum BKE j vel 
ficut quadratum AD ad quadratum LK. Sed linea 
L K xqualis eft linea? I fatftum eft enim redtangulum 
BKE arqualc quadrato! i &li«ea AD eft per conftru- 
(ftionem ad lineam I , ficut F ad H . Quare quadra- 
tum ex AD ad quadratum ex I, vel ad quadratum ex 
LK, eft ficut linekJF ad Imeam G. Rhombus igitur 
ABCD eft ad Rhombum LBMK , ficut F ad Gj 
quod faciendum erat,, ; : . ; ?. 

QuicqUid de Rhombis in iphxra vel Hemiiphxrio 
iniormendiSjvel de ratione eorum inter Ic , vel ad iphx-* 
ras autiHcmiiphxna , in quibus inferibendi lunc , di-? 

...u - cen- 
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cendum reftat , acfco facile eft , vt primo intuitu cuiuis 
appareat : iunt enim omnes inter fe ficut ba/es Cono- 
rum Tuorum, & ad fphxras vel Hemiiph*ria in quibus 
funt mkripti , iunt ileut bafes Conorum Tuorum ad 
duplum maximum circulum eiuldem fphxrx , vel ad 
duplam bafim Hemifphxrij , ab his ergo de filiam no 
tatdium Icdfcori pariam . 

LEMMA. 



Conftituantur duo Coni ABC & E B F , circa eun- 
dem axem B D , & liiper eodem plano AC ; & fint 
ambo ie&i plano H I ba fi A C parallelo ; Dico Co- 
nos ABC,6$EBF, Tecari a plano H I in eadem ra- 
tiono . 

Quoniam enim Conus HBI fimiiis eft Cono ABC, 
erit Conus H B I ad conum A B C , in ratione tripla 
axium Tuorum B G & B D ; led Conus K B L etiam it- 
milis eit cono EBF,& conftituti limt circa eoidenv 
axes B G & B D i quare iunt etiam in tripla rationo 
axium B G & B D i & ideo flcut Conus H B I ad co- 


num 
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num A B C> ita conus K B L ad conum EBF;&dr- 
uidcndo ,ficut conus HBIad truncam A HIC, ita 
conus KBL ad truncum EKEF. Sedti iunt igitur 
in eadem ratione . 

Manifellum eft etiam, quod fi pluribus leda fuerint 
planis ad bafinxAC parallelis, etiam omnes trunci 
mcermedij in eadem ratione erunt ad Conos integros, 
vel ad quaflibet eorum partes . Omnes igitur Coni cir- 
ca eundem axem conftituti iedbifuntin eadem ratio- 
ne ijlHem planis bafi parallelis . 

PROPOSITIO LXX V. 

Dato quocunque Trunco Coni, inuenire 
Conum cuius pars ille erit , & ad quem 
Truncus ille habebit eandem rationem 
quam habet axis eius ad axem Coni 
quaefiti . , 

S it Truncus A B CD datus , cuius axis E F conci- 
piatur produdhis vique ad verticem G Coni , cu- 
ius pars ille truncus elt ; &c fiat ficut F G ad E G, ira . 
E G ad E H . Rurfus producatur axis EF in alteram 
partem, quantum opus , & fiat FI aequalis GHj & 
inter G F & G | , fiat G K media proportionalis ', & per 
pundnm K,tranleat planum ba fi. AD parallelum^, 
ad quod producatur truncus Coni, & copleatur Conus 
IGM. D ico iam Conum L G M efie conum qua: fi- 
cum , ad quem Truncus datus A B.C D, liabet eandem 

ratio- 


Digitized by Google 




PISSECTVM. 


JW 



rationem quam habet axis trunci E F ad GK axerai 
Coni LGM. Quoniam enim ficut A D ad B C , vel 
A F ad B E , ita eft F G ad GE, & ira GE ad E H •> 
erit G H aggregatum fecunda: & tertia: , quarum F G 
prima in ratione A F ad BE ; & quoniam F I fafta eft 
aequalis G H , erit G I aggregatum trium proportio- 
nalium in eadem ratione, quarum FG maiori Ite- 
rum cum fit alia feries proportionalium quarum GI 
'maior, FG minor, KG vero media* fi latio centro 
G , & radio vel axe K G , deferiptum fuerit Hem ilph se- 
rium le&um planis per F,& E, bafi parallelis, feg- 
mentum intermedium inter plana per F & E , erit ad 
Hemiipfuerium ficut axis E F fegmenti, ad axem He- 
milphatrij GK. Exceflusenim triplse GI 1'upra tres 
proportionales priores, videlicet fupra re&am Glag- 
gregatum iplarum , hoc eft dupla G I ,ad duplam GI, 
eft ratio quam habet fegmentum intermedium ad fe- 
torem fecundum ciufdem fiiperficiei ipharrica: , & in- 
ter eadem plana interceptum . Quare fegmentum il- ^ 
lud erit ad Hcmifphserium ficut EF ad GK. Iterum 
ex Corollario z. propofitionis zy. apparet, quod fimi- I 

- • liter 


vide Pro. 

S ofit.il. 
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liter Conus re&angulus ijfdem plani s le<9us, habebit » 
eandem rationem ad fruftum 1’uum intermedium in- i 
ter eadem plana parallela interceptum , quam habet j 
axis ad axem , & per praecedens Lemma demonftracur ' 
quod omnes Coni circa eundem axem&fuper eadem 
bafi conllituti , le<Sti fint ijldem planis in eadem ratio- j 
, ne . Quare Truncus A B C D , erit in eadem ratione j 
ad Conum L GM, ac fieflet Conus re<5fcangulusj hoc I 
cftEcutEFadGK. Inuentuseft igitur Conus LGM, i 
ad quem Truncus datus A B C D habet rationenL. , J 
quam habet axis eius E F, adamem GKConi LGM> 
quod faciendum erat « ’ 

COROLLARIVM. 

Hinc manifeftumefl: quod Conus lecaripoffit ita^ ; 
vt truncus intermedius fit ad Conum datum in ratio- 
ne data . 

Inluper &ali? le&iones Hemilph?rij excogitari po- 
terunt quseex prajmiflis Coni & Hemi/phserij legio- 
nibus dependent > ita vt in ratione data ad HemdphaN ! 

rium. 
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! jrium , partes ip/arum intermedia; conftituenda: fint ; / 

i de quibus quoniam a nullo (quod Iciamj ha&enus tra- 
) dfcatum eft, licebit ipfis noua imponere nomina ? Ideo- 
que vocabimus eas Lunulares, Cylindrales ,&Cam- 
panales , ex fimilitudine vel ex ratione ledhonum ipia- 
rum . Primum igitur de Lunularibus dicemus . 

PROPOSITIO LXXVI. 

: Lunuiare Segmentum intermedium ia ; 
ratione data ad Hemifphae- 



S lt ratio data quam habet linea R ad lineam S>& 
fit Hemifpharrium ABC, cuius axis BD, circa 
quem oonftituacurCylindrus E F , cuius bafis ex radio 
EDfit dimidia bafis Hemiiphsrij AD,&ideo Cy- 
lindrus E F , cum fic eiuldem altitudinis cum Hemil- 
pha;rio , erit ad Hemifphatrium A B C in ratione iub- 

Cc fef- 
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/efquitertia < Inferi barur igitur in Cylindro E F conus 
G D F, & erunt fimul Cylindrus E F cum Cono GDF 
«quales hemifphiria ABC . Secctur 1410 Conus GDF, 
& Cylindrus E P , duobus planis K L & M N , ad ba- 
fi m G F parallelis , fccantibus axem B D ita in I & H, 
vt fit Truncus intermedius ad Conum GDF, ficut R 
ad S. 

Quoniam igitur demonftratum eft quod quadra- 
tum AD vna cum tertia parte quadrati BD, fint «qua- 
lia duplo quadrato radi j bafis Cylindri «qualis Hemil- 
phzrio ABC; Similiter&qubdquadratum AD vna 
cum tertia parte quadrati H D , fimul fint dupla qua- 
drati radij bafis Cylindri «qualis portioni AHC,& 
eiuidem altitudinis: Similiter etiam quod quadra- 
tum A D cum tertia parte quadrati I D, fimul dupla_. 
fint quadrati radij bafis Cylindri «qualis , & ciuldcm^ 
altitudinis cum portione AIC: Cum inquam hax 
omnia fint dupla i erunt quadratum E D , quod dimi- 
dium cft quadrati AD, vna cum fextis partibus qua- 
dratorum fingularum redarum BD> HD, & 1 D, 

arqua- 
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squalia fingulis quadratis radiorum bafium CyJin- 
1 drorum; squalium > habentium ca»de$p aititudi-’ 
nem cum fingulis portionibus ABC AfC&AHC.j 
Vnde manifeftum cll> quod , cum Cylindrus E F cum 
Cono G D F , ( qui cum (it tertia pars ipfitfs Ep- Cy- 
lindri , erit leicta pars Cylindri ei radio- BD , & altitu- 
dine eadem B D ) fit aeqijalis. Memifphsrio ABC , 
quod Cylindrus EL vna cum cono ODP, ( qui etiam 
eftiexta pars Cylindri ex radio ID & eadem altitudi- 
ne jfint etiam squales portioni AIC. Similirationc 
demonftrabitur, quod Cylindrus EN vna cum cono 
QD R fint squales portioni A H C . Dedu&is igitur 
ex Portione AIC, portione AH C, & ex Cylindro 
A L cum cono O D P, Cylindro EN cum Cono QDR, 
quod remanet, fcilicctfegmentum Lunulare interme- 
dium A I C H , squale erit Cylindro M L, vna curm. 
trunco Coni intermedio O QR P . Sed Truncus in- 
termedius O Qjl P eft ad Conum luum G D F , ficut 
linea IH ad lineam BD; & Cylindrus intermcdiils 
ML,elt ad Cylindrum totum E F, ficut: eadem IH 
ad eandem B D ; componendo igitur , Truncus O Q- 
R P cutn Cy hndro M L fim ul , ad Conum G D F cum 
Cylindro EF , hoc eft ad Hemilphsrium A BC, eft 
fient linea IH ad lineam BD. Ex squali ergo Seg- 
mentum Lunulare intermedium A1CH eric ad Hc- 
miiphsrium ABC, ficuc linea I H ad' f meam BDy 
vel ficut linea R ad lineam S i quod faciendum crati. 
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• propositio lxxvil i 

Segmentum Campanale in ratione da- j 
ta ad Hemifphacrium con- 
ftituero. 



S it Hemifpharrium AB C> cuius axis BD,&fitra-r 
tio-data R ad S , in qua conftituendum fit Seg- 
mentum Campanale ad Hcmi/phsrium ABC . Con- 
cipiatur circa axem BD Conus re&angulus cuius ver- 
tex D,ica ict^us duobus planis parallelis baii, vt Gt 
truncus eius intermedius ad cotum Conum, ficut li- 
nea R ad lineam S;fidine E, & F,in axe BD pun- 
cta interlcdkionum planorum cum axe . Fiant iam duo 
Hem ilpbaeria circa centrum D exradijs DE & D F, 
qua iint GE H & I F K . Signetur Conus rcdfcangulus 
LDM , & interledtiones planorum cum ipla Cono re- 
dhngulo Gnt N O Sc P 
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Quoniam igitur Conus re£tangulus LD M , eft di- 
i midium HemUphxrij ABC i Conus NDO etiajtL, 
erit dimidium hemilphxrij G E H; nec non & Conus 
PDQjdimidium hemilphxrij IFK ; vnde manife- 
ltum eit quod excelTus Hemilphxrij GEH liipraHe- 
miiphasrium IFK, quem vocamus legmentum Cam- 
panale , fit duplum excelsus Coni NDO lupra Conum 
P D QHioc elt duplum trunci Coni NPQO. Qua- 
re in eadem ratione erit ad Hcmilphxrium ABC, qua 
j Truncus Coni N P QO ad Conum fuum L D M i hoc 
elt ficut E F ad B D , vel R ad $ ; quod faciendum erae * 

• ' * y f • ' ' ' ‘ "r V .. . 

PROPOSITIO LXXVIII. 

Segmentum Cylindrale in ratione da- 
ta ad fle mifphaerium con- 
ftituer^». 

. ' . * / L i : - 

S it iterum, ficut in prxcedente, Hemilphxriumu 
A B C , in quo fit axis B D ledhis in pun&is E & 
F , ita vt, fiducia fuerint plana per eadem pundfo ad 
bafim AC parallela, dillccent legmentum interme- 
dium in ratione data ad Hemiipha:rium ficur R ad S, 
& ficut pars axis intercepta E F, ad axem Hemilphxrij 
B D . Tranleant ergo per illa puncta duo plana ad ba* 
fim A C parallela , & ab ijs fit fa&um legmentum in- 
termedium HGLM: & conftiruantur duo Hemil- 
phacria circa idem centrum D luper eadem bafi AC, 
quae tangant plana GL,& H M j in punitis E,fic F, j 

- ‘ i q u °- 
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quorum differentia , ve] excefius maioris lupra mino- 
rem , fit iegmentum Campanalc, quod per proceden- 
tem defnontfrauimus ede m ratione data adHemif- 
phorium ficut R ad S . 

Iterum per intcrfe&iones planorum GL&HM 
cum fuperhcic ipharrica Hemifphorij ABC, conci- 
piantur duo Cylindri conftituti inter eadem plana pa- 
• rallela&bafim AC, videlicet Cylindrum GT, & Cy- 
lindrum HV, quorum differentiam notatam literis 
PHG Q/T L M V , vocamus Segmentum Cy lindra- 
! -t le , propterea quod latera eius fine fuperficies Cylin- 
drico . Dico Segmentum hoc Cylindrale efle ad He- 
mifphorium ABC ficut eft EF ad BD,vel ficut ra- 
tio data R , ad S » . 

1 Quoniam enim exceflus fegmenci A G L C fupra_* 
Cylindrum GT, hoc eft SemiannulusSph.Tricus de- 
fignatus literis A G Q/T L C, oqualis eft Hcmifpho- 
rio I E N ; Semiannulus vero Sphoricus notatus literis 
A H P , V M C zqualis eft Hemifpharrio K E O : Seg- 
mentum Cylindrale , vel exceflus maioris ferniannuU 

r lpho- 
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fpharrici fupra minorem , lignatum literis P H G C> » 
TLMV, «qualis erit exceffui Hemi/ph«ri; IEN /u- 
pra Hemi/pharrium K F O , vel Segmento Campanaii 
IEN,OFK- Sod legmentunj Carppanale eRad H&- 
mdpbaninm faut pars axis intercepta E F ad totum_, 
axem BD; Ita igitur fe habebit legmentum Cylin- 
drale ad idfem Hemilpharium ABC, hoc eft ficut R , 
ad S, quod laciendum erat . 

; : CQRQLLARIVM. 

Hinc palam fit quod 1? le&us fuerit Conus ira vt ea- 
dem foret ratio parcis axis interceptas ad totum, qua; 
trunci Coniad Con um cuius pars ille eft, figmentum 
Hemi^pharri; interceptum inter eadem plan^Segme- 
tum Lunulare, Se Segmentum Campanale interci- 
pientia eandem partem axis , nec non Se Segmentum 
Cylindrale cuius Sphafrica iuperficies fit eadem quae 
legmenti intermedij , fint omnia inter le «qualia . Si 
vero le&us fuerit axis vtcunque duobus planis , negle- 
gi ratione quam habent partes ad totos axeSj&noijL, 
fuerit eadem ratio intercepta? parti? ad totum axem-, 
qu« trunci Coni ad totum Conum > nihilominSJsteg- 
meca Cylindralia & Gampanalia iemper inter ie aequa- 
ha erunt , propter «auaiioacem HemtM^rmrum 
lemiannulorum ei ulaem altitudinis i Igitur &excef- 
lus eorum Iemper neceflario «quales erunt, Reliqua 
autem legmenta,lcilicec intermedium Hemdphaerij , 
tic legmentum Lunulare , nec fibijpfis nec reliquis i 
1 asquaiia erunt, j 


COROL- 



toS HEMISPH AERIVM 


COROLLARI VM GENERALE. 

. • '■ f • 

Continens ea quae ex demonftratis coHi- 
guntur circa proportiones quinque So- 
lidorum & portionum ipforum, quae ex 
reuolutione Seftionum Conicarum cir j 
ca axes fuos fiunt , & in eadem altitu- 
dine exiftunt . Quae Omnia ad Hemif 
phatrium eiufdem altitudinis, velut ad 
trutinam rcdadh ponderantur , vt inde 
rationes ipforum ad inuicem facilius di* 
gnofcantur . 

P Rimo igitur, fi Hcmiiphatriil & Sphasra fitx eius- 
dem akitudinisjHemifph^rium erit quadruplum 
Spharrar : Sph.rra enim cuius axis clt duplusaxis alte- i 
rius Sphsera elt o&upla ipfius ■, Hemdphicrium igitur 
elt quadruplum Sphaera eiu/dem altitudinis . 

Hemi/pharium eftad Portionem SphserJt eiuidem 
altitudiniSjficut duplum axis ciuldem ad lineam com- 
' pofitam ex lemidiametro Spharrx , cuius PortioiUa eft 
vna cum reliquo diametri Sphxrz dedufto axe Por- 
tionis . - 

Sit enim Hemilphaerium A BC &in eadem altitu- 
dine & circa eu ndem axem eonfiicuatur Portio D B E 
diilc^b a Sph*ra DBEFcuiusdiameeerBF. Etquo- 
niamHcmilph*rium& Portio iirnt ambo compofica 

exCo- 
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ex Conis &Caflidibus, 
in hemilph?rio vero Co 
nus & Callis funt squa- 
les inter /efConus enim 
eft dimidium Hemil- 
phsrij) Conus Portio-"^ 
nisDBE eft ad Conum 
Hcmilphsrij A B C, fi- 

cuc quadratum DG ad quadratum A G, vel ficut li- 
nea F G ad lineam B G ; Callis vero Hemijphsrij ABC 
( qus squalis eft Cono eiuldem ) eft ad Callidem por- 
tionis DBE, ficut fuperficics Sphsrica ipfius, adlu- 
perficiem Sphsricam Portionis vel Callidis eius DBE, 
hoc eft ficut quadratum A B ad quadratum DB,vel 
ficut dupla BG ad FB,idelt ficut iplarum dimidia_, 
BG ad FH: Sed cum ratio Coni portionis DBE ad 
Callidem liiam compofita fit ex rationibus F Gad BG, 
& ipfius BG ad FH,erit Conus ad Callidem in ea- 
dem portione D BE, ficut F G ad F H ; & vtraquo 
fimul ad Conum Hemilphsrij ABC, ficut compo- 
fita ex vtrilque FG & F H, ad lineam BG;&adHe- 
milphsrium ficut compofita ex F G & F FI , hoc eft 
ex lemidiamecrolphsrs DBEF & reliquo diametri, 
dempto axe portionis BG,ad duplam BGi&t con- 
uertendo , ficut Hemilphsrium ABC ad portionem 
D B E , ita dupla B G ad compofitam cx FI F & G F . 

Hcmilphsriumad Hemifphsroides eiuldem alti- 
tudinis lc habet ficut Bafis ad oafim . Manifeftujn cll 
quoniam Coni, guifiint iplorum dimidia, lunt in ea- 
dem ratione . 


II 


Co^ol. *'> 
Prop.68. 


II L 


Dd 
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Hemilphanrium eftad Conum ciufdem altitudini^ 
ficut duplum bafis hemilph;r*ij ad bafim Coni . 

Hemilpharrium eft ad Conoides Parabolicum eiufi 
dem aIritudinis,ficucBafis HemUphsenj adduas ter- 
tias bafis Conoidis ParaboJici . Si enim fiat Conus fu- 
perbafi Conoidis Parabolici & in eadem alcicudino, 
erit a?d Conoides Parabolicum ficui tria ad qilatuor , 
ideoque Hemilph^rium erit ad ili ud>ficu{ duplum ba- 
fis ad quatuor tertia? ipfius bafis Conoidis, vel licut 
Ba fis Hemiipharrij ad duas tertias bafis Conoidis Pa- 
raboli.ci, • . • • 

Hemilphsrium efl: ad Conoides Hyperblicumj 
qiuldem altitudinis , ficut duplam bafis Hemilphcerij 
ad bafim Conoidis Hyperbolici , vna cum parte qu* 
fit ad eandem , ficut dimidium tranluerli diametri ad 
totam traniucrlam diametrum eum axe Conoidistan- 
quam vnam . Hoc colligitur eic propofitione 17. Ar- 
chiracdisde Conoidibus & Sphanmdibusjvbi demon- 
fttatur , quod Conoides Hyperbojicum fit ad Conum 
habentem eandem cum ipfo bafim & eundem axem , 
ficut linea compofita ex axe portionis & tripla iemi- 
diametri leftioms , ad eundem axem & duplam eiul- 
dcmfcmidiametri tanquam vnam: Vnde diuidendo 
erit cxceiTus Conoidis Hyperbolici fiupra Conu iuum 
ad conu iuum , ficut dimidium traniucri? diametri ad 
traniucrlam diametrum vna cum axe Conoidis tan- 

3 uam vnam : Ideoque Hemilpharrium erit ad Conoi- 
cs Hypcrbolkum , ficut duplum bafis Iu* ad bafiin_. 
Conoidis Hypcrbolici vna cum parce qux fit ad iplam» 
ficut dimidium tranliierlse diametri ad totam tranl- 
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ueriam diametrum vna cum axe Conoidis tanquam.. 
Vnam : quod probandum erat . 

Harc lunc qu? ha&onus ad difle&ionem Hemilph?- 
rij excogitauimusjMulta autem defiderantur quorum 
refolutio a iolidis dependet : Ratio autem cur nare de- 
monftrari poflint ex principijs Euclidis , illa vero fine 
ope duarum mediarum proportionalium non poflint, 
breuiter quantum poflum demonftnrbo > vbi prius ea 
qu® hucuiquc dcmonftrata funtrecenluero , 


recapitvlatio. 

. .* . • • •• r«' *" • i * ' . • 

Continens ea qua? in procedentibus de- 
monftrantur , & obiter animaduertens 
aliqua principalia qua? defiderantur , & 
ex medijs planis, vel Principijs Eucli- 
deis nondum refblutionem acceperunt 
nec vnquam vti credo acceptura funt, 
vna cum illori^m refolutione per media 
folida * & conftrudione cuiufdam linea? 
Cubatricis, cuius ope facillimi exhiben- 
tur inter duas extremas dua? piedif con 
tinue propprtionales,& mult£ alia? pro- 
pofitiones folida? non ha&cnus refolu* 
tas. 


Dd * Ex 
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E X Prop. i .fit Cylindrus aequalis. Hcmilpha?ria* j 
&eiuldem altitudinis: fequiturex ja.bb.i, Ar-« 
chimedisde Sphaera & Cylindro . 

Ex Prop. 4. 8 . & 9. demonftrarur , quod , fi Hemifr 
phario conitituacur Cylindrus in eadem altitudino 
xqualis,& jedte fuerint amboPiano, vel pluribus pia-* 
nis ad bafim parallelis , parres Cylindri incerceptx m-* j 
rerquxlibet plana parailcJalcmperxquales erunt qui-, j 
bufiibetie<&>ribus,*fiuefinc primi fine Iccundi eius- 
dem Hemi/bhxrijj&quorum fuperficies Sphxricse in- 
ter eadem pJana parallela intercept? funt . Vude con- 
lequiturquod Hemilphxrio conihrtu polBt in ratio- 
ne data m inori , Sector vei primus , vel fecundus , vel 
intermedius, •** •< «m * > i \ 

Ex7-6c io, probatur quod Conus Segmenti vna 
cum Cono re&angulo eiulHcm altitudinis ilmul fum- 
pri xqualcsfint dimidio ieftofisiecuhdi . 

Ex i t. docemur conftituerc duos Conos, quorum 
alter fit rebfcmgulus,in eadem altitudine &: in quacun- ' 
<jue ratione data ad inuicem * Et ex i $. docemur in- i 
lcribere Hemifphaerio duos Conos in ratione dat a.Sed i 
Cono daro facere Conum reftangulum xqualem eit j 
Opus duarum mediarum , ficuc infra monftrabitur . 

Esc i x, ^cmonftractir qucfiomaximus Conus in He- 
miijpbamoinlcripribiljs. 

Ex 1 4 . & ; Corollario ciuiHcm docemur conftitucre 
Conum /iiper bafi aiiuiciAiquc portionis xqualem, 
Pbrtionfidat*: Sed Cono dato Innenire Portionem^ 
xqualem &fuper eadem bafi eft opus /blidunv ficut 
infra apparebit . 

"1 E x 
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Er z j.xldcemof imienim&w^rem qui ad Conum 
fuum habcarrationem dacam: &ex 1 9. Inuenire Sc* 
(ftorem in Tationc data ad Portionem liiam . 

Per zo. demonftratur rado partium Segmenti in- 
ter le , videlicet Se&oris iccundi Sc Coni iegmenti . Et 
in x 1 . docemur conftituere di&as partes in ratione da* 
tapolfibili. : •« 

Per 11 z. demonftratur ratio quam habet legmen- 
tum intermedium ad partem Cylindri «qualis hemi£ 
phamo njter eadem plana interceptam . 

In z 3. demonftratur «qua litasSegmend ad tres Co. 
nos eiulHem altitudinis. Et per 14. conftituitur Seg-» 
mentumin ratione data ad Conum redfcanguium eiuft 
demaldtudinis. .. 

In xj. agitur de iegmento Intermedio , & confti- 
tuitur in ratione data ad le&orem iccundum eiulHem 
luperficiei Spherica:. Et in z 6 .&c zy.lecatur Hemil- 
ph«rium duobus planis intercipientibus Segmentum 
Intermedium > quod habeat rationem dasam.ad Hc-, 
miiph«rinm; Vndeetiam in z 8. demonftratur quod 
data rauone pardum axis reliquarum >quajyltra axem 
Segmenti ad polum /&J centrum Hcmiiphterij exiftuc i 
inuenietur Segmentum Intermedium «quale Sejftorji 
lecundo eiulHem fuperficieiSphaa:ic«. ...ii 

Ex 1 9. fit Portioin ratione data ad partem Cylindri 
«qualis Hemilphacrio > eiulHem cum portione aldtu- 
dinis •• .a . .... ;.! <••• •* 

Ex 3 o. Inquiritur ratio Portionis ad Conum luum : 
vnde etiam colligitur» «Se demonftratur ratio Pordonis j 
adHemiiph«rium. u-.i • v . . 


I 


m >'£ 


In 31. 


Digitized by Google 



HEMISPH AERIVM 


ti 4 

In 31. quemadmodum in 7. dcmonftratum erat ■ 
quod cxcefius Cylindri confticuti liiper bafi Hemift. 
phieri j ^ & in eadem altitudine, iiipraCoinum redlan- 
gulum in eodem Cylindro inlcriptum , erat squalis 
Hemilphsrio, ita nunc demonftrattir , quod exccflus 
eiuldem Cylindri liipra Hemilphairium , squalis fit 
Cono redfangulo in eodem inlcripto , & quod linguis ! 
partes eiuldem exccflus prsdi&i squales fine Ungulis ; 
partibus Coni rc£fonguli, prout inter eadem plana_, 
parallela corrclpondent . Vnde alia methodo . 

In 3 1 . Demonllratur ratio Portionis ad Hemilphs- 
rium . 

In 3 3. demonllratur squalitas inter quolHairt par- 
tes leu Portiones Hemilphxrij & aliquas ipfius Cyiin» 
dri confticuti lupcr bali , &iulHem alcitudinis cunu 
Hemdphatrio . 

Per 3 4. & 3 y. docemur conftituere Truncos Cono- 
rum squales Portionibus Sphsrarum liiper i; Ide bali- 
bus portionum in ijlde altitudinibus. Etin 3 6 .doce- 
mur inlcriberc Cylindro Truncu Coni in ratione data. 

In 37. demonllratur quod cxcefliis Trunci Coni 
liipra Cylindrum in eodem trunco mlcriptiifit squa- 
lis Conoidi Hyperbolico eiuldem altitudinis, & quod 
per fi ngulas partes &c. 

Similiter in 3 8. demonllratur quod exccflus Cylin- 
dri fupra Conum inlcriptum squalis fit Hemilphs-. 
roidi eiuldem altitudinis & quod fingulspartes &c. . 

In 39. demonllratur quod fi in Trunco Coni in- 
icriptusfuerit Cylindrus, & iterum in Cylindro Trun- 
cus Coni , ita vt fi ie<fti fuerint omnes fimul plano per 

j 

• ! ■ • ‘ ixem f 
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axem , & latera oppofita Trapeziarum in truncis f; 1- 
dhrum fine parallela , quod ambo excefius fimul lum- 

{ >ti ( videlicet maioris Trunci 1'upra Cylindrum & Cy- 
indn lupra minorem truncum ^aquales fint Conoidi 
Parabolice: & quod fingulx partes &c. Vnde mani- 
feftum eft quod Conoides Hyperbolicum , «SsHemif- 
pharoides , fimul confticui polline in eadem alcitudi- 
j ne,vt fit Conoides Hyperbolicum duplum Hemifi. 
pbarroidis. , & ambo fimul 1 'umpca aqualia Canoidi 
Parabolko eiultlem alcitudiniis,& fic etiam de ipforum 
Truncis vtcunqucdific&is , plams vel ad bafim paral- 
lelis vel non > facillime demonftrari poteft , quod fint 
iemper ad inuicem in ijitiem jationibus ficut coti . 

In 4o.demonftracur quod excefius Trunci Coni lu- 
pra Conum eiuidem altitudinis, quorum latera lunt 
parallela, aequalis fit Fr ullo ConoidisParabol ici . 

In 41. dcmonfttatur quod omnis Portio Spharrar 
excedat Conum luum quantitate Sph^roidis lati,cuius 
diameter maior aqualis fic laceri Con i in portione in- 
Icnpti , diameter vero minor aqualis fic axieiulHemj 
Coni vel Portionis. 

A 4Z. Incipit de Maximis Inlcripcis & Minimis 
circumlcribentibus dilquifitio,hoc eft de Conis Ss Co- 
noidibus,Sphseris,& Spharoidibus vel eorum Por- 
tionibus, & vniulcuiulquc horum inuiccm Inlcriptio- 
nc, & circumicripciane : & pramifio Lemmacc dc- 
monftracur primo*quod Maximum Solidum quod 
fieri poteft cx icgmentiscuiufiiis re<fta,eft quando leg- 
mentum maius eft duplum reliqui ,& tunc quod ma- 
ximum Solidum eft illud , quod fadhim eft ex quadra- 
to 
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co maioris Segmenti in minus . Et continuatur hac 
dilquifitio vique ad propofitionem . 

In 5 8 .demonftraeurratio quam habet bafisportior 
nisadbafim CyIindrieiaquaJis,&: eiuldem aftitudi- 
nis. Et in 60 -qudd omnis Porriotfc aqualis tribus 
Conis ex eadem bafi,&rHimidia altitudine eiuldem.., 
vna cum /phaara cuius diameter fit aqualis aitrtudird 
ipfius portionis . . ^ 

■* Per j9. dcmonftratur quod fi dua Sphara inaqua- 
leslc mutuo intus tangant, quarum diametri fuerint 
in ratione ieiquialtera , & fi ambo fe&ae fuerint plano 
ad diametrum communem re&o , tunc Conus in ma- 
ioris Sphara Portione inlcriptus,aqunlis erit Portioni 
minoris Sphara qua: circa eudem axem conftituitur . 

In 6i. it. Se 6 j. agitur de Sphararum inaqualium 
Segmentis in eadem altitudine exiftentibusi& in prio- 
ri demonftratur quod excefliis iplorum iiipra Cylin- 
dros in ipfis inicriptos,fint inter le aquales. In<>i. 
quodexceflus ille fit aqualis hemilphario eiuldem al- 
titudinis . In 6 j. vero demonltratur , quomodo con- 
ftituendus fit Cylindrus aqualis cuicunque Segmento 
dato , & eiuldem altitudinis . vnde icqu untur Corolla- 
ria multa . >s 0 > 0 '!ldi.;l 

Per 6 4 . dcmonftracur quomodo legmento Hemifi 
pharij dato conftitui poflit aliud legmentum alterius 
Hcmilpharij aquale in altitudine data poffibili . 

. In C j.demonllratur quod luperficics Spherica Por- 
tionum diuerlarum Sphararum fine ad inuicem ficut 
axes vel radij Sphararum quarum liint partes 4 Et iiL, 
6 6. dcmonllratur quod Sebares diuerlarum Iphara- 
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rura fint in dupli rationf radiorum Sphxrarum qua- 
rum/untpartcs, ■* 

In 67,demonfl:racur ratio, quam habet CriTis ad 
Hcmi/phxrium , vel ad Spiiarram cuius pars illa eft . 

• In 68. Se 69 ’ Dcmonftratur ratio quam habent Ca£ 
fides ad inuicem , fiue fine eiuidem fiue diucrlarunu 
Sphanarumparces. . 

In 70. Conorum ciurdctn altitudinis ratio ad in- 
uicem efic ficut reliqua: diametrorum /phararumin 
quibus luntinicriptibilcsdpmonftracur: Et in 71. ra- 
noConi ad Spharram ede compofira cx dupla bafi ad 
Illpcrficiem Spharra,&cx altitudine lpfiusaddiamc- 
•trum Sphigr*.. ,,, c . 

Per 7*. Confiituicur Portio in ratione data ad He» 
milphsrium eiuidem alticudinis , 

Per 7 3. Sphxrz? dataconllituitur Portio aqualis in 
quacunque minore altitudine , 

In 74. agitur de Bjiombis in Sphara inlcriptibili- 
bus Si rationibus ipibrum ad inuiccm . 

, < ■ InjS’ demonflratur quomodo cx dato quocunquc 
Trunco Coni , inueniatur Conus cuius pars ille trun.*»- 
cus erit , &c ad quem habebit eandem tationem quam' 
habet ipfius trunci axis, ad axem totius Coni. /; - i 

In 76. 7 7* & 7 ®- Proferuntur tres modi iccandi. 
Hcmilpharrium in ratione data, iegm entis interme- 
dijs : cx quibus duo fiunt fuperficiebus /phpricis , rcli» 
quum vero iuperficiebus Cylindricis. • 

. ■ Sed videamus iam quinam fine ift? Propofitiones 
defiderat? de quibus loquucusitiha in principio biuus 
recapitulationis, qu? per media plana vel Elementa^ j 
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Euclidis non fint demonftranda, &: rationem inquira- 
mus quare tales fint . 

Primo autem luppono quod nulli Geometr? igno- 
tum fit , quod lolida fint in tripla ratione laterum vel 
linearum homologarum , quod ab Euclide libro 1 1 . 
prop. i j. demon (Iratum clt : tripla vero rauo luppo- 
nit tr llc&ioncm rationis, vel duo media continue pro- 
port ionalia . Exempli gratia, fumamus illud quod (u- 
pra ad prop. i i.adnotauimUs,&:fit aliquis Conus cu- 
ius altitudo fit A, barfis vero radius B, ficlupponatur 
quod ei fit «qualis Conus rcdhngulus C : & quoniam 
Conns C elt redfangulus, altitudo cius ent «qualis 
radio bafisipfius , vterque igitur iplorum vocetur D; 
Cum igitur Coni fint inuicem «quales, reciprocabun- 
tur iplorum altitudines& bales, ideoque ent ficut al- 
titudo A ad altitudinem D, ita quadratum eiuldenx, 
D radi j bafis Coni C , ad quadratum B radij bafisCo- 
ni dati^ Quare erit ficut A ad. D, ita quadratum D 
ad quadratum B; propterea dupla erit ratio A ad D 
cius quam habet D ad B. Igitur fi A ponatur prima, 
&s B quarta, D erit tertia in ferie quatuor continue pro- 
portionalium . Ergo Cono dato non potell conltuui 
Conus rc&ingulus «qualis, fine ope duarum media- 
rum continue proporcionalium , ficut anrea diximus . j 

Quod autem in aliquocafu particulari hocficn polV : 
fit non clt dubium: Nam fi Iine«propofit* inter quas 
queruntur du£ medi? continue proportionalc&fuerint 
in ratione dupla tunc ex demonltraris a Victa in iibro 
Variorum de rebus Mathematicis relponlbrum , lub 
titulo Capitis j. lnuejucs propofir* latisladaoa c m.: Si 
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vero ratio fuerit talis ( quemadmodum filinea AB /e" 
tta faerit extrema & media ratione in C , & produdta 
in D, donec fiat ficut AC ajd AB, ira quadratum AB 
ad quadratum A D ) quam habet linea A D ad lineam 

. 

A C B D t- I 


A C,inueniend* lurtt du* medi* inter AD & A C 
hoc modo: Producacur iterum linea AD in E, vt fit 
quadratum ex A E duplum quadrati cx A B, & con- 
cipiacurhemilphseriumcuiusaxis A E diuiius in pun- 
ctis C , & B, & per illa tran/eanc plana parallela bal i, le- 
cantia Hcmiipn*rium , & luper illis concipiantur duo 
Conicorifiituci habentes iplorum vertices in centro 
bafis Hemilphsrij , Icilicet in. puncto A. Dico illos 
Conos inlcriptos hemilphamo , quorum axes lunt li- 
ne* AC & AB, fore inter ie squales; Conum vero 
cuius axis AC, habere pro radio bafis liiq lineam squa- 
lcmline* A D,& Conum cuius axis AB forcretfcan- 
gulum. Cum enim quadratum A E perconflrutlio- 
nem fa£tum fit duplum quadrati A B ; manifeflum eft 
quod Conus cuius axis A B inlcriptus Hemilphsria 
ex radio A E , fit Conus rectangulus . Iterum cum fa- 
ctum fit ficut AC ad A B , ita quadratum ex A B ad 
quadratum ex A D , manifeftiun etiam eA quod Co- 
nus cuius radiusbafis fit AD & altitudo A C , fit squa- 
lis Cono re&angulo ex altitudine A B , & eodem radio 
bafis AB. Quod autem Conus cuius* altitudo ACinr 
lcnptusHemilph*rioex radio. A E , habeat pro radio i 
bafis lineam aqualem hnc* A D.fic probatur . Quo- j 
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! niam ficuc A C linea ad lineam A B , ica per conftru- 
ftionem facium ell quadratum AB ad quadratum AD 
erit diuidendo & inuertendo ficuc quadratum AB ad 

A S — b -B-e 

cxccfliim quadrati AD fupra quadratum AB , ita_» 
AC ad CB. Rurius quoniam ficuc quadratum AB 
ad quadratum AC, vel ad redfcangulum ABG,ita_> 
AB ad B C , per conuerfionem rationis erit ficut qua- ' 
dratum AB ad cxceflum fiuum lupra quadratum AC, 
ita AB ad ACffcd ficuc AB ad AC, ita ACad CB; 
Igitur cum quadratum AB habeat eandem rationem 
ad vtrumque cxceflum lcilicet quadrati A D lupra_» 
quadratum A B , & ipfius quadrati A B , lupra quadra- 
tum AC, oportet vc illi exccfius fine afquales , ideo 
que eric aggregatum quadratorum A D & A C fimui , 
aequale duplo quadrato A B hoc eft quadrato A E ra- 
dij Hemiiphzrij . Quare cum quadratum radij He- 
milphxri; fit sequale duobus quadratis AC & AD, 
erit A D radius bafis Coni cuius altitudo eft redta AC , 
in hemilphaerio ex radio A E inlcripti. 

Hinc etiam infiniti alii rationes ab lftis genera n- ; 
tur , incer quas geometrice exhibentur inter duas li- j 
neas datas, dui medii continue proportionales. Si 
enim ratio data , exempli gratia A ad Df inter quas 
fuerint continue proportionales B &C) continuetur, 
&fiat ficut A ad D, ita D ad E, dico quod inter A 
& E cadet etiam C vnaexmcdijs proportionalibus i 
hac tamen differentia, quod fi inter A & D erat ma- 
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ior media, inter A & E erit minor media >vnde da- 
bitur altera media , qu* fit G ; Iterum fi ratio A ad 
D triplicata fuerit & fuerint cxtrem* dat* A & F , 
dico G fore vnam ex medi js inter AGc F,&fl inter 
extremas in duplicatajacionc erae maior media , inter 
extremas in triplicata ratione erit minor media , & fk 
e contrario . Similiter fi ratio prima A ad D data , fue- 
rit diuila,qu® maiorcrat media interprimas, erit mi- 
nor inter fecundas , & e contrario , & fi pluries diuila_» 
fuerit ratio , lemper eandem legem tenebunt medi*. 

Licet autem aliqui exhibeantur eidus particulares 
in quibus inueniuntur geometrice duo media, Pro- 
blema tamen vniuerfalitcr eft Solidum, & dependet 
exmedijsnon dcmonftrabilibus per principia Eucli- 
dis i veluti ex applicatione linea? reCt* inter duas reCtas 
pofitione datas, & angulum continentes, qu? ad pun- 
Ctum datum pertingat . Huiusautem Problematis fo- 
lutioni abunde latisfaCtum eftaPappo Alexandrino 
in libro 4. prop. z $ . Mathematicarum collectionum , 
per lineam Concoidcm a Nicomede inuetam Sc prop. 

3 r .eiuldcm libri perfectionem Hyperbolicam. 

Dauid etiam Riualtus in Commentarijs in Archi- , 
medem de Sph*ra& Cylindro ex Eutocio profert mo- 
dum Spon mueniendi duas medias per lineam in le- 
micirculo ductam ab vno ipfius angulo, hac lcge,vt 
pars intercepta inter periplmiam & lineam a relmuo 
angulo fami circuli ductam , bifariam a perpendiculari 
ducta a centro dmulatur. Modum etiam Mcncchmi 
duabusSejttionibus Pnrabolicis , & Modum ipfius Eu- I 
tochij ex compofitione Parabolae cum Hyperbola » de* j 
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nicjue modum pulcherrimum Dioclis per lineam Cifi 
foiclem; Circa qu® quoniam ab iplo tradita iunt non-, 
amplius moror , immoJcbtoremadipfius commenta- 
ria latis cognita remitto . 

Figuram vero linea: Caffoidis & vium eius pro in- 
ueniendisduabusmedijscontinue proportionalibus, j 
vtpote vlui maxime accommodam, nec ab iplo Riual- 
to ( quoad v/um ) bene demonftratam , hic annebtero j 
opera: precium duxi , 



Sit igitur Semicirculus ABC, cuius Centrum D, a 
quo erigatur perpendicularis DB,& fine dat® F, St 
K,rebl® inter quas inueniend® fine du® medi® con- 
tinue proportionales: Primbautcm dubia fitapun&o 
B ad angulum C linea Cidbides BGC c quomodo 
autemformetur linea h®c poftea docebitur J & fiat fi- 
cu t F maior extrema ad K minorem , ita A D ad D E, 



! 

i 

i 

i 


connexaqae AE,& produ&a donec comcidat cum* 
Ciffoidc m punbio G, per illud tranleat rebla HGI 
parallela B E £> i Dico HI &ICciTemediascontmue 
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proportionales inter AI & I G , quct lunt in eadem, 
ratione qua F ad K . 

Quomodo autem formetur linea Cifloidcs ( ic acci- 
pe , Sc poftca fequetur dcmonttratio . 

Concipiatur a puxu^o B periphaeriar ABC, moue- 
riredta linea verius A, cuius vnus terminus maneat 
fixus in pundto C, alter vero feratur per omnia pun- 
ita arcus B A motuarquabili: Similiterin eodem cem T 
porceodemque motuaequabili per omnia pundta ar- 
cus B C , feratur linea redfca parallela B D , & per qua- 
drantem BDC vbicunqueieinteriecuerint illa: du* 
lineae, du&a fit per nuerledtiones linea quaedam cur- 
ua, & haec erit linea quar vocatur Cifloidcs . 

Quoniam igitur lineae L C & H I , lefe inter/ecan- 
tes in pun&o C linea: Cilloidis B G C , feruntur in eo- 
dem tempore a puncto B, erunt arcus BH & BL aequa- 
les, ideoque arcus AL aequalis erit arcui HCi&an r 
gulus LCA aequalis angulo H AC,& triangulum, 
GCI fimile triangulo H AI: quare ficut AI adlH^ 
ita CI ad IGi Sed ficut AI ad IH, ita clt I>H ad 
IC, Ideoque AI , IH, IC& IGJunc quatuor h- 
neaj continue proportionales: 'Inuenta igitur clt ra? 
tio quam habent litae quatuor line{ proportionalesad 
inuicem quarum cktrcmar A I & I G , lunt uu eadem, 
ratione qui lunt F 3cKi ideoque dux medi* tneer F 
& K datae funt . 

Neque omittendum cft quod non fblum in praedi- 
co calii opusclt duabus medijs , verum etiam ia om- 
ni calii quando conltituendus fuerit aliquisConus veJ I 
re^fcangulus , vel forulis cuicunque alteri Cono, «qua- i 

lis» 
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IjSj Vclift rttiorie dacahdGohbm ditum s In pr*?a* 
dente verocafu dua: medix contiAuc proportionales 
immediate Hficiiihtpfdbl^mA, In alijs vero Cafibus,: 

( quemadmodum , fi pra?ciperetur Cono dato A, fer 
<Vre Conditi B <cquahm > & fimilem cuidam cono C, 
bportxt primd inuenifc rationem quam habet Conus 
datu* A ad Conum C,flctunc in easdem ratione re- 
eiprocafiattonu^ G ad conum fimilem fibi B f me* 
dium lobum tenet Conus ille cui /irrui r.s conii ituen-» 
cKis cft OoAus^ 'oportebit inter terminos rationis Co- 
hi A , adGbnum G , inutnire duos medios continue 
jjtopombnafcs, vt tabeatur Conus fi in eadem ratio- 
ne ad Conum C><piatn habccConus A ad eundem 4 
SI vendpropofitum fuerit ic&fhiiwere Conum B adCo- ( 
nUtrt A- in ratione E ad & fimdena ConoCi runc 
fiat ficikConus A ad Conum C,jca F ad Dy&ficuc 
D ad E , ita Conus C ad aljum fii i fimilem hoocft co- 
rto quarfito Bs vnde ratio Coni A ad conum Btom- 
ponitur ex ratione ipfiut coni A ad conum C»&eiui- 
derrt‘C ad conum B ^vtfex mwonc^F^ad X)» fle D ad 
E,fed Hinueniatur Confli B fimilis Cono C, hoc ili. 
duo Goni fimiles > uiracione D. ad£ , oportet vt iouo- 
«iatur witer iplas D & Eydute medix continue pro- 
portionales v Ideoqueifino.opc duarum mcdiarua^i 
eonw-Ata proportionaiiunk ilfrfcblema non idluctur v 

lUl) «A » 

Quicquid hic deGonis iamdidlu cft ,idemdealijs 
folidii paraliclepipcdis intcliigendiitolflcmihilatisfe- 
heeeviuctUr quod ratio , qoarenonpofiinc ibluuibui- 
modr Problemata, dcpciukatafimiiitudiRc relformi 
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corporis vel {olidi faciendi, quod pluribusexcmphsin- 
ira confirmabitur. 

Ex propofitionc 1 4.&eiuldem Corollario confti- 
tuitur Conus squalis Portioni dats, fupcr eadem bafi 
cum Portione : Sed Conodato non pofllunus confti- 
rucre Portionem Spbsrs squlacm luper eadem bafl 
cum Cono confiftentcm. Hinc qusritur ratio qua- 
re hoc fieri non poflit. Inquiramus igitur quibusSo- 
lidis iit Portio squalis, &inueniemus per propofitio- 
nem 6 o. quod omnis Portio Sphsrs iit squalis tribus 
Conis ex eadem bafi & dimidia altitudine eiuldem.., 
vna cum Sphsra, cuius diameter cR squalis altitudini 
ipfius Portionis ,hoc eftCono fiiper eadem bafi por- 
tionis conilituto, vna cum dimidio eiuldem ,&dimi- 
dio Coni Rc&anguli eiuldem altitudinis: Duplicatis 
igitur omnibus , duplum Portionis , ( vel duplum Co. 
ni cui squalis conftituenda cft Portio ) squale cft tri- 
bus Conis ex eadem ba fi Se altitudine cum portiono , 
vna cum Cono redangulo eiuldem altitudinis: Tri- 
bus autem bis Conis squaliscft vnus Conus habens 
bafim triplam & eandem altitudinem , & duplo Cono 
dato squalis eft Conus qui habet bafim triplam , -alti- 
tudinem vero lubfelquialteram. Videamus autem fi- 
guram Prop. 1 4. vt manifeftior fiat dcmonftratio . 

Quoniam inquam duplum Coni E HF, hoc cft 
Conus ex tripla bafi E F & altitudine liiblelquialtcra 
altitudinis G H, squalis cft tribus Conis ex eadem ba- 
fi E F & altitudine G E, hoc eft. Cono ex tripla bafi 
EF &altitudine BG, vna' cum Cono rc&angulo cjc 
I eadem altitudine BG; Coni autem lunt ad inuiccm 


Portioni* 

refolutio. 
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Ctcut Parallelepipeda ex ci/clem bafibus & altitudo 
nibus; Igitur Solidum ex triplo quadrato £ G in duas 
tertias linea: GH, asguale eft lolido ex triplo qua- 
drato eiuldem E G in G B , vna curn Cubo ex GB, 
quare Cubus cx G B asqualis eft lolidocx quadrato E G 
in exceflum lineae fubfcfquiaiterx G H , lupra lineam 
GB i & ideo cxceflus ille eft quarta proportionalis^ua- 
rum radix tripli quadrati E G eft prima, G B vero le- 
cunda. Data autem eft radix tripli quadrati E G Ici- 
licet prima ; data etiam eft linea iubicfquialtera lineae 
G H , quae eft aggregatum lecundae & quartas in lerio 
quatuor continue proportionalium ; quasritur lecun- 
aa, fcilicet linea GB vt efficiatur Problema . Solidum 
autem eft hoc Problema , vt ex data vna extremarum, 
& aggregato lecundas & quarta: in ferie quatuor con- 
tinue proportionalium dilcernantur fingulx, nec per j 
principia geometrica ioluendum . Per Parabolicanu | 
vero Se&ionem loluetur hoc modo . 

Sint daex A B vna extremarum <Sc B D aggregatum j 
lecundx & quartae , quas applicentur jfimul ad angulos 
re<ftos . Producatur lam A B quantum opus in F , & 
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I fiufta B F diametro Parabolse 8c A B re&o latere , dc~ 
/cribatur linea parabolica BC: tum fiat BD diame" 
ter circuli, circa quam fit le- A 
micirculus BCD,interfecans 


B 


1 

E D 


) 

c \ 


Parabolam in puncto C, a guo 
ordinarim applicentur linca^ 

CF ad diametrum parabola?, 

Se CE ad diametrum Circuli, 
fccans B D datam in puncto E : 

Dico BE e fle fecundam qu«- 
fitam , E D vero quartam in ieric quatuor continuej 
proportionalium . 

Cum enim BE fit.TquaJis FC, rcdtangulum ABF 
a?quale eft quadrato B E: Iterum cum E C a-qualis fit 
B F , rectangulum B E D<a?quale erit quadrato BF : Igi- 
tur AB, B E, BF', ED,fimt quatuor lincz continue 
proportionales, quarum AB prima & BD aggrega- 
tum fecunda & quarta: fime dati, linea vero BE al- 
titudo Portionis qinefica, inuenta eft . 

Hinc etiam patet > quod non folum cum propoli- 
tum eft conftruere aliquodSohdum,quod habeat fi- 
militudinem vel tormdm alterius folidi dati,a’qualej, 
vel in ratione data ad aliud lolklum, opus eft duabus 
medijs continue proportionalibus, verum etiam iic* 
omni calii , quando pars aliqua Solidi qua?fiti , inuen- 
ta perrclolutionem eiufdem Solidi, habet fimilitudi- 
nem vel formam alicuius Solidi noti , non pofftt fino 
ope alicuius loci iolldi, vel Sectionis Conica: geome- 
trice lolui } ficut ex prarmiifis liquido apparet . 

lam opportunum videtur ,yt ex data hac occafione 
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inquiramus dc Segmentis , &inde exploremus in quae 
Solida reloluantur, & quomodo ad Hemilphwia quo- 
rum fune partes in ratione data cottirucnda fint. Quo- 
niam autem Hcmi/phxnum lectum plano ad bahm_. 
parallelo com ponitur ex portione & iegmento, videa- 
mus primo in qux iolida reloluatur Segmentum, &; 
poftea quomodo in ratione data ad Hcmiiphxrium il- 
lud conllitucrepoifimus, 

Inucnicmus igitur primo quod Segmentum xqua- 
le fit tribus Conis ex minore ipfiusbah&: eadem alti- 
tudine ,vna cum cxceflu quodam, qui per Corolla- 
rium quintum Prop. fij.demonllratur xqualis He- » 
milphxriociuidcm cum Iegmento altitudinis . Ec per 
prop. ij. Segmentum ad bahm demonftratur clle_> 
axjuale tribus Conis eiulHem cum Iegmento altitudi- 
nis quorum duo ex bafi Hemiiphxrij, reliquus ex ba- 
(i minori Segmenti . Quare fi vtrobique dedudtus fue- 
rit Conus ex minori bah, remanebunt duo Coni ex ba. 
fi Hcmilphxrij xquales duobus Conis ex bafi minori, 
vna cum Hcmiiphxrio ciuidem altitudinis i Hemil- 
phxrium autem xquale elf duobus Conis recfangulis 
eiulclem altitudinis i Ideoquc Conus ex bah HcmiC- 
phxrij & altitudine lcgmcnti,xqualis clf Cono ex mi- 
nori bafi vna cum Cono retfangulo eiuldcm altitudi- 
nis cum Iegmento . 

Sit igitur propofitum fecarc Hemilphxrium plano 
ad bafun parallelo , ita vt Segmentum habeat ratio- 
nem datam ad Hcmilphxrium > Supponatur fabhim 
& quod in Hemiipluerio ABC ic6to plano F G ad ba- 
fim AC parallelo , Segmentum AFGC habeat ad 

• Hc- 
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Hemilpharrium ABC , rationem quam habet pars 
axis £ D ad totum axem BD . 



Cum autem duoConiexbafi Hemiiphxrij AC fc 
altitudine ED,iintadHemilphajrium ABC ficut li- 
nea ED ad lineam BD , legmentum Vero AFGC 
iupponacurje habere ad idem Hemifphxrium in ea- 
dem ratione E D ad BD: Igitur duoConiexbafi AC 
& altitudine E D «quales iiint iegmento AFGC. Ei- 
dem vero Segmento «quales lunt duo Coni ex eadem 
bafi AC & altitudine D H vna eum Cono legmenti 
ex bafc FG & eadem altitudine D H, Conus autem 
Segmentilcilicetex bafi FG& altitudine D H > minor 
cft Cono ex bafe A C 6i altitudine D H>quanntate Co- 
ni rc&anguli ex D H : Coniautem cum fintad inui- 
cem ficut iolida parallelepipeda, erit legmentum A F- 
G C ad Hcmiiplhacrium A B C, ficut lolidum ex triplo 
quadrato AD in DH minus Cubo DH ad lolidum 
ex duplo quadrato A D in D B , vel duplum Cubi A Di 
Idcoque xquale eft iolido ex duplo quadrato A D 
in DE. • ! i 

Cum igitur folidum ex triplo quadrato ADinDH 


minus 



minus cubo D H «quale fit /olido ex duplo eiufiiemJ i 
quadrati AD in DE, erit reciprocando bales & alti- 1 
tudines,iolidum ex triplo quadrato A D in duas tertias 
quadrati ED, «quale /olido ex eodem triplo quadra- 
to & altitudine H D , deficiente cubo ex HD; Qua- 
re maior erit H D quam linea lublelquialtera ipsius 
ED,& differentia inter HD Aeduas tertias ED cric 
quarta in feriequatuor continue proportionalium, > 
quarum latus tripli quadrati A D eft prima , H D vc- j 
ro fecunda ; Et ideo cum linea fu blelquialtera E D da- ■ : 
tx fit aggregatum lccundar & quarta: quatuor conti- j 
nue proportionalium» quarum latus tripli quadrati ! 
A D /it prima , per lineam Parabolicam ucut in pro- 
xima antecedente de Cono & portione demonllraui- j 
mus, diicernentur fingula:, & inuenictur linea HD, 
follicet altitudo legmenti A F GC, quod habet ad He- 
milph«rium ABC rationem E Dad B D . 

Hinc iterum manifeftum eff quod (egmentumad j 
bafim, in cuius rclolutione inuenitur pars aliqua /i- i 
militudine vel forma nota ». vtpote Hcmi/phanium, 

vel 
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vel Conus Re&angulus ,non pofiit confticui in ratio- 
ne data ad Hemilpharium fine ope duarum media- 
rum continue proportionalium vel /e&ione 'Conica: 
Adrelolutionem enim Problematum iolidorum opus 
eft mcdijs lolidis vt reioluantur . 

Quoniam autem Hemilpha?rium componitur ex Ratio por. 
Segmento & Portione , coniequcns videtur vt iam in- Hemif. ad 
i guiramus per qux media pofiimus.conflituere Portio- 
nem in ratione dara ad Hemilpharium . Satis autem 
iam dixille videmur de relolutione ipfius, quandode- 
monltrauerimus quod aliqua parsipfius erat aqualis 
Spharra: eiuldem cum Portione altitudinis . 

In proppfitione vero ji. demonftratum eft quod 
Portio le habeat ad Hemilpharium ficut exceffiis, guo 
triplus axis.eius Jiiperat tres deinceps proportionales, 
in ratione axis Hemilphsrij ad axem Segmenti, ad du- 

f >lum axem Hemilpnarij : Et in jo.ficut re&angu- 
um quoddam ex altitudine Conia:qualis Portioni in 
altitudinem portionis, ad rcdfongulum ex compofita 
ex axe Coni prxdi&i & axe legmenti , in axem Hemil- 
pharrij. Quoniam autem neccflarium eft vt vtraque 
in eandem rationem conueniat, licet per di uerias me- 
thodos progrediantur , melius duxi vc per methodum 
Prop. 3 1. Problematis reiolutionem inquiram . 

Sed primo licebit hicdeclarare qualis fit huius pro- 
pofitionis relolutioj&inquam effettioncm geome- 
tricam cadat, vt lineam quandam Cubatricem,huic 
negotio propriam, & ad multas alias propofitionesib- 
lidas lolucndas accommodam , defipnem . Pofica ve- 
ro aliquas propofitiones adi ungam , qui non/hliim. 

huic 
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huic negotio, verum etiam ad multas in Algebrapro- 
pofitiones foluendas attexui . 

Qui igitur per AJgebram experiri velit, quxnam fit 
rcfdlutio pfop, jx. inuemet, quod ad datam lineam.. 
( Icili cet qux tripla fit radij ba fis Hemilpharrij ) appli- 


1 candum fit quadratum facienslolidum arquale Cubo 
, dato deficiens Cubo . Ideoquc linea data erit aggrega- 
: tum extremarum ex quatuor lineis in lerie continue 
■ proportionalibus,mediarum vero minor eft latus cu- ' 
| bidati. Ex dato igitur extremarum aggregato,&vna j 
mediarum, quxrantor lingula- proportionalium. Ve- j 
i runtamen oportebit vti medqs ibhdis ad hxc demon- \ 
j ftranda , aliter enim demonftrari non poterunt . 


>• Exponatur itaque linea Cubatrix & fabrica ipflus , 
vtper illam inueniamus lolutionem huius problema- 
tis . Sit itaque linea re&a A B,inquaiumantur quo- 
tuis pun&a C , D , E , F , G , & liiper lingulis eoruxrL, 
erigantur perpendiculares CH,DI,EK,FL,GM: 
Fiat auremCubusex linea CH aqualis lolido ex qua- 
■xlraco AC in lineam GB: Simihtercubusex linea_. 
DI aequalis fit /olido ex quadrato AD in DB,& fic 
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i in ccEtcris omnibus } vnde fi «quabiii manus du<5hi 
conne&ancur,&:fiat linea curua AHIKt MB,eric 
1 linea illa { Sic fa&a , ea quam vocamus Cubatricem . 

Priulquam autem aggrediamur Propofiti foiutionc 
! opus eit vt oftendamus quod fi linea A B fe&a fuerit 
| in quacunque ratione data , vtpotc in ratione AC ad 
1 CB,&fa£fofuerit GB «qualis AC, /olidum ex qua- 
i drato AC in C B lineam , hoc eft Cubus cx C H , erit 
ad Cubum exMG, vel /olidum ex quadrato A G in., 
GBjficut linea AC ad lineam CB. Cum enim /o- 
lida habeant ad inuiccm rationem compofitam ex ba- 
fibus & altitudinibus , erunt iffa lolida ad inuicem co- 
pofica ex duplimcione A C ad C B ( nam C B Sc A<J 
iiinc«qu3leS J&fimpla ratione CB ad AC;ideoque 
dcdutfbi fimpla jationc CB ad AC ex dupla AC ad C B, 
qui remanet erit A C ad C B . Et propterea Cubus ex 
H C ad Cubum ex M G , erit ficut linea A C ad lineam 
CB. 

« Iam vero vtdemonftremus fedlaonem Hemi/ph«- 
rij in ratione data lecundum methodum Prop re- 
petamus Figuram ipfius. Et propofitum lit 'Secarem 
Hcmi/ph«rium ABC plano ad bafim parallelo , ita 
vt Portio di/Tevta L B M fit ad Hemiiphirium ABC 
ficuc linea S ad duplum BD, vel lineam AC: Et 
quoniam demonftratum c/t quod Portio ie habeat ad 
Hemiiphxnumi ficuc exceflus eripias BH lupra tres 
proportionales , /cilicet lineam BX,adduplum axis 
Hemi/pharrij i Oportet quod linea S fit «qualis cxccl- 
/ui quo tripla B H /iiperac tres illas proportionales, vei , 
lineam B X . Iterum , cum per Analyticam «quafi»:- 


Gg 


nem 
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2, 34 



nem inueniatur ( hoc autem infra Gebmetrice dc- 
monftrabimus ; quod Solidum ex quadrato A D in li- 
neam S , squale nt lolido ex rriplalinea AD vel BD 
in quadratum BH, minus cubo ex B H , Neceflarium 
erit vtlolidum illud ex tripla BD in quadratum BH, 
minus Cubo ex BH,ficad lolidumexquadrato BD 
in duplum BD,fIcut S linea ad duplam BD,veIfI- 
cuc Portio ad Hcmifphsrium . Fiat igitur linea Rlc~ 
eunda in lerie quatu,or continue proportionalium.., 
quarum BD prima , AC vero quarta i & erit Cubus 
ex R, squalis iolido ex quadrato BD in duplam BD 
vel A C *, Ideoque Solidum ex quadrato B D in S , vel 
ci squale , Icilicct lolidum ex tripla B D in quadra- 
tum B H minus cubo BH , erit ad Cubum ex R > C cut 
linea S ad duplam B D . 

Supponatur iam linea AB qusbafiseft lines Cu- 
batricis itadiuidiin pun&o C,vtfit AC ad CB ra- 
tio data , hoc elt ficuc S ad duplam B D, & ficti etiam 
G B squalis AC, & a pun&is C, &i G, erc&s per- 
pendiculares CH &GMadperipheriamipfius lines 

Cu- 
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| Cubatricis; Manifeflum eft iam ex /upra demonftxa- ■ 
tis quod Cubus C H ad cubum « GM habeat ean- 
| dem rationem A C ad C B . 

Rurfus in bale linea? Cubatricis fiat AD xgualis 
I FB, & erigatur perpendicularis DI, ex qua Cubus 
erica?qualis fbhdoex quadrato AD in DB, cuius al- 
j citiudo eft dupla lateris bafis ipfius,idcoque fimililb- 
j hdoex quadrato axis Hemilpha?rij in duplamaltitu- 
I dinem ciufilem ; tum tota linea A B tripla partis A D . 
lam concipiatur linea AB diuidiapuntto C, ita 
vtfic AC ad CB ratio in qua propohtum elliecare 
Hemilphserium, & fieri ficut MG ad HC , ita ID 
ad NO; qua; ordinatim applicetur linea; A B inter 
A & D. Dico fi' fiat in axe hemiipharij BD ad BH, 
ficut in Cubatrice AD ad A O, quod planum iccans 
i Hemilphierium per pundhim H ad bafim parallelum, 
diflecabit Portionem L B M in ratione data ad hemil- 
phsrium, ficut linea S ad duplum axis eiuldem . 

Quoniam enim fadtum eftficut MG a d HC,ita 
ID ad N O, erit permutando. Cubus ex NO ad Cu- l 
bum ex I D , ficut Cubus ex H C ad Cubum ex M G, j 

Gg i hoc 


Duo Cubi 
in ratione 
data ad in. 
uicem . ' 
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tionc dati , dummodo fuerint ciufdem cum 5pharra_» 
altitudinis: Sed negatur nobis, fine ope mediorum, 
folidorumjconftituere portionem ad Sph^ram datam 
in ratione data; &: in alia altitudine dara,nifi forfacu 
notafuerit ratio Iphserarum ad inu iccm fiibjdiuerfis il- 



! mafbluendumeft . 

Iterum ia 7 j.licebicin quacunque altitudine mi- 
nore confticuere Portionem arqualem Sph^ra; data: 

Atqui non licebit conftituere portionem aequalem. 

Sphaera; data: quae fimilis fit alteri portioni data;, ob 
eaidem cau/as praemiflas . 

De Portionum & Segmentorum ad bafim refol u- 
tione & Ratione ad Hemilphaenum , mini lam vide- medium . 
tur latisfecifle quantum opus,iolum igitur reflat vt 
i aliquid dicam de Segmento Intermedio, de quo , quo- 
•; niam ad Hem ifphaerium in ratione data confiitui po- 
\ teft manifeftumelt quod in Refolurionc ipfius non, 

1 interfitaliquod Solidum fpecie vel forma notum: qus 
res manifeftior fiet fi confideremus quod fit vel pars 
Portionis difledte. plano ad bafim parallelo , vel pars i 
Segmenti ad bafim fimiliter difTecfca: Vtraquc vero 
illorum an fit non multum refert} Si enim fit pars fer- 
menti ad bafim ,refolutio ipfius erit in Cylindrum vel 
. triplum Coni fiiper minori bafi & eadem altitudine^. 



maior vel minor fecundum quariratem iegmenti quq: 
diifecatur . Si vero vt partem Portionis illud confide- 
res , tunc magis ignotse erunt partes ipfius ; vtpotc vej 
ex truncis Conorum , vel ex portione quadam Sphx m 


roi- 
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& DHC. Quare cum triangulum DFC fit ajquale 
. triangulo EIC, addito vtrique tnlineo mixto £DK , & 
dempto communi triangulo KIC, remanet Se&or 
EDO xqualis quadrilineo vel tegmento intermedio 
ED FI: quare eandem rationem habet tegmentum., 
intermedium E DPI ad totum quadrantem ABC, 
quam habet ledtor £ C D ad eundem , vel arcus E D 
ad totum arcum AB: Vnde in Semicirculo ( currij 
omnia fint dupla ) tegmentum intermedium erit ad 
lemicirculum fic ut duplum arcus E D ad totam peri- 
pheriam lemicirculi: Sc quemadmodum in Hcmil- 
, phimo lunt duo Coni aequales , quorum bates funt ba- 
les tegmenti intermedij, ita in lemicirculo funt duo 
criangula ajqualia quorum bates funt latera ipflus teg- 
^entilntermcdij. 


1 

i 





I 
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| METHODVS | 

f GEOMETRICA. , • ' | 

Pro Calculo , & Refolucione ad 

• • 1 * r » 

Aequationem Propofitionis . 
trieefimap fecunda. 

PROPOSITIO I. 

J v • ' - V' 

Si fint quotcunque linea? c6ntinue prdpor- j 
tionales, & totidem alia? in eadem ra- j 
tione , erit ficut priorum maior ad dif- ; 
ferendas earum vel ad qualibet earum 
differentiam , ita maior pofteriorum ad 
differentias pofteriorum , vel ad quam- 
libet earum differentiam viciflim Ium- 

\ 

ptam : Similiter & media vel minima-» 
ad quamlibet differentiam viciffim fum- 
ptam_>. 

S Inccnim tres line* concinue proportionales A, 
B,& C , quarum maxima A excedit B mediam 
. quantitate D ■, B vero media excedit C minimam* j 
1 quantitate E^ert igitur Jinea DE aggregatum excef- ! 
j luum vel differentiarum A iupra B , & B iupra C ; i 

. Sint 
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A 

a 

C_ 

» ... . . , 

| Sine etiam tres alis F, G, & H in eadem ratione qui 
priores, quarum exceflus fint I, maioris F /iipra me- 
diam G,& Kj exceflus medis G fupra minorem H 
&ideo I K aggregatum excefluum vel diflerenciarum 
earum: Dico quod ficut A maior priorum ad D ex- 
ceilum A fupra B,ita F maior polteriorum ad I ex- 
cefliim F iupra Gj&fieut A ad E, ita F ad Kj &fic 
de reliquis vicilfim /iimptis . 

Quoniam enim linea A compofita eft ex B & D , 
linea B etiam ex C &. E, erit diuidendo, ficut B ad 
D , ita C ad E, & ex squali f cum fint proportionales 
A , B , & C ) ficut A ad D, ita B ad E . Simili modo 
dcmonflrabiturin pofterioribus quod ficutj ad I, ita 
G ad Ki & cum fint in eadem ratione A,B* & C, 
qua fiunt F,G,& H,erit ficut A ad D,ita F ad I, 
&c. Sed cum fit ficut A ad D ita B ad E , erit permu- 
tando ficut A ad B,fic D ad E,& I ad K in eadem 
ratione i Et ex squali erit ficut A ad aggregatum ex I 
D & E, ita F, ad aggregatum ex 1 & K. Similiter 
etiam demonllrabitur dc reliquis viciifimliimptis, fi- 
cut in propofitione enuntiatur. 


H 


-L-4&, 
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. PROPOSITIO IL 

Si (int tres line* continue proportionales, 
exceffus prim* maioris (upra fecundam 
erit media proportionalis inter primam 
maiorem, & differentiam illius excef 
fus quo maior exceffus minorem fupe- 
I rat. 

i 



S int tres line* continue proportionales A, B, & 
C, & Iit D, excellus A iupra B s & E exceffus B 
iupra C ; F , vero fic differentia exceffuum , vel cxcei- 
Tui quo Uaca D , /aperat lineam E : Dico D , effc me- 
diam proportionalem inter A &: F : Cum enim Iit fi- 
cut A ad B ita D ad E , erit ficut A, ad excefliim iuum 
iupra B ,icaD adexceffum iimm iupra E, icilicetad 
D vero ctt exceffus A iupra B . Igitur ficut A ad D , ita 
D ad F . Quod erat propofitum . 

... i .'fit i; . ■ • "'"f : .. 

COROLLARIVM. 

Trium igitur Proportionalium data maiore extre- 
ma &; diflerendaexccffuum earum , inueniuntur reli- 

‘ 9 U;c - 
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qua ? . Inter datam enim A maiorem extremam & F 
differentiam cxceiTuum inueniatur media proportio- 
nalis D,quxex A fubtrahatur.&inuentaeft B me- 
dia proportionalis , ficut A , ad B , ita B , ad C tertiam 
proportionalem . 

. j . t U C I inryy.:. > . ' ^ iM?' - 

PROPOSITIO III. 

Trium Proportionalium data extrema 
maiori & exceflu mediae fupra_> 
minorem reperire re- 
liquas . 



S ITA maxima trium proportionalium , & B ex- 
cefiusquo fecunda excedit tertiam: De/cribatur 
igitur iemicirculus DIE luper diametro DE , qux 
aequalis fiat lineae darae A,& ab ea ablcindatur pars 
EG xqualis datx B, oportet autem quod B vel EG 
non fit maior quam quarta pars ipfius A, vel DE,vr 
pollea patebit : Erigatur iam apun&o E perpendicu- 


Hh z laris. 
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laris, a quaabfcindatur pars E H , qua: fit media pro- 
portionalis inter DE & EG,&ab H,puncfco duca- 
tur parallela diametro D E, qui lecabit vel laltem tan- 
get peripheriam circuli DIE;&filecuerit eam,ie- 
cabit in duobus pundtis: Secet igitur peripheriam in 
punttis C & 1, a quibus ad Diametrum D E, demit - 

i b rhi' o; i 



tantur perpendiculares CK & IF. Quoniam igitur 
linei CK iqualis ell linea H E , erunt & quadrata_, 
carum etiam iqualiaifa&umeftautem quadratum., 
ex HE, iquale re&angulo DE G, quadratum vero 
CK iquale ell re&angulo D KE;re&angulum igi- 
tur DKE iquale cllredhngulo DEGi&idcoficut 
DE ad D K , ita K E ad E G i vndc per conuerfionem 
rationis erit ficut DE ad E K , ita E K ad K G . In- | 
uentiluntigitur treslinei proportionales, quarurm 
DE prima iqualis A dati, E K iecunda & KG ter- 
tia, quarum diderentia vel excelTus GE iqualis elt 
B dati . 

Similiter etiam demonftrabitur quod fint alii tres 
proportionales quarum DE max ima, &: excelTus me- 
dii lupra minorem fit ipia G E data . Quoniam enim 

re&an- 
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re<ftangulum D F E a:quale eft redfongulo DE G , cric 
fient DE, aci DF,ita FE ad E G,&per conuerfio- 
nem rationis ficut DE aci E F, ita E F ad F G;cft igi- 
tur DE prima maior data, E F media,*: FG tertia 
propbrtionalis , & exceftus F E fuper FGeft linea_* 
GE data. 

j Sed dixi cjuod oporteat B vel E G non maiorem., 
efle quarta parte linea: A vel D E . Cum enim neceft 
/e fit rectangulum ex fegmentis linea? DE .rquale ef- 
le rctftangulo D E G i maximum qutem redhmgulum 
quod fit ex iegmentis cuiuliiis lineie fit illud quod ex 
dimidijs fit fcilicet quod arquale eft quadrato ex dimi- 
dia, & huic ajquale lit redfangulum ex tota DE in_, 
quartam partem ciuldeni DE : Oportet igitur quod 
GE ( quas eft differentia exceftus medix iupra mino- 
rem ) non fit maior quarta parte totius , 

Quales autem fint ha: dua: feries proportionalium» 
qua: hic le preebent fpcculandas, quarum eadem eft 
maxima , eademque differentia inter reliquas propor- 
tionales ( dua: enim fe praebent >& non plures ) laitL, 
patefacere tentabimus. 

V ideamus igitur in numeris quomodo fe habeant ; 

| & ponatur primo G E quarta pars linea: DE, qua: ( vti 
i lam demonltrauimus ) eft maxima proportio quanx» 
habere poteft GE ad lineam DE,& in hoc cafii fo- 
lumcnt vnaleriesproportionaliumimediaenim pro- 

( portionalis inter G E &DE erit dimidia diametri DE, 

& ideo linea H C I , tanget femicirculum in cius polo, 
ex quo fi dimittatur p<?rpendicu laris , cadet in ccntru ; i 
& fic K G aqualis erit EG , & tres proportionales erunt J 


Seriei illa 
proportio 
salifi ma- 
ioris inz- 
qualitatis 
eft quadra 
Ci radicis 
zcernita- 
tis. 
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III. 
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4. z. Sci. fcilicet quadrarum , radix , Sc vnicas . 

Sed ponatur lam GE ad DE in minori ratione» 
fcilicet licut 1. ad 9. erjt igitur K E , 3 . quarum K G , 
1 . tres igitur proportionales D E , K E, & K G , qux 
funt maioris inaequalitatis erunt 9 . j.&i. hoc eft qua- 
dratum , radix , & vnitas: reliqua: vero proportionales 
fcilicet D E, F E, &F G, quarum eadem eft prima, & 
eadem eft differentia reliquarum erunt 9. 6. Si 4. quae 
in numeris funt minimx in ratione KE,ad £G & 
ab Euclide KE & E G vocantur Termini, fiue radi- 
ces Proportionis , quoniam in eadem ratione minores 
fumi nequeunt. 

Iterum ponatur GE, 3. quarum DE, 1 6. Sc erit 
K E 4. Sc K G 1 . reliqua vero leries proportionalium^ 
erit 16. 1 ■!>..&: 9. qiuc iunt etiam minima in rationo 
K E , ad G E , 4. ad 3. Et in omnibus apparet quod 
K G habeat rationem vilitatis, K E radicis, Sc D E qua- 
drati. Manifellum eft etiam quodftcut KEeftradix 
quadrati maioris DE,itji erit GE (differentia dataj 
radix quadrati F G tnmoris. 1 r:r 

Apparet etiam quodratio dupla , hoc elt 4.1. &x. 
eft media inter omnes rationes ; licut manifeftum eft 
in rationibus 3. ad 1. Sc 3. ad z. inter quas 3. ad 1. 

( hoc elt dupla ratio ) media eft , & (ic in omnibus 
a lijs qua: eandem primam maiorem & eandem diffe- 
rentiam reliquarum habent . 

H ic etiam obferuandum eft, quod, ( (icut in fecun- 
da harum demonftrauimus ) excelfus prima: fiipra fe- 
cundam eft media proportionalis interprimam & dif- 
ferentiam cxcefTuum, itaex dcmonftratione huius ap- 
paret 
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paret quod exceffus ille fit radix maioris dat* , & quod 
differentia exceffuum fit vnitas. 

*>&Of>0SlTIQ IV, 

Trium proportionalium data excrema mi- 
nore & exceflu quo maxima excedit 
inediam inuenire reliquas , 

D F K G E * 

R E petita diametro P E in figura praecedentis pro- 
pofitionis diuisa in Pungis F, K, & G, conci- 
piatur data FG minor extrema , & DF exceffus pri- 
mas maiori? fiq>ra mediam, quibus in dire&um pofi- 
tis , producatur linea DG in £,vt fit rcdangulum. 

F E G > «quale redsmgcio DF G dato } fcoc auecnx, 
quomodo fiet in lequcnre lem mate oftendemUHkQuo. 
niam igitur redtangulum DFG «quale eftre*3»»ga- 
lo FEG^ erit ficut DF ad FE , ita E G ad GF > fi 
componendo ficus D E ad E F , ita E F , ad FG: eft 
igitur E F media proportionalis inter D£ fi F G , & i 
differentia inter D E 8e E F sft Imea D F data» 

Si vero data fuerit IC G minor fis reliqua ierie pw>- 
portionalium , & D K d rfferentia meer maiorem t x- 
tremamfic mediam, fiat ficut prius® inutnt* twt KE 
media proportionalis, «qualis DF,qur erat exeeffc* 

maioris fiipra mediam m iferie priorum proportiana- | 

liunii. ' • ' ' • ' j 

LEM- 
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Data differentia laterum re&anguli, & me- 
dia proportionali inter latera in- 
uenire redangulum . 



• t 

S ic dau AB differentia laterum j cum B C media-. 

proportionalis inter latera guadlta , gnibus inan- 
gulum re&um compoficis,diuidacur AB bifariam in 
F > a quo ad C ducatur linea F C ; facio iam cencro F > 
& interuallo FC dcfcribacur femicirculus D C E, ad 
pun&a D & E, lines A B in vtramgue partem pror ! 
audfce. Quoniam igitur DF , & FE fune a:quales; ' 
/unt etiam A F & F B > erit D B a:gualis AE,& ideo 
deduda AB communi, religux DA& B E squales 
erunti vnde excefTus line* D B , fupra B E , cft linea_. 
A Bdata i redangulum vero D B E squale cft quadra- 
to CBj Igitur ex data C B media proportionali in- 
uemuacur latera D B , & B E , q unrum differentia elt j 
linea A B data , quod erat faciendum . 
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PROP O SI T I O : V. 

.... . t 

Si fuerint quatuor lineat continue pfop6r- 
tionales, in minori quam dupla ratione, 
extremat earum funt Cubi ; &fi ex ma- 
ioribus ordinatim deduftat fuerint mi* 
nores, erunt tres exceflus earum etiartl 
proportionales in eadem ratione qua 
priores , & earum extrema?, quadrata ; 
& fi iterum ex maioribus ordinatim de< 
dudbe fuerint minores, reliquat earum 
erunt duat line^ in eadem ratione & funt 
radices quadratorum & cuborum prae- 
dirorum ; & differentia inter illas eft 
vnitas . 


A 


JL 


B 


G 


D 


-H-K ' 

rJ-. M T. 


• J • * • ~ . • r • ■ • - 

S Incenim quatuor line* concinui proportionales 
A , B, C, & D, & fint minoris inaequalitatis quam 
duplse ex quibus ordinatim difle&a? fint partes E, F , A; 
G>icilicet quod pars E fit exceflus line* A fupca li- 


Ii 


y 

.i i v 


neam 
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! neam B;F cxceffus linea: B fiipra lineam C,& G cx- 
ceflus C fiipra D . Sint iterum H excelTus E liipra 
’ F,& I exceflus F fupra Gi Demum fit K differen- 
tia inter H &. I. lam demon llrau imus quod E, F, 
&: G,fimiliter& H ad I , fint proportionales in ea- 
dem ratione qua A,B, & C: Nunc vcropropofitum 
eftdemonff rare quod A, E, H 6c K, fint etiam pro- 
portionales maioris inaequalitatis qua duplz , & quod 
A fit Cubus, cuius quadratum cft linea E ,& radix li- 
nea H,& Kvnitas,qu£eff differentia inter lineas H, 
& I ; Similiter quod D fit cubus , G quadratum , & I 
eorum radix i vnde fequitur etiam quod fint propor- 
tionales D , G , I & K . 


rriru > * r " 

-:r< A , — 


B 


: i. .1 C ~ G 




Cum enim demonftratum fit quod ficut B ad E, 
ita fit F ad H ,& ficut C ad F,ita G ad I ; led fi- j 
cut C ad F , ita eff D ad G; Elt igitur ficut D ad : 
G , ita G ad I: Cum etiam fi t ficut G ad F, ita I ad H, 
erit ficut G ad differentiam inter G & F , fic 1 ad diffe- 
rentiam inter I & H; Sed I eff differentia inter F 
& G,& K differentia inter I,& H,crit igitur ficut 
G ad I,ita I ad K,& ideo D , G, i, & K continue 
proportionales . 

Dcmoniirauimus etiam quod A , E, & Fi fint con- 
_ ; ; : tinue 
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tinu^ proportionales i & eiderti ratione E,ff,& K 
i iunt proportionalis ; & ideo quatuor line*: A ? E,H, K, 
in ratione continua. •riLoifp • 

< ^-itenimex Coroilarioad t^tiaittpr^edcmiurn pro- 
portionum , apparer,,quod cum «nt duae ie*ic$ pro- 
portionalium, guarum eadem eft maior & eadem di£ 

| terentia inter reliquas, Vna ( icilicet ea cuias propor^- 
tionalesiunt maioris imequalitatisq compofita eft ex 
quadraco , radice &c vnitate , cui fiaddatur quarta pro- 
portionalis maior, illa erit Cubus : vndeiequitqr quod 
cum E fit quadratum, H radix, & K vnitas, necei- 
lario fit linea A Cubus . ~ a 

Quod autem differentia inter radices H, & I,flt 
vnitas fic monftrabicur : In rationibus enim qus iiu 
numeris denominantur cum differentia vnitacis, fi- 
; cut in 4 - ad 3. vel 5. ad 4. & reliquis* neceffario ie- 
quitur , ex ipsa enim denominatione apparet: Si vero 
denominationem habeant cum maiori differentia, ve- 
luti ficut 5 ad 3 . & 13. ad j>. ( qua: etiam reducun- 
tur ad proportiones cum differentia vnitatis , ficut ad 
i. ^ ad 1.-7 & 3^-C ad r nihil pr&bent dif- 
ficultatis nifi quod in numeris Ifiiic fra&a ei' In linefe I 
vero qus iunt quantitates , confinii* , nulla eft diffi- 
cultas, led eadem iempetrafio qua; in reliquis : ' ■ ^ 1 
His ica praeparatis, videamus qiiid colligi poffit e* 
i propofitione 3 1 .circa Proportionem Pore iOnis ad He- 
miiphierium , &c poitea quomodo inftitui poffit cal- 
culus , vt inde exploremus , an , ieruatis geometris le- 
gibus , demonftrari poterit illud Problema Archime-” 
dis , Sphxram datam in ratione dntraiecare . 

I i x De- 


1 


1 
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, Deraonftratum eft chim per jx. quod exeeflus Cy- 
lindri itipra Conum recta ngulum «qualis fitHemil- 
ph«rio , ac eciam quod /Ingulx partes lingulis parti- 
bus inter eadem pkaaineercepoar lint etiam aequales, 
vnde per comparationem Coni qmper interlectionem 
fictus e lt , ad Conum rectangulum, alTequimur etiam 
proportionem excelsus Cylindri difle«3ti eodem plano 
ad totum excelTum Cylindri liipra Conum re&angu-t 
lum :qux proportio eadem eit quam habet Portio ad 
jHemifphxrium : Sunt enim «quales. , ',..i 


iti , , * : ,,, • * ... 

5idgitur,Hemiiph«rium ABC, centrum D,axis 
B D , & Cylindrus £ C , circa «undem axem & luper 
eadem? ba(r^& in coinfcnptus fic Conus rectanguius 
EDN; Iccentur omnia plano F G bafi A C parallelo, 
lec ime Hemiiphxrium in L & M , Conum vero re- 
tbmgulumin I &; K, & axem eorum communem in 
H pundo.i Quoniam igitur Coni EDN , & IDK 
fune fimUes, erit Conus EDN ad Conum IDK im 
tripl^a^rafioneaxis BD ad axem H D; Sit igitur 
lineis BD&HD, «quales O &; P , 8c fit O ad Q 



tripli- 
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triplicata ratio cius quam habet ad P; Conus igitur 
E D N (e habet ad Conum I DK, ficut linea O ad li- 
neam Qj^Dedu&a lamex O parte aquali lines Q, 

!; reliqua R erit ad totam O, ficut truncus Coni EIKN 
ad Conum E D N r Fiat etiam linea S aequalis triplo 
exceflui O liipra P , vel tripla: BH, ex qua dedudta 
parte squali lines R, reliqua T erit ad totam S, fi- 
cut exceflus Cylindri E Giupra truncum Coni EIKN 
, hoc eft ficut Portio L B M , ad Cylindrum E G i Sed 
Cylindrus E G, eil ad Conum EDN, iicut tripla., 
j BH ad BD, hoc ell ficut linea S ad lineam O, ex 
aquali erit ficut T ad O , ita portio L B M ad Conum 
; EDN: Sed Conus EDNjcft medietas Hemilphs- 
ri j ABC, erit itaque ficut T ad duplam O, ita Porr 
| tio L BM ad Hemilphsrium ABC : vnde iequicur 
j quod, data ratione in qua lecaturaxis Hemilphsrij , 
detur etiam ratio portionis ad Hemilphsrium. Sed 
videamus vlterius, quasnam fit linea R ,&ex quibus 
J componatur. 

r . . ? 

Ah-MU E— B , C' — •• D_ 

• * > 1 

tf.tr * . ' . 

Sint igitur quatuor linea: continue proportionales 
A , B , C , & D , quarum A maior fit squalis axi He- 
miiphsrij BD,&lecunda B, squalis DH,reliqua_, 

' j C , & D , in ordine proportionales ; Iam ex A relece- 
I turpars squalis B,& exceflus notetur Ei Iterum ex 
parte qus squalis cft B,reiecctur pars squalis C,& 

| refidua fit Fi demum ex reliqua qus squalis eft C, 

tolla- 
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tollatur parsoquaiis D, Sercfidua erit G; Igitur E, 
F,& G, erunt exceflus proportionalium A iiipla' B, 

B lupra C,6i C lupra D, & limul litmpto oquales 
lineo R procedentis figuro ,& quo relicta elt linea» 

A, axjualiseft C^quarco proportionali . Cum igitur 
linea R, fit aggregatum trium liriearum proportio- 
j nalium in ratione A- ad B,vel B D ad HD , linea_i 
| vero S, fit oqualis triplo maiori, (fa<5foeft enim oqua 
Iis triplae BH vel triplae E ) erit pars T exceflus tri- 
i piae maioris Jiipra tres proportionales j Sed demon- 
. liratum eft quod Portio L B M , Ic habeat ad Hemil- 
phaerium ABC, ficut T ad duplam O, Portio ita- 
que ie habet ad Hemifphorium ficut exceflus triplo 
maioris fupra tres proportionalesad duplam maioris 
quatuor proportionalium , quarum illo tres praeduSto 
erant exceflus . Vnde. 

CORO L LARI V M. 

Si fint quatuor lineae continue proportio- 
nales quarum maxima daca fit ; data_> 
etiam fit differentia inter duos exceffus 
minores , Re&aneulum ex data maiori 
in differentiam datam aequale erit re- ! 
Sangulo ex duobus exceftibus maiori- , 
bus. 

S Incenim quatuor lineo continge proportionales [ 

A j B , C, & D, quarum eacceflus fint E, F, esc G, ! 

, & ideo 
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3c ideo in eadem ratione qua fime guntuor priores ; & 
& linea I exceffu s E liipra F, H verd differentia in- 
ter F & G duos exceflus minores j Dicoguhd re&an- 
gulum ex A in H, arquale fit r c&angulo cx E,m F, 
duobus exceflibus maioribus. Cum enim demon- 
! liratum fit, quod ficut A ad B , ita fit F ad G; per 
conucrfionem rationis erit ficuc A ad cxceflum A iii- 


B 


F 

c -- 

' G l 

D h— 

■ ■ I » 


1 r 

H 


! pra B lcilicet ad E> ita F ad exceflum F fuptt G,hoo 
| cilad H,&ideorc#aftguiumex E in F, aquale erit 
re&anguloex A in H, quod erat, 

Sequitur etiam quod re&angulum ex A in I «qua- 
le fit quadrato E} Idcoqucquod re&angulum «a A 
in compofitam cx I & H, iit «quale quadrato E vna 
cum redtanguloex E in F, vel re&angulocxcompo- 
fica ex E & F in E . 

• I • :S " 

Demonftratio Aequationis Analitic* 
Propofnionis $ 2 . ex praece- 
dentibus . - 

Q V oniam enim demonitracum eft propofitiono 
1 . harum quod quadratum E «quale fit re&an* 
^ gulo ex A inexcdlum E Kipra F , fcihcet li~ 


II. 


neam 
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neam I , & iam demonftrauimus quod re&angulum 
ex E in F squale fit redtangulo ex A in H ; Si igitur 
fumatur exceftus tripis E , fupra E , F , & G , hoc eft 
linea I bis, cum linea H lemcl ( qus fimul fiimpta 
ad duplam A , habent rationem quam habet portio ad 
Hemilphsrium ) &: ex iliis fiat reCiangulum in A , erit 
illud squale duobus quadratis cx E, vna cum redfcm- 
guloex E in F, vel quoti idem eft tribus quadratis ex 
E, minus redtangulo ex E in I: Sed iam olkn(um_, 
eft quod linea I { dum fint A, E, & I in maiori quam 
dupla ratione vel ialtem in dupla )fit radix cubica li- 
nes A ,& quod linea E qus media eft proportionalis 
inter A & I fit quadratum, vnde ex applicatione vel 
multiplicatione E in I,fa<ftuseft Cubus cuius latus 
linea I: squale igitur eft redfcangulum ex A in cxcei- 
fum tripis E fupra E, E, &c G, tribus quadratis ex 
E, minus Cubo ex I: Quoniam vero squatio ifta ex - 
cedic rationem planorum ( vt apparet ex prsdi&is ) vi- 
deamus qiiomodo , leruatis proportionibus , fieri pol- 
fint f olida ; vt inde exploremus quomodo Jolucndum 
fit Problema . i . 1 ; . , 

Recftangulum igitur ex E, in I ad quadratum E, 
eft ficut linea I ad lineam E ; eandem etiam rationem 
habet cubus ex I ad iolidum ex E in quadratum I. 
Sed ficut 1 ad E, ita E ad A . , 

IgiturCubus ex E ad Iolidum ex A in quadratum 
E , eandem rationem habet, quam I ad E . Icerunt 
re&angulum ex A in cxceflus prsdictos squale eft 
triplo quadrato ex E, minus reciangulo ex A ift I , 
Applicato igicur vtrobique latere A , vt fiant ioli- 

— 

m - . da. 
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da, erit (olidum ex quadrato A in exceflusprxdi&as 
aequale (olido ex triplo A in A in I , minus (olido ex 
A in E in I. Sed re&angulum ex A in I, aequale eft 
quadrato E ; & (olidum ex A in E in I, cum (int pro- 
portionales aequale eft Cubo ex E . Solidum igitur ex 
quadrato A in cxcefluspraedi&os aequale eft (olido ex 
triplo A in quadratum E, minus cubo ex E. Ciinu j 
igitur ex applicatione lateris A, non mutetur ratio, ! 
& appareat ex dcmonftratis , quod exccflus Cubi E (u- ! 
pra lolidum ex triplo A in quadratum E, fit in eadem j 
ratione qua re&angulum ex E in I ad triplum qua- ! 
dratum E i mamfeftum e(Ie debet quod redta fit. «equa- 
tio. Data autem eftlinea A > (cilicet axis HemiiphiC- 
lij (ecandi in ratione data i dantur etiam exceflus prae- 
dici, (cilicet qui habent rationem ad duplum axenL» 
tandem , quae data eft, in qua debeat (ecari Hemis- 
phaerium ; Igitur &1olidum ex quadrato A in excefi 
fus praedictos datur. Datum eft etiam triplum A j quae- 
I rendum eft igitur quadratum E, ex cuius applicatior 
i ne ad triplum A , proueniet (olidum aequale (olido da- 
j to excedens cubo . Inuento igitut latere E, (ecetur 
| axisHemilphaerij plano bafi parallelo, ita vt pars fu- i 
perior axis aequalis fit lineae E,&in Hemilphxriumj } 
(creabitur in ratione dana , (cilicet , ficut exceflus prae- I 
i didtiad duplum axem vel diametrum Hemiiphaeri; . 

• Hoc autem non poteftfieri fine ope alicuius loci Soli- 
di jveluti per lineam Cubatricem , (upra expofitam., ' 
aut per compofitionem duarum fimul Se&ionum, j 
Conicarum ; quemadmodum ab Eucocio in Comme- | 
tarij in Archimedem de Sphaera & Cylindro duobus j 

■ K K modis 
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modis pulcherrimis relatum inuenio: quorum prior 
inuent; oni D ionylodori refertur , per compofitionem 
Parabola cum Hyperbola : alter vero Diocli attribui- 
tur, &St per compofitionem Hyperbola: cum Ellipfi: 
Vterque pulcherrimus & difficillimus, ex quo videre 
l«cet quantum fudarint veteres Geometra: circa relolu. 
tionefft huius pulcherrimi Problematis . Neque idcir- 
co inlcitia: arguendi lixnt hi, propterea quod non ef- 
fecerint illud , quod tentarunt , led inlolentia: potius, 
quod tentauerint illud quod Archimedes infe&um re- 
liquit . Hoc me deterruit primum, & nunquam hunc 
camp lm luftraflem , nifi a fratre meo cariilimo , nihil 
imperuium exilfimate,&r cuius ope Sc ingenio acutiffi- j 
mo fretus primum hoc incepi, & eodem inftiganto 
tandem huc perduxi. Pnecipuum autem inlhtutum j 
mihi fuit. Veritates nonas in lucem proferre & im, J 
his qua: rationibus planorumnon fubi;ciuntiir,de- [ 
monflrare , quare ita fint , & qua ratione eorum mue- 
ftiganda fit Relolutio , cui negotio quantum latisfece- ; 
rim aliorum cfto Iudicium , . 
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• DE CONO SCALENO. 

. t .-i 3 V. 8 : I ni 3 .» :.kpb 2«?; 1 «•« .i 

! propositi o 1. 

» . ' ) » < fl’ .j.f.J • . ' ' LH / ' - I 

Si reda linea fe3afu6tit ; Vtctinque,inui* 
i nire in aliquo ipfiusfegmentoPundum, 
inter quod , & vtrumque terminum li* ; 
nex datae , di pundum fedionis tres li- j 
neae interceptae conftituant maximum.» 
Solidum quod fieri poffit ex quibufli- 1 
bet redis a tribus praedidis pundis ad 
aliquod ineodem fegmento pundum, 

dudiS . - i A 


• :.ri t t *;‘i 


‘ I y- lU3i I ICI 

1 .A ' ..— i. . 

: " . . . . -i. - : ) g «jai . ,'iifc suaii j . 
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r;.;.‘iiiTa c. 
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D A G C 1 
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S I.T linea data A B diuiia vccunque in pundto G , 
& concipiatur fatuum, & quod pu actum F ini 
maiori fegmento C B,firpun&um quajfitilm , a quo 
tres linei a punctis A,C,& B du&ar, videlicet AF, 
C ?,<&: B F lacignt Maximum Solidum quod fieri pa- 
tella quibutfibec lineisa pun&isA, B,&C ad aliquod 


c . . l/J 


KK x 


pun~ 
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PE CONO 

pun&um in pafte CB du<Sfci$. later AF & QF igi- 
tur sa^at Q F mc*i ia p^pordanalis, &per ea qua: dp-r 
monftratafunt, GF^fit dupla lplius FB ,/fieninu 
non fuerit dupla , quadratum G F in F B non cripma 
ximum fplidum guexi fieri poiiic ex tegmentis lineat 
GB) ideoque quadratum GF,vef re^tangulum AFC 
mt ^oadrup|iwr?f4adrati F ft, o £ , .. " 



; \ 
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f Quoaiam autem reitangulum ABC excedit re- 
ftangulum A FC, quantitate redfcanguli AB itt,BF 
vna cum re<£angulo ex CF in B F, producatur ad par- 
tes A linea A B > donec para A C cum produ&a A D 
flmul atquales lint iplae A B, & erit reilangulum ex 
D F in F B atquale exceflTui re&anguli ABC lupra_> 
repagulum AFC , His politis componatur hoc 
tnodo: Fiat re &an gula m E cuius latus maius eft tri- 

f >lum minoris & ita conftiruatur vt maius latus eius 
it parallelum lineat A B data; . Applicetur iam linea: 
PB inuent# latus faciens redbngulum sequale re&an. 
gulo A BC, excedens vero redhngulo limili recb^- 
guloE limilicerqup polit oiquod fit re&angulum DFfi 
CUiusexceifus rc&angulum BH 1'upsa lineam DB, 
fitfimi]isre(3angulo E limiliterque politus: Inuen- 

... . i . • coque 
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toquciam laceri Hlfiac BF aequalis. Dicopundhim 
F eirepiin<ftumqusfitum,&lolidum ex rcdangulp 
A F C in lineam F B , efle maximum quod fieri poceft 
ex quibu/Jibet lineis a pungis A,B, & C ad aliquod 

f >un<fhim in parte C B du&is . Ducatur enim ab F 
jnca F K parallela HI. 

Et quoniam per conftrubtioncm faftum eft rc<ftan- 
gulum DH aequale rc&angulo ABC ; cxcefliis au- 
tem re&anguli ABC 1 'upra roftangulum AFC , squa- 
lis eft redtangulo ex A B & C F tanquam vna in F B 
linea vero D C facta eft squalis lines A B} fa&urn igi- 
tur ex DF in F B, hoccftrebfcangulum DK, aequale 
pftexccfluireiftanguli ABC lupraredangulum AFC, 
& reliquum redtanguli PH Ipilicet F H,reliquo re« 
btanguh AB, hoc ell rc&angulo AFC squale erit. 
Sed redanguli B H latus B I eft triplum lapcris I H , 
cui squalis fa&aerac linea FB, quadrupla igitur eft 
linea FI J ineqe F B , yel lateris IHj IdeoqucRedfan- 
gulum F H vel A F C ei squale eft quadruplum qua- 
drati F B . Quare muentum eft in parte C B pun&um 
F ficut oportuit, &manifeitum eft quod Solidum ex 
quadrato G F in F B fit maximum omnium qux fieri 
poterunt ex quibuflibetiegmentis lines G B. 

A M. 1- n 


G C 


Quamujs iam mihi videtur iacisfiuftum Problemati, 
attamen quoniam obijei poceft quod fi aliud liimatut 
pun<ftum puta L in parte F B ( rfam in parte F C ma- 
nifelhim eft cx 41. huius quod omnia lblida erunt 


Nam m [• 
dia propor 
tionalis mi 
noreftqui 
GF. 


pruno- 


. GD*E 


: 

' minora ) nondum b* demo nitratis appareat,’ quod io- \ 

jlidumex recbanguio ALC in LB fuerit -minus So- 
j fido ex rccibnguloisAEC in FB. Nam line® qu®me- 
;l dia proportionalis eitineer AE & LC, videlicet LMi 
: j irit Ji©tfa quadam Xidus terrtiirius pandum Ai erit 
j proprior A, quam cftpunduin 'G,idcoquetoira M B 
1 maior G R; Quare irnea MB itafecari pore/1 , vt li- 
cet Solidum ex quadrato Ai L in L B nonfutric ma} 
rimum quod fieri potell ex /egmentis e mi cie m M L, 
attamen maius vd «quale /olido cx quadrato G F ini- 
FB. :Vt igitur' huic obiethoni /acis/accrem compu- 
tueram quiddam demonilrationcm , qu® ob mcdiaJ 
i hece/Iaria &aliquos ca/iis paYricuJorps, mihi videbatur 
adeo prolixa » vtlraciium duxerim illam prorlii$omit- 
tcre^ Sieiusloeo hanblequentem per lineam Hypcr- 
bolicam^pohcre ^ " rl . 

• Sit igitur reda AB feda vc /upra > ■ : <• h <m - 
in puncto C, &inF,itavt rcCfcan- 
gnlum AFC /It quadruplum qua- 
drati F fi . Ereda iam a puncto ¥ 
perpendiculari F G «quali line® F B, 

&fadoC verticc,dc/cribatur Hypcr- 
bola C G H tran/Tens per pundum 
**. ia>. *; G, Quarecum Redangulum AFC 
(it quadruplum quadrati FG, erit 
A C diameter /edionis quadrupla 
redi lateris', A puncto igitur C eri- 
gatur perpendicularis, & fiat «qua- 
lis quare® parti line® A C , & dtuisa bifariam A C ia, ! 
D , erit 1) ce atrum Scdionis , &: duifta D O & produ-. : 

- . oT 


Appol.Cd- 

rtic. 
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Ctain infinitum erit DO producta afymptotos Hy- 
perbole CGH . Sumpto iam puntfto L vteu ique_> 
in parte FB: Dico Solidum ex rectangulo A ,L C im. 
LB minus efle Solido ex rcCtangulo AFC in FB vel 
F G : Erigatur enim perpendicularis L H occurrens 
leCtioni in H,&apun<fto G ducatur reCfca GE acqui- 
diftans D O lectionis aiyptoto 7 & fi conneCfcantur 
puncta G &c H rcCta produCta in concurlum diametri 
iedtionis AC, coincidet illa inter E &C; quare pars 
ciuldem intercepta interpunCta G &: H erit intra fe- 
Ctionem , reliqua vero extra : fit autem P punCtunu 
concursus in linea ECj Fiat iam ficut LP ad FP, 
ita FP ad KP , iic a K erigatur perpendicularis oc- 
currens reCte PGH in M , extra leCtionem . 

Et quoniam fadhim eft ficut L Pad F P, ita F P ad 
K P , erit fimiliter in eadem ratione ficut L H ad EG, 
ita F G ad KM ficut quadratum LH ad quadra- 
tum FG, ita linea LH ad lineam KM: SedreCfan- 
gulum ALC ad reCtangulum A F C ob Hyperbo- 
lum le habet ficut quadratum L H ad quadratum F G, 
ex aquo igitur le habebit linea LH ad lineam KM, 
ficut rcctangulum A L C ad redtangulum A F C; 
Ideoque Solidum ex reclangulo ALC in reCtam K M> 
ajquale erit folido cx re&angulo AFC in reCtam FG 
vel F B . 

Supponatur autem iam quod linea KM ordinarim 
applicata fit a leCtionc ad diametrum , ideoque quod 
cadat proprius linex F G quam eft linea K M , & pro- 
pterea tota fit intra Seitionem.Rurlus quoniam trian- 
gulum E F G fimile eft triangulo DCO , erit EF 


dupla 
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dupla FG , quare liat F N aequalis -A 

F G , & du&a fit N G , qua: lecabit 
lineam KM in I punefto > & erit 
K I minor quam KM : Sed K I c // p 

velKNmaioreft quam L B, multo ° 

igicur maior eft K M ipsa L B, ideo- /f / N 

que /olidum ex rediangulo A L C y / / 

in L B m inor eft lolido ex A L C i// / k 
in K M, vel ex A F C in F B quod yf~~' - l 

de mon ftrandum erat . // 

Quod autem K I vel KN fit ma*- 
ior quam L B fic probatur . Cum 
enimtP,FP, KP fint per conftru&ioncm conti- 
nue proportionales , erit diflerentia iplarum L F ma- 
ior differentia F K, led F B & F N funt aequales ■, Igitur 
K N vel K I maior eft quam L B . 

H6ciamdemonftraromanifeftumeftqu<xl maior 
fit ratio F B ad L B quam Re<ftanguli A L C ad re- 
«ftangulum A F C, & ideo in figura procedente , quod 
PN maior fit F B ficut affumptum fuit . Maximum 
igitur lolidum quod fieri poteft ex quibuilibet tribus 
rc&is a punbtis A, B, & C ad aliquod pundhim iiu 
parte CB du&is, eft illud quod fit ad pun&um F, 
lcilicet ex lineis AF C F & B F , ita vt re&angulum 
A F C fit quadriiplum quadrati B F . 

Idem etiam demonftrabitur in minore legmento 
quando pundlum F ita lumptum fuerit vtrebiangu- 
lum A F C fit quadruplum quadrati B F . 
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PROPOSITIO IL 

> T ’ \ iu&yt hrioO min -n 


Si in fphaera infcrjptus fuerit Conus Scale- 
nus » & per qentrum bafis ipfius du$a^ 
fuerit diameter Sphaerae, ad quam a ver- 
tice Coni Scalent cadat perpendicula» 
ris fecans ipfam . Conus ille Scalenus 
erit ad Sphaeram in auainfcribitur, ficut 
Solidum ex tribus legmentis diametri 
Sphaerae terminatis ad centrum bafis ip- 
fius Coni, ad dimidium Cubi totius dia- 
metri Sphaerae , 

I N Sphaera A B C D in- 
feribatur Cohus aliquis 
Scalenus A C F cuius vertex 
C, bafis circulus circa dia- 
metrum A F , & centrum^ 
ipfius E , per guod &centru 
Sphaerae ducatur re&a BED, 
qua? ideo erit diameter vel 
axis Iphaer® . Iam dudfca per- 
pendiculari a vertice Coni 
Scaleni C ad axem lpharrar, 
fecanre ipfumin H j>un&o ,dadhfquc redfcs DA fle 
D F, concipiatur in eadem Sphaera Conus redhas ADF. 
Dico Conum Scalenum ACF ede ad Sphaeram A B- 
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Lemma ad 
Prop. 59. 


la-Euel. 
Prop. I4< 


CDjficuc (olidum ex tribus lineis DE,BE&HE 
ad dimidium Cu® ixJIii&d&diB1>Sf <7 
j Quoniam enim Conus rc&us A D F eft ad Spho- 
Wr; #£ yU- B, 

ipm m * 


fanguiQv ^ i 

en <t f^s l*tttteac 

e2ftdem r Rfllin 'A^D P, in 

r«icaw\>hi9 ujdini^ ip&is; /ciiivl*: tetlscE Hhd.fe#.i m 

vejfigut lolicjum 

fenus AC F Ifc haBAf f 4R‘Sj£h'iiwi -A® C Dy ficttfc (o- 
■ hdum‘£x!tnbui hncjsrftE, HEj& BEi (cementis 

E.ceft^rutfi ba- 

fis Coni Scaleni ACF,ad dimidium Cubi totius dia- 
metri Sphoro , ficut demonllraiicluih. «frit. : 1 ' J 

t rfli A Vi P "1? y>' 't 

COROLLARIVM. . I 


«v A iiui: 


Hinc elicitur, quod Conorum in eadem Sph^pra in- 
(criptorum , & eandem habentium bafim , maximus 
fit Conus rc6tus j & Scalenorum adinuicem> (emper 
maior ille cuius axis minus inclinatus fit ba/f. Nam, 
fi concipias in procedente fxg ur i, p iin&um G eflo 
propius pun&o D in parte DC, vnde angulus ad E 
fadtus fuerit minor angulo GED,cunc pun<Hum H 
in axe , in quod cadit perpendicularis a pundto C , erit 
propiiispundto D,ideoquc altitudo Coni illius ma- 
ior erit altitudine EH Coni A CJV& proinde maio- 
rem rationem habebit ad Sphaeram A B C D , in qua 


inferi- 


! DE CONO SCA LENOl 2.67 

] inicribitur. Solidum enim ex retfhngulo DEB iu, 

- altitudinem ipfius , maius eft /olido ex rei^aguio DEB 
1 >nEH. Simili ratione , quando vertex Coni Scaleni 
erit in parte pcripheriar CE, ita vt angulus inclina- 
tionis maior fuerit angulo C E D, minor erit altitudo j 
ipfius coni, &propterea minorem rationem habebit 
i ad Sphaeram in qua inicribitur , quam Conus ille qui 1 
habe; minorem inclinationem ad diametrum Sphr- 1 
r*,&iuper eadem baficonftituicur. . • 


PROPOSITIO III. 

* i 1 tw . * 

Si Conorum Scalenorum in Sphaera in- 1 
(criptorum , & fimiliter inclinatorumj j 
vnum fit pun&um verticis, omnia Cen- i 
tra bafinm ipforum in eodem erunt Cir ! 
culo. 



S I T Circulus 
A BDC, iu^ 
cuius peripheria 
fumatur vtcuque 
pundfcum A,aquo 
ducatur diameter 
pius. AD. Pro- 
pofito iam quo- 
cunque angulo a- 
cuto,puta S,pro 
angulo inclinatio 
nis alicuius Coni Scaleni , & lumpto pun&o G , ita 
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pqriphetiaCABD 
capiat angulum., 
trqnajem, angulo 
S j ducaturab illo 
fgcta C B ad an- 
gulos ro&os lpfi 
AD> & i angatur 
BD : Fa&o lanu 
centro D &inter- 
uallo DB dclcri- 
batur circulus Bl?~ i ] £ { 

KC, & concipia- 
tur i quando opus ) ex rcuolutiooe ipfius , Spharra ’ 
pteo Conos Scalenos habentes eundem verti- 
cem Q, & axes Tuq^ metutos a perpendiculari le- 
cuiidumahgulutn S , Sc in eadem Sphxra BFKC 
micriptdsy habere bafium luarum centra in ipsa pe- 
riphena circuli ABDC. 

Ducatur enim vtcunque a pun&o. A', recita A G EF 
lecans circulum BFKC in punctis G & F,periphe- ; 
riam vero BDC in E pundto,a quo ad centrum D; 
recita E D ducfta erit perpendicularis ipfi G F , ideoque 
recita G F diuisacft bifariam in pundlo E intcrlecftio- 
nis cum circulo ABDC. Ducitis iam ad puncilum C 
recitis a puncitis G & F, concipiatur GCf conus Sca- 
lenus in Spha;ra BFKC inicriptus , cuius axis CE 
inclinatur ab axe Coni recSti , hoc elt a linea E D lecun- 
dum angulum C E D j angulus vero, C E D , cum in^ 
icriptus hc in portione circuli CABD, arquaiis elt an- 
gulo propofitp S : Quare mamieltum elt pundbum E. 


(quod 
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J ( quod centrum cfl: bafisCbiii Scaleni GC F > elfe ifi 
peripheriacijrciili A BDC. ■ ) ■' Ki - .j£ 

Quod autem nullus fit Conus Scalenus cuius bar 
fis centrum fit extra pcnpheriam emiiciem circuli 
BDC,&qui habeat eandem inclinationem , leilicet 
anguli S, facili ex hoc deducitur. Suppofiro eninaJ 
primo, quod CE fuerit etiam axis alicuius Coni Scjfe- 
Icni finuliter inclinati , cuius bafis.cemrum non .fue- 
rit idem punAum E, led vel extra periphenam BDC 
vel intra i fi ab illo , ( vtcunque fuerit } ducta fit redta_, 
ad D centrum Sphaera, faciet angulum vel maiorem 
vel minorem angulo C E D , hoc elt angulo propofi- 
to S . Ablurdum igitur elt dicere quod centrum bafis 
Coni Scaleni cuius vertex C pundhim , inlcripti lphar- 
ra B F K C , poffit efie extra perapheriam circuli BDC . 
Si vero axis Coni non fuerit cademfedta C E , verunu 
aliqua alia redta a pundto C dudta , nihil refert ; narrt, 
lemper linea a pundto A dudta ad pundtum interle- 
ctionis ipfiusredtaecumperiphcria BDC habebit par- 1 
tem ipfius interceptam in circlo BFKC diuilamab 
ipfo puncto bifariam , & niollum aliud pundtum po- 
telt dari extra peripheriam BDC , a quo idem effi- 
ciatur. Quare mamfeltum elt quod omnes Coni Sca- 
leni, quorum idem elt vertex C , fimiliter inclinati 
& inlcripti Sphrra BFKC, habeant bafium luaruin 
centra in circulo A B D C . 

COROLLARIVM. 

Hinc& ex prius demonltratis manifefte apparet , i 
quodprodudta vtrinque EH ad I>& K, ita vt linea_, j 

______ . “ 1K 



1.70 DE CONO. SCALENOj 

,'IK fitaxislphaere B FKC, in qua inlteibitur Conus 
Scalenus B C F , iple Conus Scalenus habeat ad Sphx~ 
-«am eandem rationem:, quam habet Solidum ex rc~ 

I fiangulo KEH in E I ad dimidium Cubi cotiusdia- 
: metri 1 K : Vnde etiam conltat , quod fi redfcanguium 
KEH fit quadruplum quadrati EI, tunc Conus Sca*- 
lenus GCi= fit maximus quiin eadem, lnclinationo 


tentis GCF ut maximus qi 
inicribi padit in eadem lpn 


zri . 


r. u j 
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PROPOSITIO 

„ DE SVP£RFIC1£ ^I SCALENI. 


1 1n qua aliqua: pafsiones Circulo- 
i rum aperiuntur 

1 i.jp > u i)?i 


nuiU3cio liiuj 

* .» * 

« i • n y 


Quadrata binarum re&aru a terminis ali; 
cuius diametri ad aliquod pun&um » fl- 
ue intra, fiue extra circulum du&arum» 
fimul fumpta aequalia funt binis quadra* 
tis, quae a terminis cuiufcunque alterius 
. diametri ad idem pun&um ducuntur . . 

• \\ *} . r.if> itt • j.-.. ’-. ’ PVmft -i '") •*» 

S ic Circulus cuius cen- . 4 0 

.rruhi D, & intra ip- I.* 
fum fumatur vtcunguc^ / jr.rn 

pundium C, per quod & 
centrum D traniear dia- A 
meter A B: ducta jam vc- 
cunque diametro E F a 
terminis ipfius ad pun&u 

C ducantur redi* EC& •/ T * " • >■ \ | 

FC. Dico aggregatum quadratorum ex E.C& FC 
iimul jequalcjefle aggregaro er quadraris AC& iBC . 

~T7H Pro- 
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Producatur enim FC ad^ 
periplfcriai|i injG 
nedantur punda GE . Et 
quoniam triangiilii t. * 
eftambli£onium,quadrv 
tum quod-fit ex F E an- 
gulu obtufum lubf^dehr 
te maius eft duobus qua- 
dratis cx F C &i C E gu^n- 
titate duoiHim redatigtiloriim £x F C i&CGj nam j 
liliea .EG eft perpendicularis ip fi F Gf Sed quadra- , 
tum F£ -arqualc eit ,qundraro cx AB, redangulumj 
otiam FCG aquale eft rcdangulo ACB^dedudis 
igitur ytrofcuque dupbus redangulis F C G & ACB> i 
duo quadrqta ex FC & C£ aqualia erunt duobus 
i quadratis ex AC & C^. 

Similitdr demonftrabitur, etiamft pundum £lu-r 
matur extra circulum, quod quadrata redarum E C 
& CF fimul fumpta, aqualia nnt quadratis ex AC Se 
C B fimul lumppis. 

Sit enim vt lupra circulus cuius centrum D>& fur 
matur pundum C extra circulum , a quo ducatur 
per centrum D> reda CBD A , & erit A B diameter 
circuli, & ducatur vteunque alia diameter E F, a cuius 
terminis E , & F , duda? fine ad Cpundum reda E C 
& FC. Dico quadrata cx EC &: CF fimulliimpra, 
aqualia efle quadratis ex AC & CB fimul Jumptis, 
Ducatur enim reda F G , qua perpendicularis erit re- 
dat E C . 

Et quoniam angulus ECF eft acutus, quadratum 

quod 
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quod fit ex latere E F illum lubtendente , minus eft 
quadratis ex duobus lateribus E C & C F ipliim com - 
prehendentibus,quantitate duorum redbngulorum > 
icilicet exvno laterum EC & parte CG interangu- 
lum C & perpendicularem £G interceptam : Sed 
re&angulo ex EC CG squale eft reckangulurri ex 
AC & C B : Duo igitur quadrata ex E C Sc C F { i - 
mul fumpta,ex cedunt quadratum ex latere EF,quan-< 
titate duorum re&angulorum ex AC CB. Quadra- 
ra vero ex A C & C B excedunt quadratum ex A B 
eadem quantitate , icilicet , duorum redbingulorunij 
ex lpfis AC & C B, Duo igitur quadrata ex A C & 
CB fimul fumpta,squalia fiinc aggregata duorum., 
quadratorum ex redfts E C & C F taj&orum . Quod 
demonftrandumerat. ' j . , 


i 


definitio;. 

f m ’ ' ' ' « . , * , . , 

Si aggregatum ex pluribus magnitudinibus diui- 
datur fecundum numerum ipforum in partes squa- 
les, Magnitudo ex diui/ione inuenta vocetur Media 
Arithmetica mter omnes . 7 

.. • ‘ i 

COROLL ARIVM. - J 

* ■ “ . • 1 * 1 'J t » *. i. -/ 

Hinc deducitur quod, fldmfta fucric diameter H I 
ad redtos angulos ipfi A B,& i ungatur H C , quadra- 
tum ex H C erit medium arithmeticum interomnia 
quadrata redarum ducendarum abomnibus pundbs 
periphen^ circuli A H B I ad pun&um C . 
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fi 


dupla F G , quare fiat F N arqualis 
FG ,& dubta fitN G,qu« lecabit 
lineam KM in I punifto , & erit 
K I minor quam K M : Sed K I 
vel KN maior eft quam LB, multo 
igicur maior eft K M ipsa L B, ideo- 
quelolidum ex rediangulo A L C 
in L B m inor eft lolido ex A L C 
in K M, vel ex A F C in F B quod 
de mon ftrandum erat . 

Quod autem K I vel KN fit ma- 
ior quam L B fle probatur . Cum 
enim L P > F P , K P fint per conftrmftionem conti- 
nue proportionales , erit differentia iplarum L F ma- 
ior differentia F K, led F B & F N lunt «quales i Igitur 
KN vel KI maior eft quam LB. 

Hoc iam demonftraro manifeftum eft quod maior 
fit ratio FB ad LB quam Rebtanguli ALC ad re- 
btangulum A F C, & ideo in figura procedente , quod 
PN maior fit F B ficut affumptum fuit . Maximum 
igitur lolidum quod fieri pot eft ex quibuflibet tribus 
re&is a punblis A, B, & C ad aliquod pundhim in_, 
parte CB dubiis, eft illud quod fit ad punblum F, 
lcilicet ex lineis A F C F & B F , ita vt reblangulum 
A F C fit quadrilplum quadrati B F . 

Idem etiam demonllrabitur in minore legmento 
quando punblum F ita fumptum fuerit vtreblangu- 
lum A F C fit quadruplum quadrati B F . 


PRO- 
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PROPOSITIO II. r 

„0 U .. n Tf » *-* r-V 0 

• • j - !-• --“j # n. i • r lo — > rrun •rn.nifi 01 

§i in fphaera inscriptus fuerit Conus Scale- 
nus , & per centrum bafis ipfius du$a^ 
fuerit diameter Sphaera?, ad quam a ver- 
tice Coni Scalent cadat perpendicul*- 
ns fecans ipfam . Conus ille Scalenus 
erit ad Sphaeram in quainferibitur, ficut 
Solidum ex tribus legmentis diametri 
Sphaerae terminatis ad centrum bafis ip- 
fius Coni, ad dimidium Cubi totius dia- 
metri Sphaerae, ‘ ( 

I N Sphaira A B C D in- 
Icribatur Cohus aliquis 
Scalenus A C F cuius vercex 
C, bafis circulus circa dia- 
metrum AF, & cencrumj 
ipfius E , per quod &centru 
Spharra: ducatur reda BED, 
qUa? ideo erit diameter vel 
axis fphzr.v . Iam duda per- 
pendiculari a vertice Coni 
Scaleni C adaxemfphxr*, 
fecante ipfum in H pun&o , dodilquc redis D A flf 
D F, concipiatur in eadem Spharra Conus redus ADF. 
-Dico Conum Scalenum A CF cfle ad Sphanam A B- 
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Lemma ad 
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, CD W (olidum ex tribus lineis DE, B E & HE j 

. ad dimidium Cu© lxt!i»A<©otBri>^ '« 

i Quoniam- enim Conus rettus A D F e ^ adS ^^ f 

i SfW«»8^ 4d,f ' ^t cn 

r aiMw'atotud.nJ t ipim i o*:t*E H^Oim 

ED,aJt*t^fcndft A '? <Frr | V f ^^ uC ^W um 

.^Tnoulo DEBin EH ad Solwlum ex eodem, 

, ggMftaro & M iim* §■£ *<?- 

MirtldaibB» hods-Bfc. HEj-fcBfefcC»»^' 15 

Iwmrnt&xsx 

. _ 1 r J a m frit . 


fis Coni bcaieni A ^ r , au -TZ 

metri Sphaerae , ficuc demonitranduift dtt. 

r ai (ID HA ,*Tsdn2 

COROLLAR.IVM. 


1 


— V Tb/4^ (VUJW *J 

Hinc elicitur, quod Conorum in eidem Sph^PW. in- 
fer lptorum , & eandem habendum bafim ,ma*imus 
f lt Conus re^us i & Scalenorum admuicern, lempcr. 
maior ille cuius axis minus inclinatus iit : ba/t ..... Nam, 
fi concipias in praecedente figura, jmn&um C eflo 
propius pundo D in parte D C , vnde angulus ad E 
tadus fuerit minor angulo CE D*tunc punctum H 
in axe , in quod cadit perpendicularis a pundo C , erit 
propius pundto D,ideoquc altitudo Coni illius ma- 
iorentakttudine EH Coni ACE proinde. maio-^ 
rcro rationem habebit ad Sphaeram A B C D , m qua 
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inferi- 
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inlcribicur. Solidum enim ex redhngulo DEB in, 
alticudinem ipfius , maius eft /olido ex red&gulo DEB 
in E H . Simili ratione , quando vertex Coni Scaleni 
enc in parte peripheriar CE, ita vt angulus inclina- 
tionis maior fuerit angulo C E D , minor erit altitudo 
ipfius coni , &propterea minorem rationem habebit 
ad Sphaeram in qua inlcribicur , quam Conus ille qui 
habe; minorem inclinationem ad diametrum Sph*- 
ra: , & fuper eadem bafi confticuicur . 

PROPOSITIO HI. 


Si Conorum Scalenorum in Sphapra in- 
feriptorum , & fimiliter inclinatorumj 
vnum ftt pun&um verticis, omnia Cen 
tra bafium ipforum in eodem erunt Cir 
culo. 

S I T Circulus 
A BDC,im. 
cuius penpheria 
fumatur vtcuque 
pun#um A,aquo 
ducatur diameter 
eius. A Di Pro- 
pofito iam quo- 
cunque angulo a- 
cuto,puta S,pro 
angulo inclinatio 

nis alicuius Coni Scaleni , & fumpto pun&o G , ita 
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pqriph«<iaCABD j/ 
capiat «mgulunij '»y 
#qnajem. angulo 
Si ducatur ab illo / i 
tecto C B ad an- 
gulo* rotfos lpG 
AD, & iujngatur 
BD : FaCto lanu 
centro D &inter- 
uallo DB dclcri- 
batur circulus Bl?- 
KC, & concipia- 

tus i quando opus ) ex reuolutioae ipfius , Sphcra ’ 
IJ)iC0 WA9S Conos S^aienos habentes eundem verti- 
cem Q, & axes fuos inclinatos a perpendiculari le- 
enndum angulmn S 3 5: m eadem Sphxra BFKC 
fftlcr ipt dsy habere ba fi tlflri fuarum centra in ipsa pe- 
riphcria circuli AB DC. 

Ducatur enim vtcunque a pun&o A> redla A G EF 
lecanscirculum BFKC in punctis G& F,pcriphe- ; 
riam vero BDC in E pun&o,a quo ad centrum D; 
retta E D du<fta erit perpendicularis ip fi G F , ideoque 
re&a G F diuisacft bitariam in pundfco E interlectio- 
nis cum circulo A B D C. Duttis iam ad pundlum C 
rectis a pundtis G & F, concipiatur GCf conus Sca- 
lenus in Sphsra BFKC inicriptus , cuius axis CE 
Inclinatur ab axe Coni re&i, hoc elt a linea E D lecun- 
dum angulum C E D i angulus vero C E D , cum in-» - 
Jtriptus Iit in portione circuli CABD, atqualis eft an- 
gulo propofito S : Quare maniieitum elt punCbum E. 

x 1 (quod 


pe raawo sca ce>npi 

( quod centrum e fi: baiis Cbii i Scaleni GiG F } die ih 
peripheriacijrciiii A BDC. ..) ' < Ki tu . -;:jZ 

- Quod autem nullus fit Conus Scalenus cuius b*- 
fis centrum fir extra pcriphienam atifdci» circuli 
‘BDC, & qui habeat eandem inclinationem yfcilifac 
anguli S , facile" ei hoc deducimr . Suppo fico cninaj 
primo, quod CE fiierat etiam axis alicui us Cohi Seal- 
leni fimiliter inclinati , cuius ba fis. centrum non .fim- 
rit idem pundtum E, led velextra peripheriam BDC 
vel intra ; fi ab illo , ( vtcunque fuerit ) dufta fit re<3a_, 
ad D centrum Sphana?, faciet angulum vel maiorem 
vel minorem angulo C E D , hoc efi angulo propofi- 
to S . Abliirdum igitur efi dicere quod centrum bafis 
Coni Scaleni cuius vertex C punefium , in/cripti IpHte— 
ra B F K C , pofiit efle extra peripheriam circuli BDC . ; 
Si vero axis Coni non fuerit cademrptta CE,verumj 
aliqua alia redta a punbto C dubta , nihil refert } namj 
lemper linea a punito A dubta ad punitum interle-» 
itionis ipfius reifias cum peripheria BDC habebit par-‘ 
tem ipfius interceptam in circlilo B F K C diuilam ab 
ipib puncto bifariam, &: nullum aliud punctum po-; 
teft dari extra peripheriam B D G , a quo idem cffiG 
ciatur. Quare manifeftum efi quod omnes Coni Sca-j 
Jeni , quorum idem efi vertex C , fimiliter inclinati i 
&inlcriptiSpha»ra BFKC, habeant bafium luarurn 1 
centra in circulo A B D C . ( 

COROLLARIVM. 

Hinc& ex prius demonftratis manfiefte apparet , j 
j quod producta vtrinque E H ad I , & K, ita vt linea_» I 


O >li 
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I K fit axis lph*rx BFKC, in qua in/cribitur Conus 
Scalenus BCF,ipfe Conus Scalenus habeat ad Sphx- 
ram eandem rationem, quam habet Solidum ex re- ; 
&angulo KEH in EI ad dimidium Cubi totius dia- i 
metri IK: Vnde etiam confiat, quod fi reCtangulum i 
KEH fit quadruplum quadrati EI, tunc Conus Sca- 
lenus GC F fit maximus qui in eadem mclifiationo 
inlcribi pollit in eadem lphxra . 
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PROPOSITIO 

DE SVPERFICIE £©p SCALENI. 

' In qua aliqua pafsiones Circulo- 

J 1 • • • » * 


.nilUnii. 


ruin aperiuntur . 

* Up >' - \> ‘U ?,Ul< 1.1 33 

PROPOSITI O L ’ 

Quadrata binarum re&aru a terminis ali; 
cuius diametri ad aliquod punftum, fi- 
ue intra, fiue extra circulum du&arum, 
fimul fumpta scqualia funt binis quadra- 
tis, qua? a terminis cuiufcunque alterius 
diametri ad idem pun&um ducuntur . . 


S 


X3 21- 


.JO 


It Circulus cuius cen- 


trum D , & intra ip- 
fum fumatur vtcunquo 
pundium C, per quod & £ 
centrum D tranfear dia- A 
meter A B .-ducta iam vt- 
cunque diametro E F , a 
terminis ipfius ad pun&u 
C ducantur redhe E C & 

FC. Dico aggregatum quadratorum ex EC& FC 
limuliEqualexfle aggregato ex quadraris AC& iBC . 

Pro- 
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r. 

iD 
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,, Producatur enim FCad_ G 

^eripfenay in G ajf^on^jj * 


L3 . . ' 



; ne&antur pun<& GE . Et 
quoniaW triangiilu ^ 

1 eftambligonium,quadr^- 
> 'tum quod-fit ex F E an- 
gulu obtufum lub^den- 
te maius eft duobus qua- 
dratis ex FC&; CE qu$n- ^ q 

titate duorum rettatigtilorUm Cx FC&CG> nam 
linea .E G eft perpendicularis ip{j F G/ Sed quadra- 
tum F £ arquale eft ,quadraro ex A B i re&angulum., 
otiam FCG aiquale fft re&angulo ACB ■, dcdudbs 
\ igitur vtrobiquedupbus re&ungulis FCG & ACB, 
duo quadrqta ex FC & C£ aqualia erunt duobus 
quadratis ex AC & CB. 

Similitdr demonftrabitur, etiamfi pun&um £fu-> 

matur extra circulum y quod quadrata redfcirunvEC 
& CF fimuHiimpta,«quaiia fint quadratis ex AC & 
C B fimul lumppis. . .:D ' .) 

Sit enim vt lupra circulus cuius centrum D>& fu- 
matur punitum C expra circulum, a quo ducatur 
per centrum D> re&a CBD A , & erit A B diameter 
circuli, & ducatur vtcunqne alia diameter E F, a cuius 
terminis E , & F , dudfae fine ad Cpumftum recta: E C 
& FC. Dico quadrata ex EC &: CF {tmulliimpra, 
«equalia efle quadratis ex AC &; CB fimul iiimpcis, 
Ducatur enini redFa F G , qua- perpendicularis cnc rc- 
tfzEC. 

. Et quonum angulus E C F eft acutus, quadratum 
- - quod 
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quod tic ex latere E F illum fubtendcnte , minus eft 
quadratis ex duobus lateribus EC& CF ipliim com- 
prehendentibus , quantitate duorum redfemgulorum , 
fcilicet exvno laterum EC & parte CG inter angu- 
lum C & perpendicularem £G interceptam : Sed 
re&ang-ulo ex EC CG squale eft rediangulurri ex 
A C & C B : Duo igitur quadrata ex E C fle C F ti- 
mui lumpta^ex cedunt quadrarum ex latere EF,quan-> 
titate duorum re<ftangulorum ex AC CB. Quadra- 
ta vero ex A C & C B excedunt quadratum ex A B 
eadem quantitate , icilicet , duorum retftangulorum. 
exiptis AC Sc CB. Duo igitur quadrata ex AC & 
CB ftmul iiimpta , «equalia iitntaggregato duoruiru 
quadratorum ex re<ftis E C & C F ia&orum . Quod 
dempnftrandum erat . 'j . ; 


DEFINITIO.. 

Si aggregatum ex pluribus magnitudinibus diui- 
datur lecundum numerum ipfbrum in partes squa- 
les , Magnitudoex diuifione inuenta vocetur Media 
Arithmetica inter omnes . i 

COROLLARIVM - J 

Hiac deducitur quod , itducfta fuerit diameter H I 
ad re<ftos angulos ipft A B,& i ungatur H C - quadra- 
tum ex H C erit medium arithmeticum inter omnia 
quadrata re&arum ducendarum ab omnibus pun&is 
peripherice circuli AHBI ad punftum C , 


Mm 


Con- 
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i Concipiantor enim infuroicirciilD AHBquotcunr 
que punda per aquales nrc us ad inuicem diftantia , ac 
quibus fumantur qmecuaque <tuo punda puta E & 
K aq.uaiiter ab A & 3 dillancia , & pundo C,con- 
nedaotur redis E C & KC i Dudaque diametro 
EDF Manifeitum dl quod arcus FB & BK fine 
aquales, ideoque etiam , oi-^fa. ■ . > • . 

redae FC CK i quare duo [yX 

quadrata EC & CK xgua . : y . j . \ • \ 


lia liint duobus quadra- 
tis ex AC & CB fimul 
iiimptis: Sed linea A B 


diuiia cfl: bifariam in D \ ,.ji ;.-i i i 
$c npn bifariam' in C , . > K . v • / ' 

quare quadrata ex A C ; 

& C B fimul , aequalia.» 

Junt duobus quadratis ex AD vni.cum duobus qua- 
dratis ex DC, hoc eft, duobus quadratis ex HC: Duo 
igitur quadrata ex HC xqualia fune quadracis cx EC 
& CK fimul Iiimptis. Quanto ergo quadratum cx 
EC fuperat quadratum ex HC, tanto idem quadra- 
tum ex HC fiiperat quadratum ex C K , & fic iemper 
per totum lemicirculum AHB, vbicunque lumpta 
fuerint bina qu»Cunque punda in peripheria a pun- 
dis A,& B, aequidiffantia, quadratum ex HC erit 
inter quadrata redarum ad pundum C‘ duda me- 
dium Aritiimecicum , ficut didum fuit . • 

Si vero pundum C fuerit extra circulum in diame- 
tro producta, per i o. fecundi Euclidis demonllrabitur 
etiam , quod fi ducatur ab illo reda ad pundum H , 
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redia { ic du&aerit potentia Medium Arithmeticum* 
! inter quadratum AC (hoceftex compofitaex AB, 

1 BC oanquam vna) & quadratum CB partem extra.; 
circulum. 

Hinc etiam deducitur , quod duo Ipatla A C E & 
K C B vel FC B ( fiue pun&uqv C fumatur extra vel 
intra circulum ) fimul iumpta,jequalia fint duobus 
&oribus A DE & FDB: Triangula enipi DE C & 
F D C > cum infiftant eidem bafi D C , & fine eiu/clem 
altitudinis ( nam perpendiculares a puh&is F & E ad 
diametrum A B demi/fie squales erunt ) fune inuicem 
aequalia r Ideoque dcdu&o ex /patio ACE, triangu- 
lo DEC , & addico /pacio F C B triangulo DFC , erunt 
duo fe&ores ADE,FDB, duobus /patiis A C£ 
FCB,velKCB squales.' f " 


; * • r. : . i 


PROPOSITIO II. 


Inuenire in fiiperficie Coni Scaleni rq* 
flam, cuius quadratum fit Medium ‘J 
Arithmeticum inter omnia qua,- 
- drata laterum in fuperfkie 
Coni Scaleni du&Q- 
runu. 


0~l 

b* 

C ^ • Isii 


H I S pofitis ex ponatur Conus aliquis Scalenus 
A D B cuius bafis fit Circulus A H BI , diame- 

L i 

cri AB.& HI ad re&os angulps, vertex D> aquoca- . 
dat perpendicularis DC m diametrum AB: Duca-r i 


Mm 
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tw Jtm aliadiametervt-; 
cunque FEG, a cuius ex- 
tremitatibus F & G p.uA- 
ths, clueantur in luperfi- 
cK' toni ADB reda: F D 
& GD, conuedtanturque . 

ADB D & H D : Ec quo- , ' 
niam rcdfo QC elt perpeft-. 

dicularisad planum Gafis, faciet angulos redos cumJ 
lineis AC,BC, FC, & GCj quadrata vero ex FC 
&.GC fimullumptadqmoftrantureilejegualia duo- 
bus quadratis ex AC &: C B , vel duobus quadratis ex 
H C i quare li addatur fingulis , commune quadratum 
D>G, crunr quadrata cx AC & CB vna cum duobus 
quadratis DC fimul Aqualia quadrat» ex F C & CG 
/imulcum lpfis duobus, quadratis DC, quibus etiam 
arqualia 1'unt duo quadratae* H Q Vnd cum duobus 

S dratis DC . Sed q uadratum ex FD aequale eft qua- 
isex f A & C.D, tc quadra^ upT) ex D G a:gualca 
luobys qpadratis GC Sc DC; duo igitur quadra- 
ta, fcilicet FD & GD a-qu.dia linit duobus quadra- 
tis FC & GC vna cuA duobus qii.ick itis D(6s Qua- 
re etiam squ^iiintdTObu^q^arirlitis ex AD & DB 
fim ul , fiuc d adj.m, ffl1 dra Ils cx H« . , 

Cum igitur auo quadrata ex F D 5c D G limul lum- 
pta .rqualia fint duobus qiiad/atis ex H D , quadratum 
autem FD maius iit qUadraro P-G ; iequitur duod 
quancoquadratum F Diuper ac q uadrar u m H Dian- 
io quadratum HD liiperat quadracum GD^ Idcnu 
demonllrabitur de quadratis retiarum AD & BD y 


nec 


| jCONI SCALENI. ty? 

ncc non. de quibullibcc alijs re&is vtfuncjue du#is a 
vertice p ad termmos cuiuicon^ue .diametri in balo 
ipfiusCcmi Scaleni /&; per totum illius /up^rffdemjj 
Quare quadratum reda: H D erit medium Arithme 
deum inter omnia quadrata redhrum a vertite t) jA 
omnia pundta , .vel ad quotliber xquidiftantia pun&ar 
numero paria fiumpta in peripheria circuli qui bafis 
eftipfius Coni Scaleni ADB. 

Liger in figura pundtum ,C, in quod cadit perpen- 
dicularia vertice Coni Scaleni reprelentatur intra_, 
circulum qui bafis eft Coni , tota vero demonftratip' 
eft vniucrlalis, & efficax , tam , ad dcmoriftranduiTL,, 
quando idem pundhim fuerit extra, quam intra: Ex 
lecunda enim parte propofitionis primae dependet . 

PROPOSITIO III. 

Si fuerint quotcunque lineae inaequale?, pijr 
mero impari , fuerint autem dup qua- 
drata ex media ipfarum aequalia duobu? 
quadratis quae ab extremis fiunt, nec 
non & quibuflibet alijs binis quadratis a 
redis ordine a media sequaliter diftan- 
tibus . Dico quod reda quae dupla eft 
mediae maior fit linea compofita ab ex- 
tremis , vel a quibufeunque binis ali/5 
aequaliter a medijs diftantibus : «Srquod 

** ^ com- 


»7* 
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;: cofnpGfira ex extremis minor fit qua- 
cUnque compbfica ex intermedijs , 


S Inc enim quinque linea: inJequaies A, B, C, D ,E, 
quarum fic media C ; Sit autem duplum qua- 
drati C .rqualc qufujrac is extre- A i j 

marum A &: E, nec non &: duo- B ■ — * 

bus quadratis ex intermedijs B ■* — * 

& D. Dico qudd rebfa a:qualis ^ ^ 

duplat C > maior fit quam line^ 
compofitaex extremis A & E. Componatur enim, 
(imui A 6c E, <Scfiac vna rcftaFG, qua: di uidat urica 
in fi vt fit F H aqualis A , H G vero arqualis E, & 
iterum bifariam jecetur in pun&o I. - 


j * 


'4Jn«?3^t?nsn» K30 . 

V T (E* quoniam qyadrafa ex F H & HG fimul ium- 

tfftfKjtfl * unc u uo bu* quadraris cx FI vna cupa d uo_ 

pusquadratis e* fhi, quadratum. ex FI minus erit 
quadraro' ex C,f l duo enim quadrata ex linea C po- 
HuntUr aqualia duobus quadratis' ex F H &?HG. ) 
Waior'ig*ur ?ft' finen C quam FI dimidia aggre- 
gati ex A E , . 

Rurius dico qudd linea cpmpofita ex intermedijs 
B « D maior fic quam compofita ex extremis A & 
Ei qudd autem minor fic quam dupla C ex lam di&is 
tonitaf . Supponatur autcqi Aqualis compofit* ex A 

fc E 


F »- 

K 
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H 1 


N M 


G 
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,& Eft fieri poccft > Quoniam aurem maior eft diffe- 
rentia incer A Se E, q uam inter B Se D, minor erit 
ratio B ad D,quam A ad E , idcoque in ftnea KL 
quae aequalis ponatur redbe FG > fiac KM ad ML* 
ncut B ad D, & bifariam feceturtota KL in N. 

Et quoniam quadrata KM Se M L ftmul iumptg, 
aequalia funt quadratis ex F H Se H G i linea vero KL 
fe&a eft bifariam in N Sc non bifariam in M, ideo 
■; duo quadrata KN vna cum duobus quadratis ex NM 
fimul , aequalia fimt duobus quadraris ex KM & ML 
vel F H & H G i Sed minor eft ratio K M ad M L , 
quam FH ad H G, minor igitur eft KM quam FH> 
KN vero aqualis FI,&ideo NM minor eft quam 
I H ; Quare duo quadrata ex K N vna cum duobus 
quadratis N M minora funt duobus quadratis F I cum 
duobus quadratis I H, hoc eft duobus quadratis 'ex 
F H & H G . Non poteft igitur linea K L quae po- 
nitur aequalis lineae F G , vel aggregato extremarum* 
A & E ,efie squalis aggregato ex B Sc D» neque mi- 
nor efle poteft . Oportet ergo quod compoftta ex ex- 
tremis A &E, minorfitquacunquebneafafbiexagr 1 
gregato quarumlibet intermediarum ordinadm fungit 
pcarum . 

COROLLAKIVM, 

Hinc manifeftum eft quod in diagramma» praece- 
dentis propofttionis, duplum lineae HD( cuius qua- 
dratum eft medium Arithmeticum inter omnia qua- 
drata rectarum in fuperficie Coni Scaleni A D B du- 
ctarum 
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I cfearum a vertice ad bafira ) fit maius aggregato reda- 
' r um F D & D G , &quod aggregatum ex F D & D G 
| etiam maius fit aggregato ex AD&DB; Vndo 
j etiam conftar , quod aggregatum , ex A D & D B, fit 
i omnium aggregatorum quarumcunque redarum , a 
| terminis cuiulcunque diametri in bafedi&i Coni du- 
I dhuum ad verticem D > minimum . 



LEMMA. 

Sint duo triangula ABC 
& A D C fiiper eadem bafi 
AC conlhcuta , & fi nt eorum 
perpendiculares ad babm,(ci* 
licet B G & D F inter fe arqua- 
le$,pundum autem E fit in 
medio bflfis A C , & fit maior 
diilantia puncli F in quod ca- 
dit perpendicularis a vertico 
D , ab E pun&o , quam pundi G , in quod cadit per- 
pendicularis a vertice B abipio E: Dico aggregatum 
ex A D & D C maiusefle aggregato ex A B & BC, 
Conftituantur enim triangula ABC & ADC 
ita luper bafi communi A C • vt perpendiculares quas 
a verticibus eorum >.vidciicec BG Se-DF, cadant ad 
eaidem partes pundi E. Producatur iam AB,& lm. > 
produdsifiat BH sequalis B C , 6t con ue dant ur redis ; 
HD,&B.D; Et quoniam in triangulo ABC,latus j 
AB maius eft latere BC^erit angulus BAC vel HBD. 

( parallela enim eif B D bafi AC; minor angulo AC B 


vel 
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tcl DBCi quare cuip (Int dup triangula HBD &s 
DBC qus duo latera HB & BD duobus lateribus 
trianguli BDC lcilicet BC & BD arqualia habeant, 
angulum vero DBC minorem angulo H BD, latus 
' DC maius erit latere D H . Ideoque aggrcgacurn px 
1 AD & DH minus erit aggregato ex AD & DC; 

I Sed aggregatum ex AD & DH maius eft linea A H. 
vel aggregato ex AB & BC, multo igitur maius erit 
aggregatum ex A D & DC , aggregato ex A B & B C , 

a jj 14 

PROPOSITIO IV. 

r 

» 

Si in bafe Coni Scaleni du&a fuerit diame- 
ter quae tranfit per pun<3um in quod ca- 
dit perpendicularis a vertice , du&a au- 
tem fuerit & alia diameter vtcunque^» , 
ad terminos vero vtriulque diametri 
applicatae fuerint tangentes circulo : Et 
fi ad fingulas earum a vertice Coni du* 
fuerint perpendiculares.Dico quod j 
aggregatum binarum perpedicularium 
quq a vertice Coni Scaleni ducuntur ad 
• terminos diametri, quae tranfit per pun- 
flum in quod cadit perpendicularis , fit 
maius aggregato binarum perpendicu- 
larium quae ad lineas tangentes bafira*» j 

-oijO 
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Coni in terminis alterius diametri du- 
' cuntur. 

S ic enim Conus 5caJcnus A D B cuius bafis Circu- 
lus AEBF, vertex D, perpendicularis DC ca- 
dens in planum bafis in puncto C ,ad quod ducatur 
.diameter bafis re<3a ABC: Si; iterum alia diameter 
vtcunque EF, fcadfingula 
pun&a in peripheria balis A, 

B > E, & F , ducantur tangen- 
tes, ad quasapundtq C, du- 
cantur perpendiculares C B , 

C A , C.H C Gi Sc a ver- 
tice D ducantur reche DA, 

DB ,D H, 3c DGyquas di- 
co ede fingulis tangentibus 
quibus occurrunt perp9ndiculares . Quoniam cnirn^ 
Jinea DC eft ad planum balis ejre<5ta , erit planum in 
quo triangulum D G C ad planum balis crC&um : Sed 
linea FG cft perpendicularis lineae GC, ideoquo, 
cum fit in plano quod eft ad planum trianguli ere&u, 
erit ad Jmeam etiam GD perpendicularis; Simili 
modo demonftrabitur quod rejiqus linea: D H , D B 
& DA fint etiam perpendiculares fingulis tangenti- 
bus circulum in pundhs A , E , & B . Dico iam quod 
a gg rc g atu * n d uaru *A luiearum A D & D B> quielunt 
perpendiculares lineistangentibus circulum in pun- 
ctis A & B maius efle aggregatp cx binis D FI & D G, 
quilunt perpendiculares lineis EH& FG tangenti- 
bus bafim coni in punctis E & F , 

Quo- / 
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Quoniam enim /unc duo triangula ADB & GDH, 
in eadem altitudine confidenti? , & fftper bafibu* 
«qualibus, eft enim GH *quaiisF£,FEveroasqua- 
Jis AB,quapropter ba fis GH *qu?Jjseft bafi AB: Pun* 
^him autem C in quod perpendiculum cadit, magis 
d litat a pundto J in medio bafis trianguli ADB, quam 
diitat idem pua<ftum C a pun&o K , quod meaiurm. 
eft bafis trianguli GDH j latfjra igitur AP, D B trian- 
guli A D 13 fin>ul lumpta , maiora |iint late|i|>us GD, 
D.H , trianguli G.D-H fimul fumptis . 

. COROLJLARfVM. ./ 

Hinc tnanifcftum eft quod, quo propius accadat 
pun&um in quod cadit perpendicularis a vertice ad 
medium bafis , eo minus ede aggregatum binorum, 
laterum triangulide quo qu*ritur,& quod minimum 
aggregatum efi, quando perpendiculum cadit inip- 
l'um dimidium bafis , hoc eft , quando rriangulum de 
quo queritur eft Iiblceles . Idcoquc minima: bin* 
perpendiculares qu« duci poftiint a vertice Coni Sca- 
leni ad qua/cunqu^binas tangentes in terminis alicu- 
ius diametri , iimt «qijales duabus re&is, quai lubten^ 
dunt anguium redhim comprchenlum a duabus rc- 
<ftis> quarum vna «qualis eft altitudini Coni, reliqua 
vero lemidiametro pafis cius. Maximum igiturag- 
gregatum ex jinnis perpendicularibus a vertice Coni 
D du&isad quaftunque binas tangentes ad baiim,eft 
ex AP 3c DB: Minimum autem eft «quale duo^ 
bus lateribus Cpnire&i fu per eadem bafi AEBF & 
in eadem altitudine P C conftituti . 


Per|,«m- 
ma pr*cf- 
fieQi. 
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*. * PROPOSITIO V. 

Si in peripheria Semicirculi fumantur duo* 
pun&aab vtroc|ue bafis termino atqui-, 
diftantia,& ad ytrumque illorum ducan 
tur re£l«e tangentes Semicirculum , & fi 
ab aliquo alio pun&o in diametro , ipfis- 
tangentibus du<3ae fuerint perpendicu- 
lares . Dico aggregatum ex perpendi- 
laribus illis atqUale efle diametro Semi- 
circuli • 

\i „ • * * ' - * •’ * * . • ’ t •* 

S ic Semicirculus AE- 
FB cuius centrunx* 

C j & in diametro AB 
lumatur vtcunquepun* 

Sum D: In peripheria A. 
autem lecirculi fumptis 
pundisE F,ab A,& <• 

B xquidiftancibus , du- 
j&x fine ipfis rcdfee E G, F H tangentes lemicirculum, 
& a pun&o D> ipfis tangentibus perpendiculares D G 
& DFI . Dico re&as-DG DFI fimul fiimptas; 
sequalesefle diametro AB. A centro enim ducantur 
redhe CE & C F> quareciam perpendiculares erunt 
tangentibus idcoque parallela; lineis GD & BH) 
| ab H vero ducatur H I ad angUlos re&os- diametro 

- ’ AB fi 
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A B fi opus produdia , & producta G D concurrat ip- ! 
fi in pun&o pproducacur etiam EC Sc fiat CK ei 
agualis, & a K ducatur KI. 

Er quoniam anguliad centrum ECA,FCB fiunt, 
aquales , ob aquales peripherias quibus infiltunt,. 
erunt etiam anguli GDA & BDH aquales ipfis,& 
ad luuicepaj angulus vero BDI eli aqualis angulo^ 

GDA, idcoque etiam angulo H D B , fed D B elt . 
perpendicularis HI, ideoque DI aqualis DH , & 
tota G I aggregaro ex GD&DH.' A pun#o iatrpj 
D ducantur reCia DF & DK,qua quoniam pun- 
dum K elt etiam in circulo, &peripheria BK aqua- 
lis peripheria BF , erit DF aqualis DK; & igitur 
in triangulis F D H , & KDI, erunt latera F P , DH, 
aqualia lateribus K D, D I,& angulus FDH aqua- 
lis angulo KDI, ideoque angulus DIK aqualis an- 
gulo DHF,& propterca redtus . Quare EGLK elt 
parallclogrammum &, datus GI aquale lateri 1} K, 
vel diametro A B . Aggregatum igitur ex GD & D H 
hoc elt ex perpendicularibus a pifnCto D ad tangen- 
tes ductis aquale eft diamecro A B quodprobandunc» 
erat. • ‘ j * y : .-' * ~ 

COROLLARIVM. ~t 

• *■ " ;L . 1 

Hinc man lfeftum eIt,quod fi lumpta fuerint quot- 
cunque puncta aqmdiltantia in peripheriacircu ii , & 
per lingula eorum dudta tangentes circulo , & ad fin- 
gulas.tangentes , a centro C , & puncto D , ducta per- 
pendiculares, qtiQdpinnes perpendiculares a putjcto 

■ i D ad 
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D ad tangentes fimul lumpt£ , aquales fint omnibu# 
perpendicularibus a centro ad ealdem tangentes du« 
t <ftis ;Quare,per definitionem mcdij Alrithmcticijlenii-» j 
, diameter AC eft media Arithmetica inter omnes per* 

1 pendiculares a pun&o D ad ipfas tangentes dudhs. 

H, | Apparet etiam quod eadem reda qux media eft 
Arithmetica inter extremas perpcndiculares> fi c etiam 
media Arithmetica i nrer omnes earum: Nam Semi- 
diamere^ AC eft media Arithmetica inter AD &P£h 
fleinter omnes. 

i 

PROPOSITIO VI. 

* • • * ■ * * * 

Superficies Conica Coni Scaleni arqualis 
eft Circulo, cuius Radius eft medius pro- : 
portionalis inter radium Bafis Coni Sca 
leni Sl lineam qua? media eft in ratione 
Arithmetica inter omnes Perpendicu- 
lare$,quxa vertice ipfius Coni ad om* 
nes tangetes in pun&is circuli ducutur. 

E Sto igitur- Conus Scalenus A D B , cuius bafis Ra- ; 
dius AE,&firlinea M media Arithmetica in- 
.1 ter orfinesperpenoiculares a vertice D ad omnes li- i 
'neas tangentes bafirp A H B I ; Sic autem ii>rer M Si 
A E media proportionaJ is N. Dico circulum ex ra - \ 
dio N «qualem c fle luperhckii conic.T Coni A D B . i 
| ‘ Qupd auccm ita le fiabpc , probo . Concipiantur e$ j 

radijs 
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radijs M & N fadicircuii , & circa illos & balim ,Coni 
.drcumicripcar fimiles fig urar polygonia: ex «equalibu? 
lateribus & angulis , Sc ab ynoquoque angulorum ad 
centrum dudrxreda;: a figura vero circumlcribento 
bafim Coni ad verticem D ducantur plana per verti- 
cem & fingula figura: latera , ex quibus fada erit Pyra- 
mis circumlcribens Conum. Triangula igitur quae 
fiunt ex dudu redarum ad centra in figuris circum- 
Icribetibus circulos D M 

lunt omnes fimiles, ^ /f\ • ^ 

ideoque in ratione^ 
ad inuiccm ficut cir- 
culi ipfi,vel ficut rc- 
dangula qua: fiunc . 
ex bafibus &altitu- ^ 
dinibus ipfbrumu 
Triangula yero quas lunt latera Pyramidis circum/cri- 
bentis .Conum, qua: etiam lunt numero paria reliqui? 
qua: in.circulis ilunr,habenr ealHcm bales quas habent 
triangula figurae circumlcribcntis bafim Coni , altitu- 
dines vero a:quales perpendicularibus, qux a vertice D 
Coni, ad bales ducunt uri quare triangulum cuius per- 
pendiculum eft medium Arichmeticum inter omnia 
perpendicula, eft medium Arithmeticum inter omnia 
triangula in luperficie Pyramidis qu;e circumicribit 
Conum. Sed Radius M eft medius Arithmeticus in- 
ter omnes perpendicularesdudasa vertice D ad bales 
triangulorum > qua: lunt tangentes ad bafim v Coni i 
Igitur omnia Triangula in luperficie Pyramidis ( hoc I 
elt Superficies Pyramidis J le habent ad omnia trian- J 

_ - j » 

gula 
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'gula bafis,( hoc elt ad figuram Polygoniam ,quar ba- 
fis elt lpfius ) ficut Jinca M ad redam A E, qua? ra- 
diuselt bafisConi. Sicut autem le habet linea M ad 
A E radium bafis Coni , ira Ic habet figura Polygonia 
<?ircumfcripta circulo cuius radius N , ad figuram cir- 
cum /criptam ba fi Coni : Quare figura polygonia cir- 
cum/cripta Circulo ex radio N, arqualis elt luperficiei 
Pyramidis circumlcribentis Conum Scalenum ADB. 

Si igitur ,iecundum methodum Archimedis, Cir- 
culo ex radio N circumlcribatur Figura polygonia ex 
arqualtbusconfiftens angulis fle lateribus, &eialcera_i 
inlcribatur fimilis, ita vt circum/cripta excedat mlcri- 
ptam , minore quantitate , quam elt cxceflus quo Cir- 
culus ex radio N luperat liipcrficiem Conicam Coni 
icaleni , ( luppofito quod maior fit Cuculus conica lu- 
pcrficiej ; & ficirca bafim Coni limihs circumicriba- 
tnr figura, pro bafi Pyramidis circumlcribentis Co- 
num ;oliendetur quod circulus cx radio N non pol' 
fit elll' maior Conica liiperficie . Et fimili prorlus me- 
thodo demonllrabitur quod neque minor elle potell. 
Quare nccefiarium elt vt fine xquajlcs . r ■ 

Methodum autem demonltratioms quoniam ad- 
! modum langam, & omnibus latis notam,melius mihi 
j vilum elt non apponere i ledcmagis vt apud a uthorem I 
Archimedem libro prima de Sph^ta fle Cylindro qua:- • 
fatur. ; fi 2/. < : _ • 

Media autem Arithmetica, inter omnes Pcrpendi- 
cularcsa verciceConi A D li adomnes tangentes ba- 
fis lpfius, fic quxratur. Quoniam enim Media in-, 
tet AD fle Dii, non elt media quarfita , propccrca_. 
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quod talis Conus conftitui pofIit,vt linea DB foret 
j maior quapre media Ajiohmetifa initer omnes per pe 
!j diculares ad tangentes bafis , ( quod intuehti facile ap- 
!• parebit J quibo m.infls poteit media inter A D Sc P B 
; dfe mtdia quariita . Oportet iginit vtquarratiir ftic- 
j dia Arithmetica inter aggregatum ex A D & D B & 
duplum lateris Cpm redii 1'uper eadem bafi & in e*- 
; dem altitudine conftituti. Maximum enim aggre- 
gatum omnium biriarum perpendicularium ett ex j 
AD&DBi Minimum vero e(t duplum lateris Coni 
i redii , ex eadem bafl & altit-udinc ficut «ncca deqripn- 
itracum elt . Dimidium igitur illius medlj Arithme- 
tici inter aggregatum ex A D & D 13 , & duplum late-; 
ris Coni redii > elt Medium Arithmeticum quaefitum* 
quod infinitis exemplis in numeris c 6 probabitur.Sup^ 
ponatur enim quod A D & D B fint fleue 6 . & 4 . & 
quod minima perpendicularium > Icflicet latera Coni 
redii fint 3 St 3, aggregatum igitur omnium eft i£» 
quod diuiliim per numerum terminorum 4. fecit 4» 
pro Medio Arithmetico inter omnes numeros . Hanp 
lnuentionem Medij Arithmetici veram efle mdico, 
etiamfi Geometrice dempnftratam non aflirmp > do-- 
nec autem improbetur , & fallam efle demonilrecuf 
iemper veram efle exiit imabo . 

• ' ■ 1 1 ' • ' • ' 
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Diffe&ae Plano per Centrum Bafis 

• i * 'Y IV * 'i. . . -i . 

.:;i. i.i. (r^nlCiunte * 


D E Geometrica Cubatione Spharr* vel Cylindri , 
Nemo quod Iciam habfenus icripfir . De qua- 
dratura Cjrcuii vefd multi , etiam inter veteres , & vt 
ita dicam|in ipla Geometri* infantia: quorum anti-, 
quiffimiis erat Hippocrates Chius; ,qui vixicnrca an- 
num quingenrefimurrf ante Chriftum natum ,* pol^ 
illum Anriphon& Bryio, de quibus ^riftoteies me- 
minit, ie falla Hippocratis guadntura frpe ab illo in 
exemplum Parallogilmi adducitur. Hic ver6 licet non 
quadrauer it reiie Circii 1 um , q uadra uic pa men Lu n u-, 
lam, &poftjlIum\dqnead Vierauvnon exliitit alius, 
qui vel-aliquam aliam Circuli partem quadraueric. 
Vieta tamen quadranitplures JLunuJas & Arbcium.,, 
Intenm excogitata fuit a Dirioftrato & Nicomede vp 
refert Pappus linea q uadra trix , cuius ope datur re<5fca_» 
*qualis circumferentis Circuli, a Geometris tameiL. 
reie&a, propterca quod in bafe non detur ipliim pun- 
jShim: veruntamen, hoc conceflo, facile demonltra- 
biturCuiufuis Solidi rotundi Cubatio. Tandem mi- 
hi accidit quaerenti cubationem Cylindri,Inucnirej 


partem 
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' partem eiu/Hem , diflectam plano per pundfcum ali- 
quod inluperficie & centrum bafis, arquari cuidanv 
Prilmaci , cuius Bafis fit fublelqmilcera triangulo ma- 
ximo, quod fit per le£faonem eiufdem Portionis, plano 
ad planum iecans re<fto , altitudo verojequalis diame- 
tro bafis Cylindri , Inueni etiam quod diileda ite- 
rum>, f * .alia parte Cylindri , portione fimili , partem 
intermediam ( quam Cuneum Cjdindricum nomi- 
no ) non pofle cubari , fine ope re&e arqualis circum- 
ferentia» circuli ; Vel , quod, fi alia ratione cubari po- 
tuerit , darptur etiam quadratura Circuli , quod Pro- 
blematice efficere pro unpoflibili habeo : Theorema-, 
rice vero Cubatio Cylindri , ficut illa Archimedis qua- 
dratura Circuh facillime efficietur , 


R 



Sit igirur Cylindrus re&us A B , cuius Bafis Gir* 
culus circa centrum D , a quo in bafl ducatur ad peri- 
phcriamre&a DE; a p u n&o vero E in fii perficio Cy-> 
lindri ducatur redb,in qua fumpto quocunque puncto 
Jjr, per iihid & D centrum bafis, tranleat Planum didb» i 

I cans partem Cylindri AFCD , cuius bafis AEC fft fc- | 

j.!» 3 Oo * <nif«r 
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pfis, reliqua vero Superficies dt lpfms Cylindri . Con* 
cipiatur lam ifta 1’ortio fle difleda, iterum iecan plano 
per pundum D, ad plana AFC & A E C redo • faciente 
triangulum FED: &Hat Prifma K luper bali iub- 
lelquialrcra trianguli F £ D > in altitudine vero «qua*- 
ii diametro A C . Djcq Portionem litam A F G D » 
aquari Pnlmaci £ . ) irruo ) niribonruiai 


Secetur iterum Portio A F C D vtcunque alio Pla- 
no , parallelo Plano FED, faciente ledionem Trian- 
gulum GHI. Et quoniam Cylindrus AB eftredu$ 
erunt omnes redas in.liiperficie Cylindri ad balirru 
cius eredz, quare linea F E ell perpendicularis ED, 
& G H , HI: Iterum cum fint duo plana F E D , & 
GHI, parallela, ac edam duo alia plana AFC, & 
A E£ * quar illaiecene, communes eorum lediones, 
Icilicet rcdfce FD & GI, DE & IH; erunt inuiccm 
par olidas, idcoque continebunt inuite angulos asqua- 
lc$- Quare triangula F ED,& GFLIj erunt {imdia^ 
& ficpci totum Ipacium Solidi>AF CQ,oninutmn- 
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gula fadfcrex /titionibus per plana parallela /eitionj 
FEDj erunt ad inuicemnmilia . Clim autem tnanr 
gula fimilia le habeant ad inuicem ficut quadrata lat 
rerum homologorum, erit triangulum GrlJ ad triaiir 
gulum FED, {icuc quadrarum H I ad quadrarum,, 
ED, & /icerit quod uis aliud triangulum exieiiiono 
parallela faitum ad triangulum F,ED,&:lumptisom- 
mbus antecedentibus ad omnes con/equentes,. erunt 
omnia triangula in Solido A FC« hc>c eft * ipidjn So» 
luium A FC ad totidem trianguja F E D, hoc eft ad 
Prilma ex bafi triangulo F E D & altitudine A G, fi' 
cuc omnia quadrata reiftarum in Semicirculo AEG 
ad diametrum A C applicatarum , ad totidem quadra- 
ta lemidiametri ED. Sed ficut omnia illa quadrata^ 
ad totidem quadrata ED,ita omnes Circuli £a<fti ex 
rectis illis proradijsj ad totidem Circulos exJem-idia- 
metro E D : hoc pft ficut Sphatra ex radio ED ad Cy- 
lindrum ex eodem radio ED-pro bafi & altitudino 
AC: Vel ficut Sphxra ad Cylindrum eam circum- 
; lcribentem , id elt , in ratione lublelquialtera . Qua- 
re Solidum A F C eft ad Prilma ex bafi triangulo FED 
& altitudine reitx A C in eadem ratione, Icilicet fub- 
lelquialtera . Prilma autem K conftituta eft liiper ba- 
| fi lublelquialtera trianguli FED,& in altitudine eiul- 
dem reitx A C ; Quare in ratione lublelquialtera lL> 
habet Prilma K ad tale Prilma fuper bafi triangulo 
FED & eiuldem altitudinis ACj Idcoqne Prilma_, 
K «St Pars Cylindri diftedta notata literis AFCD lunt 
xqualia, quod erat propofitum. 

Quod allumptum eft , Icilicet , quod ratio omnium 

qua- 
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re&afum in circulo ordinarim applica» 
carum , ad totiderti quadrata femidiamecn ;fit licut 
Spharra ad Cylindrum eam circumlcribcncem dedu» 
cicur cy Caualleriaua doctrina, GeomeLria: indiuifibi- 
lium , & demonllrari poteft ex prima propoficiono 
libri tern) eiuldem . Saris etiam manifelhtm «ft ex eo 
quod circulns qui bnfiscil Cylindri arqualis&ciuldem 
altitudinis cumiphxra,ficiubieiquialtcr circuli qui ba- 
fis eltCy lindri circumicribeutis Sphtrram: oportet au- 
tem quod circulus qui bafis e/i: Cylindri aqualis Iphar - 
ra? > ut-medius Arithmeticus inter omnes circulos in_, 
Sphiera ipfi parallelos,quonia omnes circ^ili in iphxra 
ajquales/iint omnibus circulis in Cylindro ei aequali. ! 
Ideoquc omnes circulupfiusad omnes circulos Cylin. : 
dri circumlcribentis eamificuc Uafisad bafimJunt ' 
enimin eadem altitudine. Quare &c, 

’ • • ' .I.'’- ’ i 

- .1. .jUinlr. i fit' , n ! ‘ . 1 r. . : i. 
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ficut R B ad F B . lege , ficut F B ad K B , 

PE ad EM. lege DE ad LE. •' 

In figuri defiint literae F, & R, denotantes Trun. 
cum Coni I FRN. 

Defunt literae L& M in figuri defignantes pla- 
num parallelum bafi. 

Fit error figurae: ponenda eft hic figura prior pa- 
ginae 11 6 

Deeft in figura Iitera N, St linea a pu»A© H , in- 
cludens re&angulum H^. 
fcgrinfcribi poteft proprid Sphseroides . 
xquali Uge aequale :St in figuri defunt literae R 
St S. R ponenda inter A & E; S, ver6 loco 
G, & G notans Hemifphaerium £ F G : deeft | 
etiam inter N St L. 
daleatur, in 
lege ficut LH ad FG. 
dufta. lege durarum . 
fecircuh. Uge femicircqj?. 
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